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“ 狱 苦 书 院 国学 文库 ”即将 陆续 出 版 。 借 为 这 个 文库 作 “ 总 序 ” 的 
机 会 ， 我 想 讨论 一 下 这 样 作 个 问题 : 现代 世界 已 经 发 生 了 蒿 人 的 变化 ， 传 
统 国学 迁 有 什么 意义 呢 ? “国学 ”是 一 门 独立 的 学 科 吗 ? RENEE 
有 什么 密切 的 联 笃 ? 

(一 ) 国学 的 意义 

我 认为 ， 对 现代 中 国 和 世界 而 言 ， 国 学 至 少 有 四 个 层面 的 重要 意义 。 

第 一 ， 国 学 能 够 为 现代 人 的 个 体 精神 需求 提供 思想 营养 。 中 国正 面 踢 
社会 的 急剧 变革 ， 每 个 人 的 命运 正在 发 生 很 大 的 变化 ， 每 个 人 的 行动 也 有 
更 多 的 遗 择 自 由 ， 但 是 ， 能 够 给 我 们 帮 取 命运 的 精神 方向 、 作 出 行动 遗 择 
的 人 生 智 慧 却 严重 不 足 。 现 代 中 国人 往往 会 感到 是 非 的 迷 侦 、 得 失 的 困 
摄 ， 同 时 引发 对 生命 意义 的 追问 。 社 会 底层 民 案 是 这 样 ， 那 些 成 功 人 士 也 
是 如 此 。 儒 家 、 道 家 、 佛 家 的 经 典 ， 诸 子 百 家 的 思想 ， 对 人 生意 义 的 跑 
择 ， 包 括 是 非 的 迷 侦 、 毁 吉 的 困 摄 、 得 失 的 仿 德 ， 以 及 对 人 生 和 终极 价值 的 
选择 ， 都 能 够 提供 很 多 很 好 的 思想 营养 。 今 天 很 多 人 思考 的 问题 ， 其 实 古 
代 先 裤 都 思考 过 ， 而 且 有 非常 好 的 解决 办 法 。 我 们 回头 去 看 经 典 ， 原 来 我 
们 的 老 祖宗 已 经 有 很 好 的 思考 了 。 

第 二 ， 国 学 能 够 满足 当代 社会 建立 和 谐 社会 的 需求 ， 划 提供 重要 的 文 
化 资源 。 在 中 国 的 现代 化 转型 过 程 中 ， 我 们 正面 临 着 种 种 社会 问题 和 思想 
和 危机。 我们 常常 感到 人 与 人 之 间 越 来 越 缺 乏 信任 ， 我 们 不 相信 超市 里 买 来 
的 食品 是 否 安全 ， 我 们 怀疑 来 自 陌生 人 的 帮助 是 否 藏 着 恶意 ， 我 们 甚至 迁 
在 讨论 见 到 老人 摔 倒 该 不 该 扶 起 ， 膛 有 许多 人 的 损人 利 已 的 做 法 ， 已 经 到 
了 完全 不 能 容忍 的 地 步 。 诚 信和 危机 、 道 德 危机 成 为 我 们 建立 和 谐 社会 的 大 
敞 。 大 家 都 在 想 ， 怎 床 来 制止 相关 恶劣 事件 的 发 生 ， 怎 床 来 建立 一 个 有 诚 
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信 、 有 道德 的 和 谐 社会 。 中 国 传统 国学 ， 对 於 如 何 建立 有 诚信 、 有 道德 的 
和 谐 社会 ， 提 出 了 一 系列 重要 的 思想 ， 中 国 传统 的 仁爱 思想 、 忠 恕 之 道 ， 
仍然 可 以 成 为 建构 现代 和 谐 社会 的 价值 理念 ，“ 己 所 不 欲 , 勿 施 於 入”， 
仍然 是 我 们 建立 有 诚信 、 有 道德 的 和 谐 社会 的 金 科 玉 律 。 

第 三 ， 国 学 能 够 玉 当 代 中 华文 明 的 崛起 提供 重要 的 支撑 力量 。 和 当前 的 
“国学 热 ” 其 实 和 中 华文 明 的 崛起 有 着 密切 关 傈 。 中 国 崛 起 与 中 华文 明 崛 
起 不 是 一 个 概念 。 中 国 崛 起 是 指 一 个 独立 的 中 国 在 政治 上 、 经 济 上 的 强 
大 ， 而 中 华文 明 崛 起 则 是 强调 一 种 延续 了 五 千年 的 文明 体系 在 经 历 了 近代 
化 、 全 球 化 的 “ 浴 火 ”之 和 后， 重新 成 为 一 个 有 着 强大 生命 力 的 文明 体系 。 
在 世界 文明 史上 ， 中 华文 明 是 唯一 历经 五 千年 而 没有 中 断 的 原生 形态 的 古 
XH, 并且 一 直 保 持 其 强大 的 生命 力 ， 位 居 世 界 文明 的 前 列 。 但 是 ， 中 国 
近代 史 是 一 部 中 国 被 瓜分 、 侵 略 的 历史 ， 在 这 个 历史 过 程 中 ， 中 国人 开始 
失去 文明 的 自信 。 其 实 ， 近 代 中 国学 习 有 、 吸 收 西方 先进 文明 是 非常 正确 
的 ， 但 是 我 们 必须 坚持 中 华文 明 的 主体 性 ， 采 取 对 自我 文化 的 虚无 态度 是 
非常 不 应 该 的 。 我 们 必须 有 一 种 文明 的 自我 意识 ， 我 们 要 认识 到 ， 现 代 化 
中 国 的 崛起 ， 部 不 开 中 华 民族 文化 精神 的 崛起 。 我 们 活 下 来 范 且 能 够 昂首 
挺 胸 的 不 仅仅 是 我 们 的 身体 ， 首 先 应 该 是 我 们 高 贵 的 精神 和 露 魂 ! HX, 
我 们 高 贵 的 精神 和 我 们 的 者 魂 是 如 何 形成 的 呢 ， 其 实 ， 就 是 国学 熔铸 了 我 
们 的 精神 和 喜 魂 。 正 是 从 这 个 意 闵 上 说 ， 国 学 能 够 为 当代 中 华文 明 的 崛起 
提供 重要 的 支撑 力量 。 

第 四 ， 国 学 能 够 为 21 世纪 新 的 人 类 文明 建构 做 出 重要 的 页 献 。 我 一 
直 认 为 ， 中 国 国 学 庄 面 所 包含 的 许多 价值 观念 ， 比 方 说 仁爱 、 中 和 、 大 
同 ， 不 仅仅 对 中 华 民族 具有 重要 的 意义 ， 同 时 ， 它 们 一 定 能 够 成 为 具有 全 
球 性 的 、 普 遍 意义 的 价值 宙 念 ， 能 够 狂 补 某 种 单一 文明 主 半 的 价值 观念 的 
缺失 。 西 方 文 明 一 直 在 坚持 他 们 倡导 的 许多 核心 价值 。 其 实 ， 中 华文 化 近 
代 化 的 过 程 ， 就 是 一 个 接受 这 种 西方 价值 的 过 程 。 但 是 ， 许 多 中 国人 在 此 
过 程 中 ,， 却 忽略 或 者 忘记 了 中 华文 明 中 的 价值 理念 。 特 别 是 在 整个 20 世 
纪 的 文明 史上 ， 以 西方 为 主导 的 现代 文明 已 经 暴露 出 越 来 越 多 的 兽 端 。21 
世纪 建构 的 人 类 文明 ， 一 定 是 一 种 多 元 一 体 的 文明 ， 而 延续 五 千年 没有 中 
断 的 中 华文 明 ， 一 定 会 对 21 世纪 的 人 类 文明 建构 做 出 自己 的 页 献 。 

(二 ) 国学 是 一 门 独立 的 学 科 

尽管 国学 如 此 重要 ， 但 对 国学 是 否 可 以 成 为 一 个 独立 学 科 ， 学 界 内 部 
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膛 存 在 着 不 少 疑 大 与 分 歧 。 人 们 首先 会 间 ， 国 学 的 确切 定义 是 什么 ? 其 
实 ,“ 国 学 ”有 非常 明确 的 内 涵 和 外 延 。 首 先 , “国学 ”的 “ 国 ”应 该 是 
指 中国 ， 这 个 很 明确 。 其 次 ， 这 个 “学 ”就 是 指 传统 学 术 ， 即 中 国 传统 
的 知识 体系 与 价值 体系 ， 这 种 知识 体系 与 价值 体系 总 是 要 通过 文字 、 典 籍 
的 形式 固定 和 保存 下 来 。 中 国 古 代 文献 典籍 有 经 、 史 、 子 、 集 ， 所 以 今天 
人 们 所 说 的 国学 往往 也 分 为 经 、 史 、 子 、 集 。 

人 们 又 会 进一步 追问 : 国学 的 知识 构架 和 学 理 依据 是 什么 ? 当然 ， 国 
学 之 所 以 可 以 成 为 一 个 独立 学 科 ， 必 须要 有 两 个 重要 人 条 件 : 其 一 是 国学 学 
科 体 系 的 内 在 条件 ， 即 国学 体系 的 知识 构架 和 学 理 依据 ; 其 二 是 国学 的 外 
在 人 条件， 即 国学 能 否 具有 现代 学 术 视 野 而 能 得 到 普遍 承认 冰 开 展 广泛 的 或 
全 球 化 的 学 术 交 流 。 

国学 这 门 学 科 ， 之 所 以 在 学 界 逮 有 不 少 疑 讶 与 分 上 层 ， 与 它 在 当代 中 国 
学 术 体 制 内 的 处 境 有 关 。 现 在 大 学 院 系 的 分 科 ， 基 本 上 是 近代 引进 西学 而 
建立 起 来 ， 分 为 理学 、 工 学 、 文 学 、 历 史 、 哲 学 、 艺 术 、 宗 教 、 政 治学 、 
教育 学 ， 等 等 。 邵 管 近 些 年 各 个 大 学 纷纷 创建 了 国学 院 ， 但 是 国学 在 当代 
中 国 的 学 术 体 制 内 琵 无 合法 性 的 身份 。 这 样 ， 我 们 延续 绝 千 年 的 中 国 传统 
国学 ， 在 这 种 学 科 体 制 下 只 能 变 成 其 他 学 科 的 材料 。 比 如 国学 中 最 重要 的 
经 学 ， 在 现代 大 学 的 学 科 中 就 没有 合法 的 独立 地 位 ， 我 们 不 能 独立 地 研 
究 、 学 习 经 学 ， 只 能 够 将 其 分 别 切割 到 文学 、 历 史学 、 哲 学 、 政 治学 、 法 
学 、 宗 教学 、 教 育 学 的 不 同学 科 。 这 样 ， 国 学 中 的 经 、 史 、 子 、 集 的 不 同 
门类 知识 ， 全 部 被 分 解 到 了 文学 、 历 史 、 哲 学 、 艺 术 、 宗 教 、 政 治学 、 教 
育 学 的 不 同学 科 视 野 驯 面 ， 释 成 其 他 不 同学 科 的 材料 。 

近代 引进 的 文学 、 历 史 、 和 哲学、 邦和 术 、 宗 教 、 政 治学 、 教 育 学 的 不 同 
学 科 ， 对 於 拓展 我 们 对 中 国 传统 学 和 术 的 研究 视野 ， 确 实 有 其 长 处， 但 也 有 
其 短处 。 中 国 传统 学 术 是 一 个 有 着 密切 联 楷 的 有 机 整体 ， 其 知识 体系 和 价 
值 体系 有 着 内 在 联 现 。 当 我 们 用 各 门 现代 学 科 把 传统 国学 分 割 之 后 ， 就 有 
可 能 失去 原来 知识 体系 的 联 肾 和 特点 。 每 一 种 知识 体系 或 学 科 框架 ， 实 际 
上 是 我 们 人 类 把 握 世 界 的 一 种 具有 主观 性 因素 的 图 式 。 不 同文 明 有 不 同 的 
把 握 世 界 的 图 式 ， 西 方 知识 学 有 它 自 己 的 长 处， 中 国 传统 知识 体系 也 有 自 
己 的 长 处 ， 壁 如 中 国 的 知识 传统 具有 整体 性 、 实 路 性、 辩证 性 的 特点 ， 以 
此 成 就 了 中 华文 明 的 世界 性 贡献 。 正 因为 如 此 ， 研 究 中 国 传统 学 术 ， 麻 该 
保持 对 其 原文 化 生态 的 、 有 机 整体 的 学 问 特点 的 思考 。 国 学 作为 这 样 一 种 
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原文 化 生态 的 、 有 机 整体 的 学 问 特点 ， 有 它 存 在 的 必要 性 和 合理 性 。 

其 实 ， 在 讲 到 中 国 “国学 ”合法 性 的 时 候 , 我 们 还 可 以 暂且 借用 西方 
大 学 的 “古典 学 ”的 概念 。 在 西方 世界 许多 大 学 都 设立 了 古典 学 系 。 这 
个 古典 学 研究 什么 呢 ? 它 最 初 是 以 古 希腊 、 史 马 的 文献 为 依据 ， 研 究 那个 
时 期 的 历史 、 哲 学 、 文 学 ， 等 等 。 古 典 学 的 特点 是 注重 将 古 希 腹 、 峰 马 文 
明 作为 一 个 整体 来 研究 ， 而 不 是 分 别 研究 古 希腊 、 风 马 时 期 的 历史 、 哲 
学 、 文 学 。 在 西方 ， 古典 学 一 直 是 一 门 单独 的 学 科 。 我 们 认为 ，“ 国 学 ” 
其 实 也 可 以 说 是 “中 国 古 典 学 "。 如 果 我 们 用 “中 国 古 典 学 ”来 说 明 中 国 
“国学 ”， 可 以 提供 “国学 ”作为 一 门 独立 学 科 的 上 述 两 个 人 条件。 一 方面 ， 
在 多 千 年 的 漫长 历史 中 ， 中 国 形成 了 建立 自己 特有 的 具有 典范 意 闵 的 文明 
体系 。 建 立 “ 中 国 古 典 学 ”， 也 就 是 以 中 国 古 人 留 下 的 历史 文献 为 依据 ， 
将 中 华文 明 作为 一 个 整体 来 研究 。 由 於 “ 中 国 古 典 学 ”是 以 中 国 传统 学 
术 体 系 为 学 科 基 础 ， 这 是 一 门 从 学 术 印 式 到 知识 构架 、 学 理 依据 均 不 同 於 
现 有 的 文学 、 历 史 、 哲 学 学 科 的 独立 学 科 ， 这 是 “中 国 古 典 学 ”得 以 确 
立 的 内 在 人 条件 。 男 一 方面 ， 由 於 “ 国 学 ”概念 仅仅 能 够 为 中 国人 自己 使 
用 ， 西 方 人 则 只 能 使 用 汉学 ， 以 “中 国 古 典 学 ”来 定义 原来 的 国学 , “ 国 
学 ”具有 了 知识 共享 、 学 术 交 流 的 现代 学 科 的 要 求 ， 焉 能 兼容 国学 、 江 
学 ， 为 中 外 学 者 所 通用 ， 这 是 国学 能 够 具有 现代 学 术 视 野 政 能 开展 国际 学 
术 交 流 的 外 在 条件。 

(=) MARR EB 

FR تروط‎ 1 NRX EKRARE ERMENI RR, EER 
一 套 独 具 特 色 的 组 织 制度 、 基 本 规制 、 讲 学 形式 ,对 中 国 传统 学 术 文 化 的 
发 展 做 出 了 不 可 磨 减 的 历史 页 献 。 书 院 继承 、 发 扬 了 中 国 优秀 的 教育 传 
统 ， 表 现 出 儒家 士大夫 那 种 追求 独立 的 学 术 思 考 、 人 格 自由 的 精神 。 书 院 
将 中 国 传统 教育 和 传统 学 术 发 展 到 一 个 高 级 阶段 ， 从 而 促进 了 中 国文 化 的 
莲 勃 发 展 ， 宋 元 明 清 学 术 文 化 思潮 迭起 ， 和 无 不 与 书院 这 种 独特 学 术 教 育 机 
构 有 着 密 不 可 分 的 内 在 联 码 。 

铬 芳 书 院 是 中 国 书 院 的 杰出 代表 ， 在 中 国教 育 史 、 中 国学 术 史 上 居 有 
十 分 重要 的 地 位 ， 因 其 有 着 悠久 的 办 学 历史 、 卓 著 的 学 术 成 就 ， 受 到 古今 
人 们 的 普遍 敬仰 。 继 先秦 诸 子 等 学 术 思 潮 之 后 ， 两 宋 时 期 内 起 了 理学 思 
潮 。 理 学 以 复 届 先秦 儒学 为 旗 赂 ， 要 求 重新 解 程 儒家 经 典 ， 力 图 使 儒家 文 
化 在 新 的 历史 时 期 得 以 振兴 ; 同时 ， 它 又 吸收 、 综 合 了 佛 、 道 两 家 的 学 
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说 ,将 儒学 发 展 为 一 种 具有 高 深 哲 理 的 思想 体系 。 烙 元 书 院 创建 於 宋代 ， 
很 快 成 为 新 愉 理 学 思潮 的 大 本 营 ， 学 术 界 一 大 批 有 影响 的 著名 理学 家 纷纷 
讲学 於 此 。 南 宋 乾道 年 间 ， 被 称 羽 “东南 三 里 ”的 张 械 主 持 狼 龙 书 院 讲 
席 ， 在 此 聚集 了 一 大 批 理 学 之 士 ， 划 且 形成 了 当时 学 界 很 有 影响 的 湖 湘 学 
Ko IF, KRE “BEAR, BM, MEIN” MHA HERK 
فار قاط زوع 2 8[ ع7‎ , FERT ERRMEM ER RAH REFS 
为 宋代 学 术 文 化 史上 最 著名 的 四 大 理学 基地 之 一 。 以 后 ， 许 多 著名 理学 家 
纷纷 来 此 讲学 。 南 宋 后 期 ， 著 名 理学 家 真 德 秀 、 魏 了 翁 讲 学 狱 草书 院 ; 明 
代 中 华 以 后 ， 理 学 思潮 中 的 心 学 一 派 王 阳 明 及 其 弟子 王 需 龄 、 张 元 作 、 季 
本 、 久 元 标 等 亦 纷纷 来 寿 蔚 书院 讲学 ， 使 寿 芒 书院 因 新 具 的 心 学 思潮 再 度 
发 挥 极其 重要 的 学 术 大 本 和 营 的 作用 。 明 清 以 来 ， 中 国学 术 文 化 又 发 生 重大 
变革 ， 先 后 出 现 清 代 理学 、 乾 嘉 汉 学 、 今 文 经 学 等 不 同 的 学 术 思 潮 ， 而 狠 
草书 院 一 直 是 不 同时 期 内 学 术 思 潮 的 重镇 ， 从 而 推动 着 中 国 传统 学 术 的 创 
新 发 展 ， 继 续 在 中 国学 术 领 域 发 挥 重要 的 作用 。 可 见 ， 狱 昔 书 院 在 一 千 多 
年 的 办 学 过 程 中 ， 一 直 是 中 国 传统 国学 的 重镇 。 宋 以 后 的 各 种 学 术 思 潮 、 
学 术 流 派 均 以 它 为 学 术 基 地 ， 如 宋代 理学 派 、 事 功 学 派 ， 明 代 心 学 派 、 东 
林学 派 、 乾 嘉 学 派 、 今 文学 派 ， 等 等 ， 许 多 学 术 大 岳 如 朱熹 、 张 械 、 陈 传 
良 、 王 阳 明 、 王 文清 、 王 先 廊 、 皮 锡 瑞 等 在 这 里 传道 授 业 ， 又 培 状 了 一 代 
代 国 学 领域 的 著名 学 者 。 

光绪 二 十 七 年 (1901) ， 清 政府 下 韶 全 国 各 地 改 书 院 为 学 党 ， 狼 昔 书 
院 也 於 1903 年 改 为 湖南 高 等 学 堂 ， 和 后 来 又 改 为 湖南 高 等 师范 学 堂 、 湖 南 
大 学 。 但 狱 蔗 书 院 遗 址 在 战乱 年 代 ， 一 度 受 到 鼎 重 损害 。 从 20 世纪 80 年 
代 开 始 ， 湖 南大 学 全 面 修复 铬 功 书 院 ， 经 过 二 十 年 的 努力 ， 狠 元 书院 古 建 
全 面 修复 ， 基 本 上 恢复 了 历史 上 办学 最 盛 时 期 的 建筑 规制 。 与 此 同时 ， 我 
们 党 动 了 狠 苞 书院 国学 研究 、 教 育 的 复 办 工程 。 近 二 十 多 年 来 ， 烙 芍 书 院 
培养 、 引 进 了 一 批 国学 研究 的 学 者 ， 逐 步 获 得 学 士 、 硕 士 、 博 士 学 位 点 及 
博士 后 流动 站 。 狠 苑 书院 学 术 、 教 育 功能 的 恢复 ， 是 建立 在 现代 高 等 教育 
体制 及 学 科 建 设 基础 之 上 的 。 今 天 的 狠 苑 书院 已 经 成 为 国学 复 民 的 重镇 。 
狠 苑 书院 的 明 偷 堂 仍 是 讲授 国学 的 讲堂 ; RR. KA “FRE” RESEND 
在 举办 国学 论坛 ， 闹 舍 也 仍然 是 学 者 从 事 国学 研究 的 场所 。 上 古代 学 术 传 统 
内 核 的 经 学 、 理 学 、 诸 子 学 、 史 学 及 其 相关 的 知识 学 间 ， 均 成 为 铬 苑 书院 
的 主要 学 习 内 容 和 重要 研究 方向 。 国 学 是 在 中 国 传统 文化 生态 中 逐渐 形成 
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的 一 种 学 术 文 化 类 型 ， 作 为 一 种 具有 民族 主体 性 的 学 术 文 化 ， 国 学 确实 不 
同 认 西学， 因为 它 有 不 同 於 西学 的 文化 土壤 与 生态 环境 。 从 这 个 意义 上 
说 ， 国 学 与 书院 有 着 共生 的 独特 文化 背景 。 

我 们 有 一 种 传承 中 华 学 脾 的 强烈 磊 望 ， 希 望 推动 铬 苑 书院 学 术 的 现代 
复 委 。 狱 蔓 书 院 的 现代 复 和 从， 是 在 中 华 民族 伟大 复 愉 的 背景 下 发 生 的 一 个 
重要 文化 教育 现象 。 我 们 相信 ， 在 中 华 民族 伟大 复 愉 之 际 ， 我 们 完全 可 以 
做 好 书院 文化 传统 的 转换 、 创 新 工作 。 所 以 ， 我 们 编辑 、 出 版 “ 猴 昔 书 
院 国 学 文库 ”， 也 是 与 传统 国学 的 当代 复 愉 有 着 密切 关联 的 。 我 们 希望 有 
更 多 的 书院 、 学 者 加 入 到 这 个 行列 来 ， 盼 望 国学 界 的 研究 者 能 够 不 断 网 
稿 ， 共 同 推动 当代 国学 的 繁荣 ! 
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第 一 章 引言 


湖南 大 学 狼 昔 书院 於 2007 年 12 月 在 香港 古董 市 场 收 购 了 一 批 简 ， 据 
(ERR WAR RITM) 检测 结果 ， 经 专家 组 鉴定 为 秦 代 简 。 
2008 年 8 月 ， 猴 茵 书院 又 接收 到 少量 捐赠 简 ， 确 认 与 之 前 收购 的 简 是 同 
一 批 出 土 的 简 。@ 经 初步 整理 ， 识 别 区 分 猴 荔 书院 藏 奢 简 为 《 质 日 》 《为 
吏治 官 及 黔 首 》《 占 萝 书 》《 数 》《 奏 识 书 》《 律 令 杂 抄 》 六 个 部 份 。 其 
中 ,《 数 》 的 定名 依据 第 0956 号 简 ， 此 简 正面 文字 是 数学 内 容 ， 背 面 写 
有 一 个 “ 数 ” 字 ， 为 书 名 。 它 是 一 部 认得 的 数学 著作 ， 不 仅 为 我 们 研究 
中 国 早期 数学 提供 了 新 的 直接 史料 ， 对 於 研究 中 国 早 期 数学 的 形 驴 和 历史 
肽 络 具有 重要 的 价值 ， 而 且 其 中 有 大 量 和 与 计算 有 关 的 社会 、 经 济 、 政 治 、 
法 律 、 和 军事 等 方面 的 材料 ， 对 於 研究 其 他 历史 问题 亦 具有 的 重要 价值 。 和 传 
世 文献 中 ， 中 国 古 代数 学 著作 以 《 九 章 算术 》 MN (AHEM) REE, 
其 编 定 下 限 都 在 西汉 中 人 后期。 值得 注意 的 是 它们 的 水 准 都 比较 高 ， 特 别 是 
《 九 章 算术 》 内 容 极 为 丰富 ， 体 系 居 整 ， 以 至 在 此 和 后 二 年间， 保存 至 今 的 
数学 著作 除 刘 徽 《 九 章 算术 注 》《 缉 古 算 经 》 有 超越 外 ， 其 他 著作 都 无 法 
与 之 比肩 。 那 床 ， 西 汉 晚 期 《 九 章 算术 》 编 定 以 前 数学 必 有 高 度 的 发 展 ， 
其 发 展 情况 又 如 何 呢 ? 近年 发 现 的 出 土 数学 文献 提供 了 很 多 具体 材料 ， 已 
知 的 主要 有 : 清华 大 学 战国 简 的 数学 史料 ; HERR “MIR”; 北京 大 
学 藏 秦 简 《算数 书 ); 狼 功 书院 藏 秦 简 《 数 ); 张 家 山 二 四 七 号 汉 莫 竹简 
《算数 书 》; 去 萝 睡 虎 地 七 十 七 号 汉 医 竹简 《算术 》; 阜阳 双 古 堆 汉 简 《 算 


O ” 毛 方 北 松 先 生 的 《 铬 亲 秦 简 测 试 结果 分 析 报 告 》;， 对 铬 茵 书院 藏 秦 简 做 的 “人 竹简 老化 程 
度 的 综合 分 析 ” 检 测 了 五 项 指标 : 显 微 结 构 ; 金属 元 素 含量 ; 分 子 结构 图 谱 ; REKAK: 8R 
降解 温度 。 送 检 样 品 是 : 猴 茵 书院 藏 秦 简 第 一 、 三 、 七 捆 竹 简 歼 片 ; 菊 州 汉人 竹 〈 取 自 菊 州 谢 家 橘 
BKE); 长 沙 汉 简 ( 取 自 走马 楼 汉 简 ) o 

© 陈 松 长 :;《 铬 获 书 院 藏 秦 简 内 容 综 述 》, 《文物 》2009 年 第 3 期 , 第 75 -78 页 。 
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RED); 敦煌 汉 简 、 居 延 汉 简 、 居 延 新 简 的 “ 九 九 表 ” 资 料 。 这 些 文献 有 
的 尚 在 整理 ， 已 公 作 的 较 系统 的 材料 是 张 家 山 汉人 简 《算数 书 )。 但 是 《 算 
数 书 》 的 编 定 下 限 为 公元 前 186 年 ， 向 前 推 到 秦 和 战国 ， 有 一 定 困难 。 
《 数 》 的 编 定 下 限 为 公元 前 212 年 ， 内 容 亦 非常 由 富 ， 这 就 为 膀 解 中 国 上 
古 数学 提供 了 内 得 的 第 一 手 文献 ， 不 仅 提 供 秦 和 先秦 数学 的 具体 内 容 ， 而 
且 可 以 检 肚 以 前 根据 有 限 材料 所 得 出 的 结论 ， 闻 进而 为 更 深入 地 研究 中 国 
早期 数学 的 发 展 提供 契机 。 

20 世纪 以 来 ， 战 国 秦汉 简 秆 材料 发 现 甚 多， 极 大 地 推动 了 上 古 政治 、 
经 济 、 法 律 、 军 事 等 方面 的 历史 研究 ， 但 定量 的 材料 薄 不 多 。 秦 简 《 数 》 
作为 数学 著作 ， 吉 面 含有 和 与 社会 实际 中 需要 计算 的 大 量 问 题 和 方法 ， 不 仅 
可 以 为 研究 战国 秦汉 社会 的 诸多 方面 提供 很 多 具体 的 细节 甚至 是 关键 资 
料 ， 亦 可 促进 一 些 定性 的 解决 。 

《 数 》 的 研究 逮 处 於 起 步 阶段 ， 本 书 的 目标 首先 是 通过 耐心 细 缴 的 工 
作 ， 把 分 散在 其 他 类 别 简 壬 中 的 数学 简 收 集 起 来 ， 整 理 分 类 、 释 读 ， 必 最 
大 的 努力 ， 使 之 成 为 一 个 能 最 大 限度 反映 《 数 》 原 貌 的 读本 ; 然后 校勘 
其 中 的 认 误 ， 解 读 其 中 名 物 和 算法 上 的 座 点 ， 使 之 可 以 为 研究 战国 秦汉 历 
史 特 别 是 数学 史 和 经 济 制度 史 提 供 便利 ; 同时 希望 通过 对 若干 专题 的 研 
究 ， 对 早期 数学 史 和 战国 秦汉 史 的 某 些 方面 做 出 新 的 贡献 。 


一 ”清华 大 学 藏 战国 简 《 算 表 》 


在 已 整理 的 清华 简 中 ， 有 一 篇 具有 计算 功能 的 简 书 ， 整 理 者 暂 题 为 
《 算 表 》 卫 ， 为 传世 文献 及 以 往 出 土 文献 所 未 见 ， 其 核心 内 容 为 九 九 乘法 表 
的 扩大 ， 是 一 具有 实用 性 的 运算 工具 。 对 《 算 表 》 的 研究 正在 进行 。 


O 《清华 简 新 进展 》，2010 年 8 月 10 日 ,复旦 大 学 出 土 文献 与 古文 字 研究 中 心 网 (ht 
tp: //www. gwz. fudan. edu. cn/ShowPost. asp? ThreadID = 3522 ) 。 此 文献 在 引用 时 已 参照 清 
华 大 学 出 土 文献 研究 与 保护 中 心 李 均 明 先生 的 电子 邮件 (2010 4# 11 月 17 日 ) 修订 。 补 广 :《 算 
表 》 已 出 版 。 见 清华 大 学 出 土 文 献 研究 与 保护 中 心 编 ， 李 学 勤 主编 《清华 大 学 藏 占 国 竹简 
(#)), FHF 2013 年 12 月 第 一 版 。 
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二 ”北京 大 学 藏 秦 简 的 数学 内 容 


2010 年 北京 大 学 获 赠 一 批 秦 简 秆 ， 其 中 有 天数 学 内 容 的 简 迷 到 0 
饼 枚 ,是 目前 所 见 战 国 秦汉 同类 出 土 文献 中 数量 最 大 的 一 批 。 这 些 数 学 文 
献 被 整理 者 暂时 命名 为 《算数 书 》。9 文献 的 主要 内 容 除 了 列举 田 认 、 赋 
稳 、 粮 食 驱 换 等 实际 问题 的 算法 外 ， 逮 有 一 段 长 过 800 余 字 的 “数论 ”， 
以 两 位 古人 “ 重 久 次 ”与 “ 陈 起 ”回答 的 形式 详尽 论述 了 古代 数学 的 起 
源 、 作 用 和 意义 。 有 学 者 推测 ， 文 中 的 “ 陈 起 ” ， 可 能 是 《 周 钥 算 经 》 中 
的 战国 时 期 数学 家 “ 陈 子 ”， 或 可 能 是 中 国 最 早 的 数学 理论 论述 .2 
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目前 对 《 数 》 的 研究 和 讨论 分 为 三 类 : 文本 的 研究 ; 所 含 数学 方法 
的 研究 ; 所 含 社会 经 济 、 生 产生 活 、 法 律 、 军 事 等 信息 的 研究 。 


(一 ) 文本 的 研究 

陈 松 长 先生 最 先 在 论著 《 狼 芒 书院 藏 秦 简 内 容 综 述 ?@ 里 介绍 了 
《 数 》 的 基本 情况 ， 比 较 了 《 数 》 和 与 《算数 书 》 的 一 些 爱 同 。 

2009 FH REY (REHBER (BO) 的 主要 内 容 及 历史 价值 》@ 
一 文大 体 上 按 《 九 章 算术 》 的 分 类 介绍 《 数 》 中 的 知识 。 

文字 释 读 方面 ， 例 如 : 陈 伟 先 生 对 《 数 》 的 J09 +111 简 文 的 “ 威 ”® 


O Ht: 后 改称 《 算 书 》。 见 埋 狗 《北大 秦 简 中 的 数学 文献 》, 《文物 》2012 年 第 6 期， FÊ 
A: CURR 〈( 算 书 〉 土 地 面积 类 算 题 初 识 》,《 简 息 》 第 八 辑 ， 上 海 古籍 出 版 社 2013 年 版 。 

® 《北大 秦 简 秆 整理 发 现 中 国 最 早 数学 理论 论述 》;，2010 年 10 月 25 日 ， 中 国 新 闻 网 (ht- 
tp: //www. chinanews. com. cn/cul/2010/10 -25/2609393. shtml)。 此 文献 在 引用 时 已 参照 北 
京 大 学 藏 秦 简 之 数学 简 整理 者 埋 儿 先生 的 电子 邮件 (2010 年 11 月 21 日 ) 修订 。 

© ” 陈 松 长 :《 猴 昔 书 院 藏 秦 简 内 容 综述 》, 《文物 》2009 年 第 3 期 。 

© REK. RER: (MEFS (B0 的 主要 内 容 及 历史 价值 》, 《中 国史 研究 》 9 
年 第 3 期 。 

© Bê: ) 1878 6 1332205 (HH) 219 +111 中 的 “ 威 ” 字 》，2010 年 02 月 08 8 , ER 
(http: //www. bsm. org. cn/show_ article. php? id = 1217 ) o 
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MT EFE, HEBER (CH) PE “ 175” FO, 0842 简 的 “ 提 封 "® 
做 了 考释。 
再 就 是 对 简 的 归属 的 谢 论 ， 例 如 简 0957 和 0970: 


FE (E) 钱 千 三 百 放 四 ， 直 (E) 金 二 两 一 垂 ， 一 盾 直 
( 值 ) 金 二 垂 。 赎 耐 ， 马 甲 四 ， 钱 七 千 六 百 八 十 。 0957 

马甲 一 ， 金 三 两 一 垂 ， 直 (A) 钱 千 九 百 廿 ， 金 一 朱 )4( E 
(E) 钱 廿 四 ， 赎 死 ， 马 甲 十 二 ， 钱 二 万 三 千 州 。 0970 


有 学 者 主张 将 这 两 枚 简明 为 律令 类 简 文 。 

于 振 波 先生 所 文大 述 了 简 文中 的 “ 甲 "“ 慎 ”价格 ， 贰 蜀 等 级 
问题 。® 

SGA: “ 简 文 明确 指出 ， 秦 代 的 鞭 甲 盾 是 以 金钱 计价 、 交 
إن‎ o 随 着 这 两 枚 简 的 公布 ， 以 往 的 谢 论 可 以 作 结 。 同 时 证 明 ， 以 往 对 
鞭 甲 盾 折合 金钱 数 的 种 种 推测 是 不 合 实际 的 …… 简 0957 和 0970 不 像 是 法 
律 类 简 ， 或 属 其 他 类 。”®® 

FF 13 حل اد‎ BF 84 ê ناد‎ E, 认为 简 0957 和 0970 当 属 《 数 》 的 
内 容 。® 

曹 旅 宁 先 生 对 彭 浩 先生 的 论点 做 了 补充 诊 明 。@ 

我 的 判断 是 : 第 一 ，0957 简 和 0970 简 书 写 风 格 与 《 数 》 简 整体 书写 
风格 接近 而 与 猴 划 书院 藏 秦 简 的 其 他 部 份 简 的 书写 风格 有 明星 差别 。 将 两 
简 中 的 字 与 《 数 》 简 文中 相同 的 字 比 较 ， 字 形 、 笔 法 均 相似 。 第 二 ， 两 
简 所 记 内 容 可 能 是 某 一 算 题 的 附加 条件， 也 可 能 是 种 记录 类似 《 数 》 


© 许 道 膀 、 李 敬 :《 从 用 语 “ 术 ” 字 的 多 样 表 迷 看 狠 龙 书院 秦 简 〈 数 〉 书 的 性 搓 》,《 史 学 
集刊 》2010 年 第 4 期。 

© 许 道 膀 :《“ 提 封 ” 词 源 考 ),《 湖 南大 学 学 报 》 (社会 科学 版 )2009 年 第 4 期 。 

© 于 振 波 :《 秦 律 中 的 甲 盾 比 价 及 相关 问题 )»,《 史 学 集刊 》2010 年 第 5 期 。 

© 彭 浩 :《 两 条 有 天 秦 代 黄金 与 铜钱 换算 的 资料 》，2010 年 10 月 24 EH, BR (http: // 
www. bsm. org. cn/show_ article. php? id=1326) 。 

© RFA: (MERO “ 367 ( , 2010 年 10 月 29 日 ,复旦 大 学 出 土 文献 与 古文 字 研究 中 
心 网 站 (http: //www. gwz. fudan. edu. cn/ShowPost. asp? ThreadID =3794)。 

© 曹 旅 窑 :《 读 《两 条 有 关 秦 代 黄 金 与 铜钱 换算 的 资料 〉 书 和 后》，2010 年 10 月 31 日, f 
BR] (http: //www. bsm. org. cn/show_ article. php? id =1328) o 
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里 的 席 物 换算 比率 记录 和 衡 制 记录 。 第 三 ， 检 和 视 简 的 原始 位 置 图 ( 见 附 
عه‎ B2， 位 置 图 4) , 0957 简 被 数学 简 包 图 ，0970 f f RAB, ER 
置 看 ， 极 可 能 属於 《 数 》。 


(二 ) 所 含 数学 方法 的 研究 

例如 : 对 勾 股 算 题 实例 、 风 何 学 成 就 、 比 重 观 念 和 容积 计量 等 问题 的 
研究 。 

1.， 勾 股 算 题 的 实例 

《 数 》 里 有 一 例 算 题 “ 园 〈 圆 ) PER” (ff 0304 +0457( 。 在 已 知 
的 出 土 简 午 数学 文献 中 ， 没 有 网 到 过 类 似 的 算 题 ， 而 在 传世 文献 《 九 章 
算术 》 里 则 有 一 例 相 同 的 算 题 。 我 们 认为 《 数 》 所 收录 的 这 例 “ 贺 材 盏 
地 ” 算 题 直 接 说 明了 《 九 章 算术 》 训 “ 勾 股 ” 章 的 内 容 在 先秦 数学 著作 
中 就 有 渊源 ， 此 题 为 我 们 研究 “ 勾 股 定理 ”在 先秦 时 期 被 应 用 的 情况 提 
供 了 新 材料 .下 

2. 几何 学 的 成 就 

(REE BEEN (E) 中 的 土地 面积 计算 》2 (HERRE E BZ 
f (BO 看 周 秦 之 际 的 儿 何 学 成 就 ;9 特别 研究 了 书 中 的 几何 知识 ， 修 正 
了 钱 实 琼 先生 的 一 些 意见 ， 这 与 数学 史 界 从 其 他 文献 得 出 的 意见 相 一 致 。 

3. 比重 观念 和 容积 计量 

握 《 数 》 里 三 十 饼 枚 简 对 裔 物 换算 比率 的 记录 ,我们 推测 周 秦 时 期 
人 们 习惯 以 测量 容积 (体积) 的 方式 计量 粮食 多 少 ， 而 粮食 的 重量 则 利 
用 简 文 所 记录 的 换算 比率 计算 得 出 。 

据 0780 简 “ 水 十 五 斗 重 一 石 ” 的 记载 ， 我 们 推测 周 秦 时 期 人 们 已 懂 
得 利用 水 的 特性 来 规定 体积 与 重量 之 间 的 换算 标准 ， 也 就 是 诊 党 时 可 能 已 
13 جرلا‎ 


O MR. REBER: (ARERR BRR لا‎ HRMS), 《自然 科学 史 研 
J) 2010 年 第 3 期 。 

© 萧 煤 、 朱 汉民 :《 狠 区 书 院 藏 秦 简 〈 数 书 〉 中 的 土地 面积 计算 ), 《湖南 大 学 学 报 》( 社 
会 科学 版 ) 2009 年 第 2 期 。 

© 朱江 民 、 痕 煤 :《 从 将 苞 书 院 藏 秦 简 〈 数 〉 看 周 秦 之 际 的 儿 何 学 成 就 ), 《中 国史 研究 》 
2009 年 第 3 期 。 

© RR. RER: 《 周 秦 时 期 末 物 测算 法 及 比重 观念 一 狼 芒 书院 藏 秦 简 《〈《 数 〉 的 相关 研 
究 》,《 自 然 科学 史 研 究 》2009 年 第 4 期 。 
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4. 对 单个 算 题 的 解析 

例如 : 对 “和 营 军 之 术 ” 算 题 的 解析 。 

整理 小 组 於 2010 年 4 月 完成 算 题 编 连 Q， 彭 浩 先生 推出 计算 式 、 解 
释 了 数学 含义 ， 焉 对 简 文 作出 主 释 2。 许 道 腾 先生 於 2010 年 7 月 9 日 在 
“ 简 岛 网 ”发 表 了 论述 S， 将 简 文中 的 “和 ” 字 各 为 “军队 营 蝇 之 
网 


(三 ) 所 含 社会 经 济 等 信息 的 研究 

例如 : 对 “ 熏 田 ”“ 税 田 ” 的 讨论 。 

从 《 数 》 算 题 中 可 多 得 关於 “ 熏 田 ”“ 税 田 ” 租 答 的 信息 @: 租税 按 
土地 面积 征收 ,不 是 按 人 卢 征收 ; 币 收 实物 田 租 ; 租税 与 产量 、 作 物种 类 
有 关 ,“ 余 和 愉 田 ” 租 为 产量 的 十 五 分 之 一 ( 按 重 量 计 ), “FREH” BH 
十 分 之 一 ,“ 稳 田 ” 出 产 全 交 租 。 

豆 浩 先生 认为 S8，“ 重 田 ”的 得 名 可 能 和 当时 的 土地 登记 相关 ， 熏 
田 和 与 地 图 的 “ 导 ” 字 用 法 、 字 闵 相同 ， 释 为 “ 载 ”， 引 申 为 登载 、 记 
载 。 恤 田 是 指 登 记 在 图 、 册 上 的 土地 ， 也 就 是 符合 受 田 人 条 件 者 得 到 的 土 
地 。 

彭 浩 先生 指出 ， 以 往 解 读 “ 届 ”是 “和 与 ” 字 的 误 写 ， 甚 至 直接 读 成 
“FE, 把 “与 ”理解 为 “给 予 ” 是 不 合 庆 的 。 在 《算数 书 》 中 ， “与 ” 
“ 僵 ”两 字 薄 不 混用 ， 区 别 得 很 清楚 。 

ERR (BD F, A “ARH” “FRHEH”, ERR “HEH” EMD 
EERE, FRAY “RH” FRAME. (BH) f 1473 有 
‘THRE (FF) 日 : EREHM, KRU, 22...” ff “REH” 4 “7 
捍 术 ”分 列 ， 也 证 明 “ 殿 田 ” 只 是 一 种 土地 的 名 称 。 这 种 表述 也 见 於 前 
举 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 简 文中 。 


OD RET BEZE I E ةراق‎ 5 2010 年 3 月 至 5 月 间 集 体 研读 《 数 》。 

© 茧 浩 先生 对 “和 营 军 之 术 ” 算 是 的 研究 结论 引 自 彭 先 生 2010 年 3 月 至 5 月 的 电子 邮件 。 

© REH. EMR: 《 狼 昔 书院 秦 简 《〈《 数 》“ 和 党 军 之 述 ( 术 )” 算 题解 》，2010 年 07 月 09 
8 , 85848 (http: //www. bsm. org. cn/show_ article. php? id =1272) o 

© ik: (E (BO 的 “ 奥 田 -“ 税 田 ” 算 题 看 秦 田地 租税 制度 》，《 湖南 大 学 学 报 》 (E 
会 科学 版 ) 2010 年 第 4 期 。 

© 彭 浩 :《 谈 秦 漠 数 书 中 的 “与田 ”及 相关 问题 》，2010 年 08 月 06 H, RR (http: // 
www. bsm. org. cn/show_ article. php? id =1281) 。 
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“ 税 田 ”是 从 总 田地 面积 中 划分 出 的 交 租 的 部 份 ， 对 “ 税 田 ”本 身 而 
言 是 所 产 全 部 作为 租 秘 。 另 外 ，“ 租 误 券 ” 算 题 也 褒 明 秦 代 “ 匿 租 ” 和 
“ 反 匿 租 ” 的 情况 。 

陈 们 先生 认为 了 D， 似 可 将 简 文 之 “ 熏 ” 读 为 “ 举 ”。 另 一 可 能 ，“ 奥 
( 举 )” 用 作 虚 词 ， 训 “ 几 ”， 理 解 为 全 部 、 所 有 。 数 术 书 体现 的 租税 方 
式 ， 似 乎 有 两 种 : 一 种 是 直接 以 总 面积 起 算 ， 按 一 定 比 率 课 税 ; 另 一 种 是 
按 一 定 税率 ， 把 纺 面 积 中 的 一 部 分 作为 “ 税 田 ”， 御 取 其 全 部 收成 。 简 文 
说 到 “与 ”的 场合 ， 就 是 在 交待 纺 田 诊 面 积 。 


张 家 山 汉 简 《算数 书 》 


《算数 书 》 是 1983 年 、1984 年 之 交 从 湖北 江陵 张 家 山 一 座 公元 前 186 
年 的 幕 中 出 土 的 数学 著作 。 全 书 现 存 190 支 人 竹简 ， 简 长 29. 6em - 30. 2cm, 
有 69 个 标题 。 关 於 《 算 数 书 》 论著 可 分 为 综合 性 研究 和 专项 研究 两 
大 类 。 


(一 ) 原始 资料 的 公信 

张 家 山 汉 简 整理 小 组 在 2000 年 首次 发 表 了 《算数 书 》 整 书 的 释文 9; 
2001 年 公休 了 整个 247 号 幕 竹 简 的 释文 和 照片 @8, 《算数 书 》 是 其 中 的 一 
部 分 ; 2006 年 出 版 了 释文 修订 本 @。 


(二 ) 综合 研究 
对 《算数 书 》 进行 综合 研究 的 文献 以 彭 浩 先生 的 论著 《 张 家 山 汉 简 
“算数 书 》 注释》@ 为 代表 。 此 书包 括 《 算 数 书 》 的 全 部 释文 和 详细 主 


OD Buk: 《秦汉 算术 书 中 的 “ 导 ” 与 “ 益 责 "》，2010 年 09 月 10 H, 8 8548 (http: // 
www. bsm. org. cn/show_ article. php? id =1300 ) 。 

© ”江陵 张 家 山 汉人 简 整 理 小 组 : 《江陵 张 家 山 汉 简 〈 算 数 书 》 释文 》，《 文 物 》2000 年 第 9 
期 。 | 
轿 ” 张 家 山 二 四 七 号 汉 划 竹简 整理 小 组 : 《 张 家 山 汉 莫 竹简 [二 四 七 号 墓 ]》， 文 物 出 版 社 
2001 年 版 。 

@” 张 家 山 江 墓 竹简 二 四 七 号 墓 整 理 小 组 : 《 张 家 山 汉 墓 竹简 [二 四 七 号 墓 ] (释文 修订 
本 )》, 文物 出 版 社 2006 年 版 。 

® HE: (KRAL (HEF) 注释 》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 。 
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12 . FARHAN E. 22011-87572107 . XRF - |3118: OER: 
一 是 对 编 连 做 了 调整 ， 释 文 也 有 修订 ; 二 是 详细 的 注释 ， 包 括 了 整理 褒 
明 、 校 勘 ， 文 本 的 下 通 与 解释 ， 对 计算 的 验证 ， 对 算法 算 理 的 分 析 ; 三 是 
对 算 题 反映 的 社会 背景 进行 了 研究 。 


(三 ) 专项 研究 

1. 文本 的 研究 

很 多 学 者 对 《算数 书 》 的 文本 做 了 校勘 ， 最 具 代 表 性 的 文献 是 郭 书 
春 先生 的 论著 《 《算数 书 》 校勘 )。o 文献 特别 提出 《算数 书 》 分 数 表示 
方式 的 多 样 化 是 先秦 数学 的 固有 现象 ， 不 宜 以 后 来 《 九 章 算 术 》 的 统一 
模式 改动 《算数 书 》。 

彭 浩 先生 对 整理 工作 要 点 做 了 说 明 。@ 彭 先 生还 对 部 份 简 文 、 算 题 做 
了 校 读 。@ 

此 外 ， 针 大海 先生 @， 刘 人 金华 先生 @ 等 有 校 释 。 

2. 从 数学 史 的 角度 研究 

郭 书 春 先生 分 析 了 《算数 书 》 的 数学 内 容 @， 数 学 表 迷 方式 2 等 专 
题 。 乌 大海 先 生 分 析 了 算法 源流 @ 等 专题 。 

关於 《算数 书 》 与 《 九 章 算术 》 的 天 傈 ， 郭 书 春 先生 8、 作 大 海 先 


OD Hê: ( 《算数 书 》 校勘 》,《 中 国 科技 史料 》2001 年 第 3 期 。 

© E: (HRH (HR) 整理 工作 要 点 的 说 明 》, “ 《算数 书 》 和 与 先秦 数学 国 
际 学 术 计 论 会 ”报告 ， 北 京 ，2004 年 8 月 ; 日 文 译本 作为 大 川 俊 隆 、 张 蔡 俊 夫 、 田 村 诚 “ [算数 
书 」 研 究 会 访 中 报 报 记 ”的 附 儿 资 料 ， 刊 於 《 大 阪 产业 大 学 论 集 人 文科 学 编 115 号 》2005 年 第 2 
期 , 第 86 -92 页 。 

© 彭 浩 :《 张 家 山 汉 简 (算数 书 ) “分 钱 ” 题 的 校 读 》，《 第 九 届 国 际 中 国 科 学 史 会 议 摘 
HE), 香港 城 市 大 学 ，2001 年 10 月 9-12 日 , 第 58 -59 页 。 

© RK: (HE (FRE) 校 释 一 则 》, 《东南 文化 》2004 年 第 2 期 。 

© 刘 人 金华 :《 张 家 山 汉 简 〈 算 数 书 〉 研究 》， 华 夏 文学 艺术 出 版 社 (FH) 2008 年 版 。 

© 郭 书 春 :《 试 论 〈 算 数 书 》 的 理论 贡献 与 编纂 》， 《法 国 汉学 》 第 六 辑 (科技 史 专 号 ) ， 
中 华 书 局 2002 年 版 ; 第 505 -537 页 。 

© Hê: (Rm (FEE) 的 数学 表 迷 方式 》, 《中 国 历 史 文 物 》2003 年 第 3 期 。 

HK: (E (FRE) 盈 不 足 问 题 看 上 古 时 代 的 剧 不 足 方 法 》，《 自 然 科 学 史 研 究 》 
2007 年 第 3 期 。 

© 郭 书 春 :《 〈 算 数 书 》 初探 ), 《国学 研究 》 (第 11 卷 ) ， 北 京 大 学 出 版 社 2003 年 版 ， 第 
307 -347 页 。 
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生 9、 李 迪 先 生 @ 都 发 表 论著 ， 郭 书 春 先生 进一步 研究 了 《算数 书 》 与 
(FETE) 的 关 傈 @。 洪 万 生 先 生 、 林 合 亿 先生 谢 论 了 “ 数 之 起 源 "@。 
作 大 海 先 生 提出 了 早期 中 国 数学 史 的 重 构 。@ 

此 外 ， 也 有 学 者 对 算 题 个 案 做 了 探讨 。 例 如 : 针对 “人 饮 漆 ” 算 题 ， 
日 本 学 者 根据 题 意 做 了 实验 ， 研 究 旁 及 化 学 、 物 理 等 学 科 ， 用 实验 结果 关 
释 算 是 含义 。@ 彭 沸 先生 又 对 日 本 学 者 的 结论 提出 了 不 同意 见 .@ 

3. 从 社会 背景 的 角度 研究 

李 学 勤 先生 指出 :“ 张 家 山 简 的 价值 不 限 於 文献 本 身 性 质 。 《算数 书 》 
是 一 种 实用 的 数学 问题 集 ， 可 据 以 讨论 社会 经 济 等 问题 。@ 

彭 浩 先生 在 其 著作 《 张 家 山 汉 简 (算数 书 〉 注释 》 里 ， 分 析 了 《 算 
数 书 》 所 包含 的 社会 经 济 资 讯 ， 探 讨 了 秦汉 时 期 的 土地 、 租 税 、 会 储 、 
劳役 、 工 程 等 方面 的 问题 .8 彭 浩 先生 指出 : “秦汉 时 期 ， 数 学 是 官吏 必 
修 的 课程 ， 数 学 知识 在 国家 治理 方面 有 “工具 ”作用 ， 当 时 的 数学 文献 
的 记载 ， 部 份 反映 了 社会 生活 的 实际 状 沉 。”® 

于 大 海 先生 的 研究 综合 了 《算数 书 》、 睡 虎 地 秦 简 、 狼 入 书院 藏 秦 简 
等 文献 了 。 他 的 论著 或 从 大 的 方面 著 眼 ， 联 笃 经 济 、 法 律 等 因素 研究 秦汉 


DOD MAE: (E (FED) FR 〈 九 章 算术 的 关 傈 看 算法 式 数学 文献 在 上 古 时 代 的 流传 》， 
《闽南 师范 学 院 学 报 》2004 年 第 6 期 。 

© 李 迪 :《 和 从 数学 题 简 到 《〈 九 章 算术 》 成 书 》，“ 《算数 书 》 和 与 先秦 数学 国际 学 术 研 诗 会 ” 
报告 ， 北 京 ，2004 年 8 月 。 

© 郭 书 春 :《 《〈 算 数 书 》 与 ( 算 经 十 书 〉 比较 研究 》, 《自然 科学 史 研 究 》2004 年 第 2 期 。 

© ” 洪 万 生 、 林 合 信 等 :《 数 之 起 源 一 一 中 国 数学 史 开 章 《算数 书 》， 台 湾 商 务 印 书馆 股份 
有 限 公司 〈 台 北市 ) 2006 年 版 。 

© HKH: (HE (算数 书 〉 初探 》, 《自然 科学 史 研 究 》2001 年 第 3 期 ; RE: (SER 
数学 的 两 种 价 向 》,，“ 《算数 书 》 和 与 先秦 数学 国际 学 术 研 讨 会 ”报告 ， 北 京 ，2004 年 8 月。 

© KIRE. HRM: CRAIN (算数 书 )“ 饮 漆 ” 考 》,《 文 物 》2007 年 第 4 期 。 

© EH: لل 2ة)‎ 203 (FHC ° KEE) 及 相关 问题 辩证 》，[ 韩 ] 全 北大 学 人 文学 会 研究 
所 编 《 乾 止 》2010 年 第 3 期 , 第 47 -54 页 。 

李 学 勤 :《 张 家 山 汉 简 研 究 的 几 个 问题 》, 《郑州 大 学 学 报 》( 哲 学 社会 科学 版 ) 2002 年 
第 3 期 。 

© Ht: CRR (HME) 注释 》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 , 第 6 -12 页 。 

® 转述 自 2010 年 11 月 2 日 与 彭 浩 先生 的 网 络 视频 通 话 内 容 。 

© 狠 大 海 :《 睡 虎 地 秦 简 与 先秦 数学 》, 《考古 》2005 年 第 6 期 。 
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HERO; 或 专 研 当时 生产 生活 中 的 细节 问题 8; 或 将 实际 生活 中 的 情形 与 
数学 概念 紧密 联 柳 在 一 起 ®。 

Bh, BR (FB) MEHKEME, EERIE, BIH SES 
也 都 有 论著 。 

4. 译 著 

对 《算数 书 》 的 译注 已 见 英 语 译本 @， 日 语 译本 2 和 法 语 译本 。 


五 ” 雪 葛 睡 虎 地 汉 简 《算术 


据 湖 北 省 文物 考古 研究 所 、 云 葛 县 博物 馆 《 湖 北 云 葛 睡 虎 地 M77 发 
掘 简报 ?@ 介绍 ，2006 年 11 月 汉 丹 铁路 加 固 路 基 时 在 湖北 省 去 更 睡 虎 地 
发 现 古 莫 。 随 后 湖北 省 文物 考古 研究 所 和 去 更 砾 博物馆 进行 抢救 性 挖 握 。 
墓葬 年 代 在 汉文 帝 (公元 前 179 - 157 年 ) 末年 至 汉 景 帝 时 期 (公元 前 
156 -141 年 )。 甘 中 出 土 的 人 竹 笠 内 有 大 量 简 秆 。 其 中 数学 简 1 卷 ，216 枚 
完整 简 。 书 名 “算术 ” 题 於 1 号 简 背 面 。 此 书 与 《算数 书 》 同 属 应 用 问 
题 集 ， 部 分 算 题 见 於 《算数 书 》， 但 文字 内 容 上 有 一 些 差 界 。 具 体 的 内 容 


O 名 大 海 :《 和 从 出 土 竹 简 看 中 国 早期 委 输 算 题 及 其 社会 背景 ), 《湖南 大 学 学 报 》 (社会 科 
学 版 )2010 年 第 4 期 。 

© 郑 大 海 :《 关 於 〈 算 数 书 ) 、 秦 律 和 上 古 粮 米 计量 单位 的 放 个 问题 》», 《内 蒙古 师 范 大 学 
学 报 》( 自然 科学 汉文 版 ) 2009 年 第 5 期 。 

© 妊 大 海 :《 从 出 土 文献 看 上 古 医 事 制度 与 正 负 数 概念 》，《 中 国 历 史 文 物 》 2010 年 第 5 
期 。 

© 药 玉 英 :《 论 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 经 济 史料 价值 》，《 中 国 社会 经 济 史 研 究 》2005 

年 第 1 期 。 

© BIB: (RAL (FEED) 所 见 社会 经 济 生活 问题 考察 》， 硕 士 学 位 论文 ， 华 东 师 
EKE, 2008 Fo 

© Christopher Cullen ( 古 克 礼 ) , “The Suan shù shi 算数 书 “ Writings on reckoning’ , Rewri- 
ting the history of early Chinese mathematics in the light of an excavated manuscript” , Historia Mathemati- 
ca, 2007, Vol. 34, pp. 10-44; Joseph W. Dauben ( 道 本 周 ) , “算数 书 Suan Shu Shu, A Book on 
Numbers and Computations, English Translation with Commentary” , Archives for History of Exact Science , 
2008, Vol. 62, pp. 91-8. 

© 城 地 茂 :《〈 算 数 书 日 本 语 识 》,《 和 算 研究 所 纪要 》No. 4 kl ( (2001 年 ); [日 ] 
张 家 山 汉 简 《算数 书 》 研 究 会 : (KM (FHF) 一 一 中 国 最 古 O) 数 学 书 》， 朋 友 书 店 (日 本 京 
都 ) 2006 年 版 。 

湖北 省 文物 考古 研究 所 、 云 葛 县 博物 馆 : 《湖北 云 萝 睡 虎 地 M77 发 据 简报 》， 《江汉 考 
古 》2008 年 第 4 期 。 
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除 极 少量 外 ， 没 有 更 多 披露 。 
N EBED ERIK FS) 
RITA ERE (EET HEUER AR AMIR): “ ETE BE 
《算术 书 》 共 辑 得 30 饼 个 歼 片 ， 其 中 最 长 的 一 片约 获 米 ， 存 14 字 ; 一 般 


的 仅 寥 寥 数 字 。 歼 片 有 若干 片 文字 可 与 《 九 章 算术 》 卷 四 《 少 广 》、 卷 六 
《 均 输 》 等 的 问题 相合 。”2 


O HFH: (EBE EEE BMRA), 《出 土 文献 研究 》 (第 四 辑 ) ， 中 华 书 局 1998 
年 版 , 第 16 页 。 
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(一 ) 简 的 揭 取 和 识别 

猴 苞 书院 藏 秦 简 在 收购 来 时 ， 是 分 为 八 捆 的 。 在 揭 取 时 工作 人 员 给 抽 
了 简 的 原始 位 置 图 八 张 2， 表 现 为 每 捆 简 的 侧 视 图 ， 以 小 矩形 表示 简 端 ， 
并 按揭 取 顺 序 编号 。 我 已 在 这 八 张 图 上 标识 《 数 》 简 ， 并 标注 整理 号 ， 
详 见 附录 二 图 。 检 视 简 的 原始 位 置 对 编 过 有 参考 作用 。 

《 数 》 简 的 识别 : 第 一 , 《 数 》 简 文字 书写 风格 统一 ， 与 其 他 几 类 简 
有 较为 明显 的 区 别 ; 第 二 ,或 有 数字 计算 ; 第 三 ,或 出 现 数 学 了 术语， 如 
述 、 实 、 法 、 放 何 、 得 日 、 启 、 不 足 、 少 广 、 衰 分 、 广 、 交 等 。 


(二 ) 简 的 形制 

据 测 量 知 ， 大 多 数 完整 简 长 约 27. 5cm， 少 量 完整 简 长 约 27. 0cm。 完 
HERÎ FIR 0. 5 ~0. 6cm。 人 竹简 有 上 、 中 、 下 三 道 编 组 ， 上 编组 (WERIM 
ند‎ FEKE ) FERE E عد 1ض‎ 1. 5cm 左右 ， 简 的 下 编组 〈 测 量 点 取 在 
EEK) 距离 简 尾 吉 缘 多 在 1. 8cm 左右 。 

每 一 枚 简 的 现存 长 度 ， 上 下 编织 位 置 ， 分 桶 、 留 白 等 情况 ， 均 记录 在 
附 儿 一 中 。 


(三 ) 简 的 数量 
据 统 计 , 《 数 》 共 有 编号 简 236 枚 ， 另 有 和 无 编号 残片 18 枚 。 有 编号 
的 简 包 括 了 部 份 歼 简 ， 其 中 有 的 可 拼 弘 。 残 简 拼 级 情况 详 见 本 书 第 二 章 第 


@ 图 纸 由 湖北 菊 州 博物 馆 肖 玉 军 先生 给 摧 。 


第 二 章 《 数 》 简 的 识别 与 编 连 13 
二 部 分 。 


(四 ) 简 文字 数 

HET, 《 数 》 的 总 字数 在 6300 字 左右 。 每 枚 简 上 的 字数 详 昂 附录 
a 

在 统计 字数 时 ， 计 数 原则 如 下 : 
. EMH, FH; 
. XERA, 181110 ١ 14ح ادن تق‎ 103 , FH; 
ا ا ل 5131 ا‎ FH; 
. EERE, REEF, RE; 
. 每 不 合 文 计 1 22 , lu: “F (大夫)”,，“ 十 (七 十 )” 等 ; 
. 符号 均 不 计 入 字数 。 


Om 上 wm خم يح‎ 


(E) XER HEN 

文字 书 于 竹 黄 一 面 ， 除 0956 号 简 背 面 写 有 “ 数 ” 字 外 ， 甚 余 简 背面 
未 见 书 写字 中 。 正 文 一 般 写 在 上 下 编 绚 之 间 ， 偶 有 文字 写 在 上 编 强 以 上 部 
位 的 ， 如 : 第 0839 号 简 厌 端的 “ 犹 ” 字 ， 应 该 是 题名 ; 或 者 有 若干 字 写 
於 下 编 强 以 下 部 位 的 ， 如 : 第 0460 号 简 尾 端的 “ 步 ” 字 ， 第 0776 号 简 尾 
端的 “ 州 六 分 升 廿 七 ”( 其 中 “ 州 ” 字 被 编 强 遮盖 ， 依 据 红 外 线 损 描 图 片 
可 辨识 ) ， 可 能 是 当时 的 书写 者 不 顾 为 了 语句 末尾 的 儿 个 字 而 另 写 一 简 。 
一 般 来 褒 ， 一 个 算 题 书写 完 界 ， 换 另 一 枚 简 并 始 书 写 下 一 算 题 。 偶 有 例 
外 ， 如 第 0685 号 简 : ”“ [ 九 分 五 ], 七 分 六 ， 合 之 一 有 六 十 三 分 廿 
se 七 人 分 三 ， 各 取 七 分 三 。 

有 些 简 的 文字 分 栏 抄写 ， 例 如 记载 融 物 的 体积 重量 比率 和 坑 物 交换 比 
率 的 简 文 :“ 苔 十 九 斗 重 一 石 。 麻 甘 六 斗 六 升 重 一 石 。 BH لك‎ 
升 重 一 石 。 (第 0852 号 简 ) 。 又 如 记载 衡 制 的 简 文 :“ 十 六 两 一 斤 。 
11 م رقم‎ .” (第 0458 号 简 ) 。 又 如 记载 乘法 口诀 的 简 文 : 
“[ 半 ] 乘 三 分 ， 二 参 而 六 ，( 六 ) 分 一 也 ; 半 乘 半 ， 四 分 一 也 ; 
四 分 乘 四 分 ， 四 (四) FA, (FD) 分 一 也 ; 少 半 乘 一 ， 少 半 也 。 
(第 0410 号 简 ) 。 这 也 许 是 因为 内 容 之 问 是 东 列 关 傈 ， 或 者 是 计算 时 作为 
“ 数 表 ”类 辅助 工具 使 用 。 

整 简 书写 无 留 白 时 ， 字 数 常 见 有 38 ~45 字 。 有 书写 字数 较 少 的 ， 如 


14+ ” 猴 芒 书院 藏 秦 简 《 数 》 研 究 


第 0936 号 简 ( * 831” ( ， 简 完好 ， 共 写 有 30 字 。 有 书写 字数 较 多 的 ， 
如 第 0776 号 简 ， 简 完好 ， 共 有 55 字 (FA 6 字 写 於 下 编 绳 以 下 ) ; 第 5 
号 简 ， 简 尾 歼 二， 现存 57 字 (最 末 一 字 残 坏 ) o 

全 书 字 踊 风 格 和 统一， 应 是 由 一 人 抄写 的 。 个 别 字 在 书 中 出 现 不 同 高 
法 ， 如:“ 法 ”或 “ 渡 (法 )”;“ 述 ”或 “ 术 ”;“ 竞 ”或 “ 税 ”。 这 一 情 
沈 可 能 是 因为 《 数 》 转 抄 自 不 同 原本 。 


(六 ) 简 文中 出 现 的 符号 

《 数 》 简 文中 出 现 的 符号 有 以 下 族 种 : 

重文 号 和 合 文 号 “=”， 如 第 0954 号 简 的 : “ 田 广 十 六 步 大 半 = ( 半 ) 
步 , 从 ( 继 ) 十 五 步 少 半 - ( 半 ) 步 "， 表 示 重 复 的 文字 ; 第 0978 号 简 的 
“KI, 表示 “大 夫 ” 合 文 ; 数字 的 合 文 均 未 见 加 合 文 号 ， 如 : 州 (四 


+)、 十 (七 十 )。 

勾 识 “.”， 用 作 断 句 ， 如 第 2066 BN: “FH FAK 
斗 . 稻 一 石 ”; 在 题 中 数字 连续 出 现时 多 用 以 点 断 上 下 名 ， 避 免 误 读 ， 如 
第 0949 号 简 的 :“ 以 半 为 六 .三 分 为 四 .四 分 为 三 ”。 

墨 点 “ ٠ ”， 用 作 分 隔 ， 如 第 0939 号 简 的 “三 步 一 斗 ， 租 八 十 . 今 
误 券 多 五 斗 "， 第 0776 号 简 的 “以 粟 求 茂 苦 麦 ， 九 之 十 而 成 一 .以 米 求 
项 苦 麦 ， 三 之 二 成 一 "。 

《 数 》 中 出 现 的 符号 ， 均 见 於 张 家 山 汉 简 《算数 书 )?， 用 法 也 大 致 
相同 。 


二 0 


拼 绥 工作 依据 了 狱 芒 书 院 藏 秦 简 实物 、2007 年 12 月 拍摄 的 简 的 彩色 
照片 、2010 年 3 月 至 5 月 扣 描 的 简 的 红外 线 片 ( 简 在 所 描 时 附 有 标尺 ) 。 

拼 缀 法 则 : 对 於 歼 简 、 依 据 文字 内 容 、 断 口 形状 、 现 存 长 度 、 竹 简 纵 
向 人 纹理 等 判断 可 否 拼 缀 。 

(D 断口 契合 、 内 容 连续 的 歼 简 ， 拼 出 完整 简 图 片 。 


O E: CRAKE (FTE) 注释 》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 。 
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(2) 断口 损坏 不 能 契合 ， 但 简 文 关 联 的 残片 ， 依 据 编 钨 位置、 普遍 人 简 
长 (27. 5cem) 拼 绥 ， 琵 依据 简 文 内 容 、 书 写 特 征 等 对 鹿 缺 部 分 提出 复原 
方案 ， 绘 抽 “ 拼 级 复原 方案 图 ”以 供 参 考 。 

拼 级 后 的 简 编 号 仍 记 他 为 各 原始 残片 编号 ， 以 “ + ”号 连接 。 

已 经 拼 缀 的 案例 如 下 : 


1. 第 0817 号 简 和 与 第 1939 REE FHS 

租 禾 。 税 田 廿 四 步 ， 六 步 一 斗 ， 租 四 斗 ， 今 误 券 五 斗 一 升 ， 和 欲 更 
1 0817 

何 ) 步 一 斗 ? 目 : 四 步 五 十 一 分 步 州 六 .一‏ ( 2467 , [ع علد ) ا 
9 "ل + 
第 1835 号 简 与 第 1744 号 简 上 下 拼 级‏ .2 

五 为 法 ， 如 法 一 两 ， 不 剧 两 者 ， 以 一 为 廿 四 ， 乘 之 ， 如 法 【一 
عه‎ (RJ 四 1835 

者 ， 以 法 命 分 。 1744‏ (22) ع2 ([72 ] لما 
两 枚 简 断 口 契 合 ， 拼 缀 后 简 长 27. Semo‏ 
第 1827 号 简 和 与 第 1638 RE FH‏ .3 

有 田 五 分 步 四 ， 六 分 步 五 ， 七 分 步 六 ,， 成田 二 步 有 (又) 二 百 
一 四 1827 


AXE Zs 1638 


断口 有 残损 ， 简 文 可 补 全 为 : “有 田 五 分 步 四 ， 六 分 步 五 ， 七 分 步 
六 戌 田 二 步 有 ( 丸 ) 二 再 一 【十 分 步 】 EASE 


16 REF Bizê A (0) DIE 


4. 第 1836 号 简 与 第 0800 SRE THA 


即 四 之 ， 五 步 直 (E) BR, Haz, ,رق عدج‎ REBT ( 何 ) 
里 ? 其 得 四 1836 
办 【 衷 】 三 里 二 百 册 步 ， 此 三 步 直 〈 置 ) Rl. 0800 


若 按 简 全 长 27. 5cm 计算 ， 两 枚 简 拼 级 的 断口 处 约 有 lcm 127818 , 
跨 不 可 辨识 ， 可 能 是 两 个 字 。 简 0800 下 部 留 有 空白 , “也 ” 字 和 与 下 编 绚 
位 置 之 间 大 约 可 以 书写 3 -4 Fo 


5. 第 0021 号 简 和 与 第 0409 号 简 上 下 拼 级 


票 一 升 为 米 五 分 升 三 。 票 一 升 少 半 升 为 米 五 分 升 四 。 票 一 升 
大 半 升 为 米 一 升 。 回 0021 
四 栗 一 升 少 半 《〈 半 ) 升 为 米 一 升 十 分 升 一 。 0409 


两 枚 简 断 口 契合 ， 拼 缀 后 简 长 27. 5cm。 
6. 第 2021 号 简 和 与 第 0822 RE E FH 
麦 一 升 为 米 大 半 升 四 2021 
四 米 一 升 为 麦 一 升 半 升 。 ' 7# () 一 升 为 米 十 分 升 九 。 
H— 2 18 )15( 一 升 九 分 升 一 。 0822 
两 枚 简 断 口 契 合 ， 拼 缀 后 简 长 27. 5cm。 
7. 第 2173 号 简 与 第 0137 REE PH 
عا 8 , +3 - لد ١ر علا 5 5 - لما‎ - RKTT? 5 : ¥H+A 


213 
四 百 廿 三 分 斗 州 为 米 一 石 ， 术 上 日: RRA 0137 


第 二 章 《 数 》 简 的 识别 与 编 连 7 


简 拼 级 后 仍 不 完整 ， 上 下 均 歼 数字 。 这 两 枚 简 的 拼 缀 复原 方案 见 本 书 
第 三 章 第 三 部 分 。 


8. 第 1659 号 简 和 与 0858 RE FHA 


طلا )%( 5خ 78 ,ع 5 لاا 4 غ3 AH RR (FF) EH:‏ 
1659 


加 一 石 盐 乘 之 以 为 实 = ，( 实 ) 如 法 一 斗 。 0858 
拼 缀 后 ， 断 口 仍 相 距 2. 6cm。 
9. 残片 C410106 与 1193 ERE HER 


- جه عد 1# غ2 - عك‎ (DR) - 5, E (FF FR بلا خخ‎ RF 
( 何 )]? 日 : 牛 出 五 斗 (又 ) tA 6 

羊 】] 出 二 斗 有 (又 ) 七 分 斗 之 六 ， 御 出 一 斗 有 (又 ) 七 分‏ [ لضا 
斗 1193‏ 


若 按 全 简 27. 5cm 计算 ， 拼 缀 后 断口 仍 相 距 2. 3cm, FR “HAE 


五 ”或 “分 斗 五 "。 此 是 经 计算 应 是 牛 出 5 斗 ， 羊 出 2 和 斗 ,导出 1 
斗 


10. 第 009. 111 号 简 上 下 拼 缀 


AMZA, ,كر + #2 8 -خ ةذ ,كل +21 # 8 دقع‎ Daa 
J09 
四 三 日 织 五 十 尺 ， 今 威 有 攻 〈 功 ) ETR, MEX ll 


两 枚 简 断 口 契合 ， 拼 缀 后 简 长 27.4cem。 简 JI1 下 部 留 有 空白 ， 在 
“ 受 ” 字 与 下 编 绚 位 置 之 间 大 约 可 以 书写 5 -6 字 。 人 后续 简 0827 的 文字 
(“多 可 ( 何 )? 日 : 长 者 受 廿 七 尺 十 一 分 尺 三 ， 中 者 受 十 三 尺 十 一 分 尺 


18 RE r ا‎ (O DESE 


七 , 少 者 受 九 尺 十 一 分 尺 一 。 述 (和 术 ) 日 : 各 直 ( 置 ) 一 日 所 织 ") 5 
满 上 、 下 编 绚 位 置 之 间 。 算 题 未 完 ， 仍 有 和 后续 简 。 


11. 第 1826 SER 34 1842 SEE E THE 
~“XFR, - ج علد ار‎ , =XFR, “MR, -XRR, LE 
人 ， 有 米 一 石 四 18%6 
IRU, HERR (FM)? 日 斗 食 者 得 四 斗 四 升 
1842 
两 枚 简 断 口 契合 ， 拼 缀 后 简 长 27. 5cm。 
12. 第 0933 号 简 和 与 0937 SEE E FHS 
2 (R&R) 人 百 钱 ， 息 八 加 0933 
AR, 2# ( 贷 ) 人 十 七 钱 ， 七 日 而 如 之 ， 问 取 息 作 可 ( 何 )? 
HE: 得 息 三 百 七 十 五 分 钱 百 一 十 九 。 其 方 州 日 乘 0937 
两 枚 简 断 口 契 合 ， 拼 缀 后 简 长 27. 0cm。 人 简 0933 If] PF MIFA FET o 
13. 第 0819 号 简 和 与 第 0828 号 简 左 右 拼 合 
8 ح غ1 , 18 78 77 علا جد ( 2 ) , خ +7 له 2 عا 4 قر‎ 36 - , SHER 
可 ( 何 )? 党 五 斗 有 (又 ) 十 三 分 斗 十 。 谷 中 有 米 ， 不 智 (®) 
0819 +0828 
两 枚 简 文 字 笔 划 契 合 。 
14. 第 2103 号 简 与 第 2160 RE THR 


AFH (E) 二 百 册 步 ， 亦 以 一 为 四 百 填 ， 为 十 万 八 百 ， 除 加 
2103 
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Aw) 法 得 一 步 ， 为 从 (خ4)‎ 九 十 二 步 有 (又 ) 千 八 十 九 分 
步 六 百 一 十 二 , REH =o 2160 


断口 误 损 。 据 计算 ，2103 + 2160 简 文 可 补 为 : 【 八 十 九 ， 以 为 法 ,j 
直 ( 置 ) 二 百 州 步 ， 亦 以 一 为 四 百 菇 ， 为 十 万 八 百 , 除 【之 ， 如] 法 得 
一 步 ， 为 从 (f) 九 十 二 步 有 (又 ) 干 八 十 九 分 步 六 百 一 十 二 ,成 田 
— o 


15. 第 0768 号 简 和 与 第 0808 E -[ز‎ HE 


RE (MW) FZR ( 术 ) 日 : ةر‎ 8 , ERARRZ 0768 
各 自 乘 也 ， 以 上 周 壹 乘 下 周 ， 以 高 乘 之 ,， 州 六 而 成 一 。 
0808 


两 枚 简 断 口 契 合 ， 拼 缀 后 简 长 27. 4cm。 


16. 第 0920 号 简 与 残片 C410104 E THR 


凡 以 赢 不 足 有 (又) RE, Fz, 日 : 2 (R) 人 钱 三 , 今 欲 
KORD) 米 ， 斗 二 钱 ， 赏 〈 偿 ) 一 斗 ， 不 足 一 钱 , (CK 〈 俩 ) لدع‎ 
四 0920 

办 有 (又 ) 赢 一 钱 ， 即 直 ( 置 ) 一 斗 、 二 斗 各 直 〈 置 ) 四 

C410104 


17. 残片 C020107 与 第 2197 号 简 、 第 0799 8 


A+R, # | لصا‎ C020107 


办 七 钱 ， 板 )22( 十 斗 四 2197 
A+, RAR, RERT ( 何 )? HB: 稻 六 斗 0799 


20 HR f Bi 2 Î ( O) EFE 


18. 第 2198 号 简 与 第 2179 号 简 上 下 拼 级 


OR ( 术 )] 5: E (E) fh, 7 ,ع #ع +2 ,- ع2‎ E 
( 值 ) Ml) 2198 


A-, + 28خ‎ 2 , E ( 值 ) fz, RFX, TEA 2179 
两 枚 简 断 口 契合 ， 简 拼 缀 后 长 16. gcm， 仍 不 完整 ， 上 下 均 残 数字 。 
19. 残片 C100108 与 第 0497 ERA BH 


不 足 加 C100108 
办 五 以 为 法 ， 如 法 各 得 一 斗 。 0497 


断口 契合 ， 简 拼 弘 完整。 
= FRAME 


(一 ) 单个 算 题 编 连 

部 份 算 题 书写 在 两 枚 或 多 於 两 枚 简 上 的 算 题 ， 由 於 原 简 序 已 乱 ， 需 要 
找 出 前 接 简 或 后 续 简 。 判 别 依据 是 : 前 后 简 有 和 无 相同 的 关键 字 词 ; 前 后 简 
的 数据 经 计算 是 否 相 合 。 有 些 情况 下 可 以 参照 秦 简 《 数 》、 其 他 数学 简 秆 
及 《 九 章 算术 》 等 传世 算 经 中 的 同类 算 题 ， 据 前 一 枚 简 的 题 设 条 件 推测 
和 后续 简 的 文字 ， 再 依据 推测 出 来 的 文字 寻找 简 。 

例如 : 


取 禾 程 。 三 步 一 斗 ， 今 得 票 四 升 半 升 ， 问 网 可 〈 何 ) 步 一 斗 ? 
得 日 : 十 一 步 九 分 步 一 而 一 斗 。 为 之 述 〈 术 ) 日 : E (E) 所 得 四 
i 0388 

(J F (FJ, ) 5 (غ‎ FER (MJ, 有 (又 ) = [ 乘 ] 之 
# (CHLJ, (DM) 为 法 ， 亦 直 (E) 所 取 三 步 者 ， 十 而 五 之 为 三 
百 ， 即 除 廿 七 步 而 得 一 步 。 0460 
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又 例如 : 


A+R, لما تك‎ C020107 

Atk, 2د‎ 〈( 教 ) THA 7 

AF, AAR, HERT (FM)? HB: 稻 六 斗 0799 

加 【和 术 ] 日 : E (E) fh, 72 - , RTL, E (E) 赢 
加 2198 

四 一， 其 下 叔 (B8) 2, E (E) fz, 2+ © # 7+ طعر‎ 
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ORKL, Fz, BRR (RFR), IDB (BK) 2ت‎ #2 (B8) 
FL, TERRE (RFR), ت«اعة عر 7 15لا‎ (B8) ERA (RFR), AR 

0496 

FEA C100108 

办 五 以 为 法 ， 如 法 各 得 一 斗 。 0497 


算 题 简 文 的 复原 方案 之 一 是 :“ 称 十 斗 九 钱 ， 半 十 斗 七 钱 ， 茂 十 斗 五 
钱 ， 今 欲 买 三 物 共 十 斗 ， 用 八 钱 ， 问 各 几何 ? 日 : BAS, =F, B- 
斗 。 术 日: 置 舟 九 ， 不 足 一 ， 其 下 桨 七 ， 置 请 一 ， 其 下 载 五 ， 置 赢 三 ， 其 
下 次 不 足 …… 乘 桨 七 ， 同 之 州 ， 为 稻 实 ; 以 落 三 乘 救 五 ， 十 五 为 梁 实 ; 以 
稻 不 足 一 乘 戎 五 为 实 ， 同 赢 不 足 五 以 为 法 ， 如 法 各 得 一 斗 。 


(=) 算 题 分 类 和 排序 

因为 铬 功 书 院 藏 秦 简 在 收购 来 时 ， 简 分 为 八 捆 ， 简 序 已 混乱 ， 和 无 法 恢 
复 《 数 》 的 原始 简 序 。 为 了 研究 的 方便 ， 暂 时 其 按照 以 下 原则 分 类 和 
排序 : 

1. 按 “ 郑 近 性 ”分 类 

考察 《 数 》 简 原始 位 置 图 ， 整 理 号 的 郑 近 性 是 分 类 的 参考 因素 。 

2. 按 书 写 特 征 分 类 

分 栏 书 写 的 台 为 一 上 类。 “ 珊 物 换算 ”类 ,“ 衡 制 ” 类 简 文 藉 此 分 出 。 

3. 按 “ 九 数 ” 分 类 和 排序 

KR TE” OM, BH “TEH. RR. EA. PE. RZ. HR. 
ARE. FE. AK" 


22 RE r BR ê I (O) DEE 


RATE (BH) EHA “RIZ (FR) (0772), “ 少 广 ” 
(0942). * 7718" (0413) 的 题名 ， 所 以 把 “ 九 数 ” 作 为 分 类 的 一 种 思 
路 是 有 依据 的 。《 数 》 有 “ 方 田 、 粟 米 、 衰 分 、 少 广 、 商 功 、 盘 不 足 、 义 
股 ” 七 类 算 题 的 内 容 ， 没 有 “方程 ”类 算 题 。 至 於 “ 均 输 ” 算 题 , 《 数 》 
FE KE ( 价 )”(0305) 与 《 九 章 算术 》“ 均 输 ” 章 第 11 题 相 类 
似 , 算 题 (0819 +0828) 与 《 九 章 算术 》“ 均 输 章 ” 第 6 题 相 类 似 ,但 两 
题 都 不 是 “ 均 输 ”算法 。 

4. 按 内 容 分 类 

(1) 对 土地 面积 的 测算 。 

(2) 对 农作物 产量 和 租税 的 计算 。 

(3) 对 傅 储 物资 的 管理 。 

(4) 对 工程 土方 量 的 计算 。 

(5) 与 物资 交换 和 商品 贸易 有 关 的 计算 。 

(6) 与 军事 有 关 的 计算 。 

5. 按 数学 方法 分 类 

(1) 算术 方法 。 

包括 分 数 的 四 则 运算 ， 比 例 算 法 ， 盈 不 足 术 。 

(2) 几何 方法 。 

包括 面积 问题 ， 体 积 问 题 ， 勾 股 问 题 。 


(=) 编 连 得 到 完整 算 题 与 单独 术 文 的 数量 

(BD) HARE, PESH “FIA” ROM, FERATE ITN 
统计 : 

(1)《 数 》 有 完整 算 题 80 例 。( 现 存 题 设 条 件 和 问题 或 答案 ， 能 依据 
简 文 列 出 算式 的 算 题 就 视 为 完整 算 题 。) 

(2) 又 有 单独 成 文 的 “ 术 ”19 例 。 

(3) 又 有 记录 有 规 物 体积 重量 比率 、 人 驱 换 比率 的 简 34 枚 。 

(4) 又 有 记录 衡 制 的 简 3 枚 。 

此 统计 不 包括 因 失 去 上 下 文 而 不 能 名 类 的 简 以 及 残片 。 
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形成 年 代 判 断 


(一 ) RFR 

依据 猴 昔 书院 藏 秦 简 《 质 日 》 里 记载 有 “秦始皇 二 十 七 年 、 三 十 四 
年 和 三 十 五 年 的 月 份 干支 "2 了 ， 我 们 推定 《 数 》 简 文 的 书写 年 代 下 限 是 秦 
始 皇 三 十 五 年 〈 公 元 前 212 年 )。 

相 比 1984 年 初出 土 于 湖北 省 江陵 县 〈 今 菊 州 市 菊 州 区 ) 张 家 山 二 四 
七 号 幕 的 《算数 书 》， 整 理 者 认定 它 成 书 年 代 的 下 限 是 西汉 吕 后 二 年 〈 公 
元 前 186)@,《 数 》 的 成 书 年 代 可 能 比 《算数 书 》 更 早 。 


(二 ) 算法 和 算 题 的 形成 年 代 

《 数 》 书 算 题 的 形成 年 代 逆 不 一 致 ， 有 早晚 的 差别 。 如 0773“ 布 八 尺 
十 一 钞 ” 同 睡 虎 地 秦 墓 竹简 “人 金 布 ” 简 66 -67， 是 引用 秦 代 法 律 为 题 ， 
其 年 代 当 在 战国 晚期 ， 秦 统一 中 国 前 。 算 题 年 代 和 与 秦 律 相当 或 稍 后 ， 但 不 
会 晚 到 汉 初 ， 因 为 张 家 山 汉 简 《二 年 律令 》 中 已 经 不 以 “ 布 ” 作 为 流通 
的 等 价 物 。 又 如 第 0304 + 0457 号 简 所 记录 的 “ 园 材 药 地 ” 算 题 ， 涉 及 勾 
股 定理 的 运用 。 据 郭 书 春 先生 主编 的 《中 国 科学 技术 史 数学 卷 )9， 中 
国人 对 勾 股 定理 的 认识 是 相当 早 的 , 《 周 藤 算 经 》 记 载 ， 公 元 前 11 世纪 ， 
商 高 答 周公 于 时 已 经 知道 “ 勾 广 三 ， 股 和 倚 四 ， 径 隅 五 ” ， 而 陈 子 求 斜 至 日 
的 方法 应 用 了 完整 的 勾 股 定理 。 因 此 《 数 》 的 “ 园 材 更 地 ” 算 题 很 可 能 
形成 很 早 而 后 传 抄 至 秦 代 。 


〇 上 陈 松 长 :《 匆 妾 书院 藏 秦 简 内 容 综 述 》, 《文物 》2009 年 第 3 期 。 
© E: CRAKE (FED) 注释 》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 , 第 4 页 。 
© 郭 书 春 、 李 兆 华 :《 中 国 科学 技术 史 ，' 数学 卷 》 ， 科 学 出 版 社 2010 年 版 ， 第 137 页 。 
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凡 例 


释文 包含 猴 夯 书院 藏 秦 简 《 数 》 的 全 部 简 文 。 
释文 按 简 文 分 人 条 书写 。 

简 的 编号 标 於 每 简 之 后 。 

(1) 2007 年 收藏 的 简 编 号 记 为 四 位 阿拉 伯 数 字 ; 

(2) 2008 年 接受 的 捐赠 简 编 号 记 为 两 位 阿拉 伯 数 字 ， 前 置 大 写 


| 


lil {| 


字母 “FP; ， 
(3) 整理 时 和 无 编号 的 歼 片 在 本 书 中 给 予 六 位 阿拉 伯 数 字 编 号 ， 
前 置 大 高 字母 “C"。 
Ck sk sk kk 

لاا م لا 

照 行 列 

片 5 编 

编 号 号 

号 


四 简 文 若 傈 分 栏 书 写 ， 分 栏 的 上 下 文 之 间 的 空白 在 释文 中 用 两 个 汉 
字符 位 置 的 空格 表示 。 

五 ”释文 依 简 文 字 转 写 。 

六 ”释文 字体 加 粗 ， 与 广 释 字体 区 别 。 

七 “释文 中 里 体 字 、 假 借 字 一 般 随 文 注 出 ， 外 加 《〈 م(‎ 

八 _ 简 文 原 有 错字 ， 一 般 在 释文 中 随 注 正字 ， 外 加 《 〉。 原 有 上 脸 字 或 
衡 文 ， 释 文 不 加 更 动 ， 在 注释 中 诊 明 。 

JL 简 文 原 有 符号 保留 。 
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(1) 重文 或 合 文 号 °“ _”, ERHXTF, 外 加 ( ); 
(2) و“ >“ لت‎ 
(3) MM “ ٠ و”‎ 
(4) 全 文 另 加 标点 符号 。 
十 简 文 原 有 残缺 字 ， 可 据 残 笔 补足 的 ， 外 加 【〔 Jo 
(1) 不 能 辨识 的 残缺 字 ， 用 口 表示 ， 每 字 一 格 ; 
(2 字 跑 模糊 ， 字 数 不 能 确定 ; 
(3) 四 竹简 残 断 ， 不 能 复原 ; 
(4) 根据 文 例 或 文 意气 补 的 文字 ， 均 在 主 释 中 说 明 。 
十 一 ”释文 简 序 及 简 文 分 类 参照 简 的 原始 位 置 、 算 题 内 容 、《 九 章 算 
了 术 》 分 类 暂 定 。 
十 二 ”注释 辟 可 能 引用 时 代 接 近 的 古籍 及 其 注释 ， 以 供 对 比 研究 。 


一 ”租税 类 算 题 


共有 53 枚 简 蜗 人 此 类， 其 中 完整 算 题 25 例 〈 含 37 个 简 编 号 ) ， 单 独 
术 文 4 例 〈 含 7 个 简 编 号 ) ， 失 去 上 〈 下 ) 文 的 简 9 Ko 

完整 算 题 是 : 0537; 0955; 0388 +0460; 0809 +0802; 0939; 0982 + 
0945; 0817 + 1939 + 0816; 0835; 0890: 0849: 0888; 0411: 0826; 
0837; 0844; 0475; 1651: 0788 + 0775 + 0984; 0841 + 0805 + 0824; 
1654; 0847; 0813 +0785; 0899; 0953 +0932; 0842 +7 ه‎ 

单独 术 文 是 : 0887; 0900; 1743 +1835 +1744; 0952 +07580 

失去 上 (下 ) 文 的 简 是 : 0956; 2116 + 2185; 0387; 1652; 2172; 
0474; 0986; 0912。 


【释文 】 

背‏ 0956 اجو 

BE 〔( 实 )2， 以 所 得 禾 斤 数 为 法 9]， 如 法 一 步 中 。 
0956 

【注释 】 


[1] ,يه‎ 书 名 ,位 於 0956 号 简 的 背面 上 部 、 上 编 强 位 置 下 方 。 此 不 
意 为 “算法 ”或 “ 九 数 之 计 ”， 即 关於 数 的 知识 或 学 间 。《 周 礼 * HF ° 


26 REET Bo I (DDE 


KAGE): “ZENE: 38 . زا . شك‎ . BA. 4 . Bo” MIAZE: “ 数 ， 九 数 
.مح‎ “ME” HR (FE ٠١ HE °‘ RR):  “ ,قدلا لفاغ‎ 21-7 
¥: .قرم ع‎ ZER. ZERF. MEHR. 12 ا ا 25 . 2 25 أعا‎ 
数 。” ZERA: “MBM: FH. FRR. ED. ZE. HZ. BR. 
FE. MRE. FE.” 

《 数 》 的 内 容 不 能 完全 按照 “ 九 数 ” 的 类 别 蚀 类，《 数 》 经 整理 后 ， 
FRANK “FH” “RR” “BI” “DEE” “RHI” “RRR” “A 
股 ” 七 种 (有 两 例 算 题 与 《 九 章 算术 》“ 均 输 ” 章 算 题 相似 ,但 算法 不 
属於 “ 均 输 ”)。 此 外 ,《 数 》 包 含 的 数学 知识 逮 体 现 了 切合 秦 国 或 秦 朝 社 
会 实际 的 特点 。 

[2] F (ÊD, “Ê” FM “mw “EH”, 在 《 数 》 中 “ 实 ” 字 多 
BNF “R7”, UA RERA “A”, EBHERAR “2”, of 
“HH” KE “6” KR “78” , JN 0823 RIZ “E” FRR “A”, 
0496 fi ZM “Ê” FRR “Fo 

实 ， 古 算术 语 ， 指 被 除数 ， 与 “法 ” (除数 ) 相对 。《 九 章 算术 》 
“ 方 田 ” 章 :“ 经 分 术 日 ,以 人 数 为 法 ， 钱 数 为 实 ， 实 如 法 而 一 。” 张 家 山 
HR (EME): “FRIAR (了 术 ) 日 : 母 乘 母 为 法 ， 子 相 乘 为 实 。 

[3] 禾 ， 在 古代 有 多 种 字 意 ， 指 打 物 、 栗 、 带 得 的 融 物 等 。 联 紧 以 
下 算 题 的 “ 禾 田 ”“ 取 禾 程 ”等 用 法 ， 可 认为 本 简 的 “ 禾 ” 泛 指 粮食 
作物 。 

斤 ， 秦 衡 制 十 六 两 为 一 斤 。( 参 见 《 睡 虎 地 秦 莫 竹简. 效 律 》 之 “ 斗 
不 正 ” 休 注 【六 ] ， 释 文 注释 第 七 十 页 。) 

法 ， 古 算 和 术语， 此 指 除数 。 

[4] 步 ， 古 代 长 度 单 位 ， 在 不 同 的 时 代 长 度 定制 不 同 。《 礼 记 : E 
制 )>:“ 古 者 以 周 尺 八 尺 为 步 , 今 以 周 尺 六 尺 四 寸 为 步 。。 《史记 “ 秦始皇 
本 纪 》:“ 六 尺 为 步 。” 在 《 数 》 的 各 个 算 题 襄 ， 都 是 以 六 尺 为 一 步 的 。 在 
古 算 书 中 ， 长 度 、 面 积 、 体 积 单 位 常 统称 “ 步 "。 本 简 的 “ 步 ” 与 禾 的 斤 
数 相 关 ， 应 是 指 面积 ， 即 平方 步 。 类 似 的 用 法 也 见 於 《 数 》 第 0537 简 
“ 取 程 。 禾 田 五 步 一 斗 ” 等 例 。 

如 法 一 步 ， 表 示 做 除法 ， 古 代数 学 书 的 习惯 表述 ， 在 《 周 佣 算 经 》 
《 九 章 算术 》《 算 数 书 》 等 著作 中 常见 。 意 思 是 被 除数 “ 实 ” 中 如 果 有 和 
除数 “法 ”相等 的 部 份 就 得 一 ， 余 类推 。 (参见 郭 书 春 《 九 章 算术 译 
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注 》， 上 海 古籍 出 版 社 2009 年 版 ， 正 文 第 9 页 注 【15] 。) 

此 0956 号 简 完好 ， 但 上 接 简 缺失 ， 算 题 不 完整 。 整 理 时 ， 为 突显 书 
名 “ 数 ”"， 将 此 简 置 於 释文 诗 释 的 篇 首 。 

握 现 存 文字 推测 ， 此 简 所 记 内 容 可 能 是 “不 程 ”“ 误 券 ” 类 算 题 的 了 术 
文部 份 ， 因 为 简 文 有 “如 法 一 步 ”"， 表 示 这 例 算 题 计算 的 结果 是 以 “ 步 ” 
鸭 单 位 ， 而 且 算 题 与 “ 禾 斤 数 ” 有 关 ， 加 上 简 文 的 表述 模式 与 术 文 0887、 
算 题 0537 等 例 有 相似 之 不。 实际 上 0956 号 简 的 原始 编 连 位 置 有 两 种 可 能 
性 : 一 是 靠近 篇 首 ， 有 可 能 是 在 第 二 、 第 三 枚 的 位 置 。 二 是 靠近 篇 末 ， 有 
可 能 是 最 末 一 枚 简 。 第 一 种 可 能 性 较 大 ， 因 为 表示 “ 禾 ” 的 计算 的 内 容 ， 
通常 放 在 算 书 的 前 面部 分 。 


【释文 】 

取 禾 程 述 ( 术 )01。 以 所 已 乾 为 法 ， 以 生 者 乘 田 步 为 外 
(f), ($F) 如 法 一 步 عش‎ 7 

【注释 】 

[1] 程 ， 计 量 或 计量 标准 。《 汉 书 . 东方 朔 传 》:“ 武 帝 既 招 英俊 ， 程 
其 器 能 ， 用 之 如 不 及 。” 颜 师 古 注 :“ 程 ， 谓 量 计 之 也 。” 秦 国 至 汉代 的 政 
府 为 某 些 部 门 和 工作 制定 的 数量 标准 ， 纳 入 法 律 的 范围 ， 称 为 程 。 亦 用 如 
动词 ， 表 示 按 程 来 考量 ,例如 《 睡 虎 地 秦 医 竹简 ° 秦 律 十 八 种 》: ‘RE, 
下 更 、 城 日 与 工 从 事 者 冬 作 ， 为 矢 程 ， 赋 之 三 日 而 当 夏 二 日 。 工人 
程 ”"。 张 家 山 汉 简 《 算 数 书 》) :“ 程 竹 ( 简 70)”,“ 程 它 物 如 此 ( 简 87)”， 
“FER (f 88)”。《 数 》 算 题 里 出现 的 “ 程 ”是 指 取 单 位 容积 (或 体积 ) 
的 禾 、 票 、 泉 对 应 多 少 面积 的 田 。 而 不 是 指 单 位 面积 的 田 出 产 多 少 作物 。 
各 算 题 取 程 标准 阔 不 一 致 。 在 《 九 章 算 术 》“ 商 功 ” 章 记载 有 “ 冬 程 人 
功 ”“ 春 程 人 功 ”， 指 冬季 和 春季 的 标准 工作 量 。 

取 禾 程 ， 取 得 禾 的 程 。 

述 ， 通 术 ， 解 题 的 方法 。 

[2] 生 ， 刚 收割 的 瀑 禾 。 

[3] 对 此 题 术 文 的 解释 如 下 : 

已 知 禾 田 A 步 ( 即 田 步 ) 得 生 禾 一 单位 ( 斗 , 升 , FH) ( 即 “ 生 
者 ") ， 乾 之 为 B 即 “ 已 乾 ”， 和 欲求 得 到 1 单位 乾 禾 所 需 禾 田 的 面积 ， 设 为 
RH © 步 。 因 为 田 面积 和 乾 禾 数 有 对 应 的 比例 天 傈 ( 禾 田 A 步 : EER 


28 1784 151810 


数 B) ， 所 以 得 到 1 单位 乾 所 需 田 的 面积 为 : 
(1 单位 乾 禾 数 x REH AX) :已 乾 禾 B 数 
= 不 田 C 步 〈 得 到 一 单位 乾 禾 所 需 田 的 面积 ) 
由 於 1 单位 乾 禾 和 1 单位 生 禾 的 体积 相等 ， 即 术 文 所 诊 的 “ 生 者 ”， 
所 以 术 文 方法 为 “ 生 者 ” 乘 “ 田 步 ， 再 除 以 “已 乾 " 。 这 相当 於 : 
( 生 者 x 田 步 ) :已 乾 = 禾 田 C 步 〈 得 到 一 单位 乾 所 需 田 的 面积 ) 
(此 休 注 参考 了 印 大 海 先生 的 意见 。) 


【释文 】 

KE, AFF, 今 乾 之 九 升 。 述 ( 术 ) 日 : 十 田 八 步 
者 0] ， 以 为 媳 〈 实 ) ， 以 九 升 为 法 ， 如 法 一 步 ， 不 盈 步 口 ， 以 法 
اللي‎ 0537 

【注释 】 

[1] 彭 浩 先 生 指 出 , “十 田 八 步 ” 即 十 乘 以 田 八 步 。[ 引 自 “ 铬 荔 书 
院 藏 秦 简 (第 二 卷 ) 《 数 》 国 际 研读 会 ”， 记录， 2010 #9 لز‎ 22 8 , 后 
文 简称 “《 数 》 研 读 会 ”。] 

[2] 2#, 是。 

[3] 以 法 命 之 ， 古 代数 学 著作 常用 表述 形式 ， 意 为 以 法 为 分 母 命 名 
一 个 分 数 。 

本 题 要求 的 是 乾 实 一 斗 所 对 应 的 田 面积 。 依 和 术 计 算 如 下 : 


(10 +9 = 5 ( 步 ) 


[Ex] 

gE", تا ح جه ود و‎ Şkzhnt, MRT (11) 
步 一 斗 ? 日 : 五 步 九 分 步 五 而 一 斗 8] 。 0955 

【注释 】 

[1] 彭 浩 先 生 认为 ,“ 取 程 ” 后 不 应 加 句号 ， 而 应 不 断 读 或 加 逗号 。 
因为 “ 取 程 ”后 加 句号 ， 是 把 它 当成 题名 看 待 ， 但 此 处 宜 理 解 为 取 禾 
“ 田 五 步 一 斗 ” 这 一 “ 程 ”。 下 文 的 0537 简 应 为 “ 取 程 八 步 一 斗 ”"，0388 
简 应 为 “ 取 禾 程 三 步 一 斗 "。 ( 引 自 与 彭 浩 先生 视频 通话 内 容 ，2010 年 
BEY) 
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[2] 斗 ， 秦 量 制 一 斗 为 十 升 。 
[3] 本 题 求 得 到 乾 禾 一 斗 所 需要 之 田 面积 。 根 据 0887 简 的 “ 取 禾 程 
述 〈 术 ) ”和 0537 简 术 文 ， 计 算 如 下 : 


(10 x5)+9 5 ( 步 ) 


[Ex] 

取 禾 程 ， 三 步 一 斗 , REAR, MAT (7) 步 一 
+? 得 日 : 十 一 步 九 分 步 一 而 一 斗 。 为 之 述 ( 术 ) 9: Ê 
(FE) 所 得 四 升 "1 0388 

[ 半 ]】 升 [者 ]，[ 日 半 】 者 们 为 [ 九 ],， 有 (又) 三 口 
zê (FX), (2Z) Bk, RE (E) 所 取 三 步 者 [0 ， 十 而 
五 之 为 三 百 65] ， 即 除 廿 七 步 而 得 一 步 's1。 0460 

【注释 】 

[1] 直 , 通 置 ,《 算 数 书 》 亦 如 是 。 (此 人 条 句 读 参 照 邢 文 先生 邮件 ， 
2010 #7 HA 12 Ho) 

[2] 上 日 半 者 倍 ， 这 是 为 避免 做 除数 是 分 数 的 除法 ， 将 除数 、 被 除数 
都 加 倍 。( 此 休 注 参照 郭 书 春 先生 邮件 ，2010 年 11 月 18 日 。) 

[3] 半 、 者 、 日 半 、 九 、 廿 七 、 以 ， 字 跨 模 糊 ， 据 笔划 父 痕 和 题 意 
推定 。 

“有 (又 ) > م‎ 之 为 廿 七 ”中 的 “ 口 "”， 按 算 理 推测 似 是 “ 乘 ” 字 ， 
但 从 字形 看 ， 此 字 是 “分 ”而 非 “ 乘 ”。 相 似 案例 见 认 包 山 楚 简 竹 午 和 
271 号 简 所 记 的 “ 正 车 ”， 应 该 是 同一 辆 车 ， 竹 午 作 “一 夫 正 车 ”， 而 271 
EVE “1 (FR) HH”, 275 号 简 作 “一 图 (FRE) ER”, “1+” 
“图 ”对 应。 疑 “ 分 ”有 “ 乘 ” 意 。( 引 自 “《 数 》 研 读 会 ”"，2010 9 
月 23 日 。) 

[4] “IRE (FE) 所 取 三 步 者 ”， 之 后 可 能 脱 “ 倍 之 ”二 字 。 

[5] 十 而 五 之 ， 即 乘 以 十 又 乘 以 五 。 

[6] 依 术 计算 如 下 : 


زر 11 د ات 3 2× 1 4) (3x2x10 x5)+‏ 


不 程 “三 步 一 斗 ” 与 票 “十 一 步 九 分 步 一 而 一 斗 ” 的 比值 是 : 


30 FR r Bek zf fA (HD) DFE 


比值 100:27 KRFIERIN ل‎ 8017618 EEE, MIE EDMR KRE 
Ft. HLA, EBTER, KIRE. 

又 握 “ 十 一 步 九 分 步 一 而 一 斗 ” 算 得 “得 票 四 升 半 升 ”所 需 田 为 
“五 步 "， 则 简 文 似 有 脱 字 ， 可 在 “ 今 ” 与 “得 聚 ” 之 间 补 “五 步 ”。 


【释文 】 

四 而 一 斗 L。 述 〈 术 ) 日 : 以 受 米 为 法 ， 以 一 斗 升 数 乘 取 程 
步 数 [1] 2116 

BE (RF), (RF) 如 法 得 一 步 ， 72 , 2A4 20155 

【注释 ) 


[1] 第 2116 号 简 上 自残 壤 ， 上 接 简 缺 失 ，2185 Ef FERX. BF 
枚 简 编 连 在 一 起 时 文 意 是 贯通 的 。 从 现存 简 文 推测 ， 这 是 一 道 “ 取 程 ” 
类 型 算 题 的 术 文 部 分 。 


【释文 】 

HEN, AEE (FR) 为 法 ， 如 法 而 成 一 。 今 有 禾 ， 此 一 
五 春之 为 米 七 斗 ] , يف + و جك‎ (7)? 其 得 日 : د سق‎ 
(又 ) 七 分 ”0809 

斗 之 二 .， 为 之 述 ( 术 ) 日 取 一 石 者 十 之 而 以 七 为 
ال‎ SEEM 0802 

د 

[1] FE, IF] “726”. (E ٠ SERA): “FE, Wo 181676.” 

[2] 简 文 的 石 是 容量 单位 ， 禾 一 石 为 票 十 六 斗 大 半 斗 ， 稳 禾 一 石 为 
RIH, 春 为 米 十 斗 ， 若 、 麻 、 茂 、 蛮 十 五 斗 为 一 石 。 [参见 儿 大 海 
《关於 《算数 书 ) 、 秦 律 和 上 古 粮 米 计量 单位 的 伙 个 问题 》， 载 《内 蒙古 师 
KEE) ( 自然 科学 汉文 版 ) 2009 年 第 5 期 。] 

关於 “ 石 ”的 标准 参见 以 下 文献 : 

《 睡 虎 地 秦 墓 竹简 ' 依 律 》“【 票 一 】…… 石 六 斗 大 半 斗 ” 休 及 “为 
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KH” علا‎ ( 积 文 注释 第 29、30 页 ) 。 

《算数 书 》“ 程 禾 ” 人 条 ， 以 及 勿 大 海 先生 和 彭 浩 先 生 的 校 释 。 

彭 浩 :《 睡 虎 地 秦 墓 竹简 〈 谷 律 》 校 读 (一 上 则 )》, 北京 大 学 考古 文博 
学 院 编 : 《考古 学 研究 〈 六 ) : 庆祝 高 明 先 生 八 十 恰 辰 暨 从 事 考古 研究 五 
十 年 论文 集 》， 北 京 : 科学 出 版 社 2006 年 版 ， 第 499 -502 页 。 

MK: (E (FEE) 和 秦 简 看 上 古 粮 米 的 比率 》, 《自然 科学 史 研 
究 》2003 年 第 4 期 ,第 318 -328 页 。 

XE: (HE (FHM) 校 程 一 则 》, 《东南 文化 》2004 年 第 2 期 ， 
第 83 -85 页 (f BHF, http: //www. jianbo. org/admin3/html/zhou- 
dahai02. htm, 2004 -4 -11( 。 

KHE: 《关於 〈 算 数 书 )、 秦 律 和 上 古 粮 米 计量 单位 的 儿 个 问题 》， 
《 内 蒙古 师范 大 学 学 报 》( 自然 科学 汉文 版 ) 2009 年 第 5 期 , 第 508 -515 
页 。 

[3] 益 , 增加 。《 算 数 书 》《 九 章 算 术 》 多 次 用 “ 益 ”。《 九 章 算 和 术 》 
EAR: “FATA”, ， 益 训 加 。《 广 雅 ， 释放 二 》:“ 益 ， 加 也 。 

[4] 术 文 的 算法 相当 於 : 

(10 x 10)+7 = 14 ( 斗 ) 
这 是 不 完整 的 ， 实际 计算 中 应 包含 这 样 的 计算 步 马 : 
14 地 -10 = 4 了 ( 斗 ) 
贸 大 海 先 生 认 为 简 文 的 计算 方法 存在 问题 。 由 10 斗 禾 春 出 7 斗 米 ， 


出 米 率 就 加 高 于 由 桶 春 出 糯米 的 比例 16 子 :10 =10:6， 与 “ 耗 ” 这 一 题 设 


不 符 。 此 题 应 理解 为 : 正常 情况 下 1 石 〔 即 16 I) FR (FR) 春 1 石 
( 即 10 斗 ) 米 , 现在 由 认 有 损耗 ， 所 以 1 石 禾 只 春 出 7 斗 米 ， 那 麻 要 得 到 
正常 春 出 的 1 石 米 ， 放 该 增加 多 少 损耗 的 禾 。 先 计算 (16 3 x 10) +7 

便 是 在 有 损耗 的 情况 下 ， 要 获得 正常 春 出 的 一 EEE, 2 
ERK 162 , BE “HHR” MME, ,لد ل 7م13‎ ERE 
A 


32 FRE Bezê I (O) DFE 
改 错 了 。( 作 大 海 先 生 的 邮件 ，2010 年 8 A 22 Ho) 


【释文 】 

租 误 券 1 。 田 多 若 少 中 ， 煤 令 田 十 效 B] ， 税 田 二 百 其 步 呈 ， 
三 步 一 斗 ， 租 和 八 石 。. 今 误 券 多 五 斗 ， 欲 益田 。 其 述 ( 术 ) 日 : 
IAB EHA E 0939 

【注释 】 

[1] 券 ， 券 书 。《 褒 文 . 刀 部 》:“ 券 ， 契 也 。 券 别 之 书 ， 以 刀 判 契 其 
旁 ， 故 日 契 判 。 

租 误 券 ， 指 租 券 所 记 租 数 与 应 收 数 有 差 输 。( 参见 《 张 家 山 汉 简 ( 算 
E) HEE) “BF” HEED.) 

[2] 车 , 或 。 

[3] 78, 851 لزع ل(‎ , 左 旁 不 从 未 。《 汉 书 : HOTTIE): “以 
ERKE, HE: “#, HEF” FB, KEE, KRE. 
《史记 * RUHE: “SEEM, FER, كاك الالع3‎ . RESEN, 1 
成 死者 固 十 六 七 。 BEEF (RAMEE ° 132 81# عد‎ 2( PRE 
E: “$ER 〈 藉 ) 於 王 前 。” 

[4] 8#, BME. 

税 田 ， 用 来 缴 税 的 田 。 

[5] 依据 此 题 所 记 ， 十 座 田 地 中 有 一 褒 (二 百 州 平方 步 ) 田 地 作为 
税 田 ， 产 品 全 部 作为 租 秘 上 交 。 在 《 数 》 的 算 题 中 ， 税 田 租 率 均 为 百 分 
之 百 。 租 误 券 算 题 是 比例 问题 ， 依 据 题 意 计算 如 下 : 

85 x10 -= 10 5 yo , MEHE A, BH 150 PE, 

此 0939 号 简 完 好 ， 和 后 续 简 缺失 。 简 0939 的 后 续 简 之 开标 应 为 “五 
十 ”。 

彭 浩 先生 认为 ， 从 简 文 看 “ 税 田 ”只 是 “ 田 十 区 ”的 一 部 份 ， 即 交 
租 的 部 份 ; 对 “ 税 田 ”而 言 是 全 租 。 其 他 算 题 的 “ 税 田 ”也 应 如 此 理解 。 
另外 ,“ 租 误 券 ” 算 题 也 说 明 秦 代 “ 匿 租 ” 和 “ 反 匿 租 ” 的 情况 。 参 见 
彭 浩 《 谈 秦汉 数 书 中 的 “ 熏 田 ”及 相关 问题 )， 简 息 网 ，2010 年 8 月 
6 H's 
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【释文 】 

FRE ( 税 ) AHF, AFF, AF, EFF, 
kT ( 何 ) 步 一 斗 ? 得 日 : 四 步 九 分 步 四 而 一 斗 。 述 (和 术 ) 
日 : ج‎ (BR) HBR (RF), mF 0982 

êk, جا‎ , ê (RF) 如 法 一 步 。 0945 

【注释 】 

[1] 此 题 依据 题 意 计算 如 下 : 


(.إد / خی 4 = 9: 40 


【释文 】 
租 禾 。 税 田 廿 四 步 ， 六 步 一 斗 ， 租 四 斗 ， 今 误 券 五 斗 一 升 ， 
欲 更 四 上 0817 


四 【 步 数 】， 歼 可 ( 何 ) 步 一 斗 ? 日 四 步 五 十 一 分 步 州 
لخي لد سل جر‎ 9 

以 所 券 租 数 为 法 ， 即 直 ( 置 ) 与田 步 数 ， 如 法 而 一 步 ， 不 
盈 步 者 ， 以 法 命 之 [?|。 0816 

【注释 】 

[1] 38, Do (BFE ° 释 庄 一 ) : “ 弱 也 ”。 人 参见 彭 浩 《 张 家 山 汉 简 
算数 书 注释 》“ 租 吴 (RR) 券 ” 算 题 休 注 个 。 

“日 本 中 国 古 算 书 研究 会 ”提出 “更 ”在 文句 中 的 含义 是 “ 沽 少 ”， 
和 “ 弱 ” 义 不 一 致 。 在 《算数 书 》 及 《 数 》 圳 ,“ 责 ”是 作为 “ 益 ” 的 
反义词 使 用 ， 所 以 “ 责 ” 宣 解释 为 “ 缩 少 ”， 以 对 应 「 益 」 的 含义 。( 大 
川 俊 隆 先生 邮件 ，2010 年 8 月 19 日 。) 

残片 “ 租 钞 ”字样 可 拼合 在 简 首 ， 简 下 段 残损 ， 和 后 续 简 缺失 。“ 租 
禾 ” 可 能 是 题名 。 

人 大 海 先生 认为 ， 此 题 可 以 和 《算数 书 》“ 租 吴 (RR) 券 ” 算 题 相 
对 照 :“ 田 一 庆 租 之 十 步 一 斗 ， 凡 租 二 石 四 斗 。 今 误 券 二 石 五 斗 ， 欲 益 更 
HER, HREM? EH: 九 步 五 分 步 三 而 一 斗 。 术 (FF) 日 : MRR 
为 法 ， 以 与 田 为 实 ” 和 后 者 用 “ 益 更 ”， 前 者 “页 ” 字 以 下 的 简 获 断 ， 从 


34 Rr Be Zê Î (O) BESE 


(BO) HF علا‎ “TK” (MIE “BHR” “BRE” ) 12122601011818 , BR 
FIREAEAN رالا‎ ١ 188942 HEDÎ RES AY EMD HEE U E— BEN ه‎ 
‘THT )15]( ” 1 “BIASED” MER, FRERIZED, 2375 (B0 
中 另 有 一 些 “ 责 ” 字 〈 而 非 “ 益 页 ") GRAM Al REME: 
维持 误 券 的 租税 量 ， 调 整 租税 的 比例 标准 ,使 两 者 仍 保持 一 致 。 不 过 ， 由 
於 缺 文大 多， 类 似 的 文 例 太 少 ， 所 以 座 以 断定 二 书 是 否 一 致 。 

[2] 计算 如 下 : 


,5 66ت‎ 、 
4+56 =4 EZS 


【释文 】 

与 田 租 泉 述 (了 术 ) E: 大 泉 五 之 ， 中 人 泉 六 之 ， 细 七 之 [”， 
ERZE (FP), BH (E) 十 五 ， 以 一 东 步 数 乘 之 为 法 吕 ]， 
24 (FR) 如 法 得 090 

【注释 】 

[1]“ 两 ” 意 为 “ 载 ”"， 引 申 为 登载 、 记 载 。 熏 田 是 指 登 记 在 图 、 册 
上 的 土地 ， 也 就 是 符合 受 田 人 条件 者 得 到 的 土地 。( 参 见 彭 浩 《 谈 秦汉 数 书 
Hf “HH” KH HHH), f Bê fl: http: //www. bsm. org. cn/ 
show_ article. php? id =1281, 2010 -08 -06。) 

RR, 从 《 数 》 本 身 看 ， 指 作为 织物 原料 的 大 麻 雄 株 ， 和 与 能 结子 的 大 
麻 上 肉 株 首 不 同 。 (参见 《 睡 虎 地 秦 莫 竹简. BME) EXER 42 页 ， 
“ 受 ( 授 ) KF” RE (MJ: 2, HR, 古 时 用 以 织 褐 编 履 。) 

[2] RB “KAREZ, PRA XM KE “ 31” BR 
“RN و38‎ 

اك ين ا ل نف اد FRAT, MLZ,‏ امعد بر 
相应 傈 数 。 又 据 简 0888 的 “ 尺 五 两 ”"， 可 以 判断 这 庄 的 “五 之 ”“ 六 之 ”‏ 
“七 之 ”意思 是 乘 以 一 束 人 泉 的 单位 长 度 的 重量 “ 尺 五 两 ”“ 尺 六 两 ”“ 尺‏ 
七 两 ”"， 即 一 束 大 人 各 一 尺 重 五 两 ,一 束 中 人 泉 一 尺 重 六 两 ， 一 束 央 泉 一 尺 重‏ 
LW [SHREK (E (BO HM “RHE” ‘BH’ FERRER HHH‏ 
BE), 《湖南 大 学 学 报 》( 社 会 科学 版 ) 2010 年 第 4 期 。]‏ 

[3]《 数 》 所 记 种 旬 的 【之 所 以 加 上 “种 象 的 ”三 字 ， 是 因为 对 种 
禾 的 与 田 来 说 仍 是 “ 什 一 ”之 税 ] 僵 田 租税 率 为 十 五 分 之 一 。 ) غك‎ 1# 
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《从 《〈 数 》 的 “与 田 "“ 税 田 ” 算 题 看 秦 田 地 租税 制度 》。) 
[4] 第 0900 号 简 完好 ， 和 后 续 简 缺失 ， 术 文 基本 完整 。 后 续 简 字 可 能 
是 “一 ”或 “一 两 ”之 类 。 


【释文 】 

租 泉 述 (了 术 ) 日 EREK, KRU, Lz, PR, #8 
< , ,راك هه‎ Kz, ERZÊ ( 实 ) ， 左 置 十 五 0 ， 以 一 束 
لجعو ع عند‎ 21 1743 

Lh, WER, FERZ, D-H, fz, hk 
【一 朱 (%)J, 【不 ] A 1835 

朱 (%) 者 ， 以 法 命 分 "| 。 1744‏ [2) كا 

【注释 】 

[1] 左 置 十 五 ， RR “TE MEREM. RHE EEE 
字 车 计算， 故 有 左右 上 下 之 别 。 

[2] 此 1743 简 所 记 和 术 文 内 容 与 第 0900 简 所 记 入 文 相同 。 

[3] 第 1835 号 简 和 与 第 1744 号 简 上 下 缀 合 。 [一 朱 ($), (FR), 
因 简 在 此 处 折断 ， 字 中 不 清晰 ， 据 笔划 残 痕 与 题 意 确定 。 
[4] 以 法 命 分 ， 用 除数 作为 分 母 设置 一 个 分 数 。 


下 


【释文 】 

泉 (RR) HERF", KERR, 七 步 一 束 ， 租 一 雨 十 七 
朱 ( 匆 ) 七 分 朱 ( 铂 ) = 1. 0835 

【注释 】 

[1]“ 熏 ” ， 字 跨 玖 损 ， 简 在 此 上 处 折断 ， 据 笔划 残 痕 及 算 题 内 容 确 定 。 

[2] 朱 ( 铁 ) ， 秦 衡 制 一 两 为 廿 四 匆 。《 数 》 简 0646:“ 士 四 朱 〈 铁 ) 
一 两 ”三 百 八 十 四 朱 )42( 一 斤 HFEF ($) 一 多 
四 百 八 十 两 一 钩 ”) 

依 《 数 》 简 0900 入 文 计算 如 下 : 


(6 x5 x6)+ (15 × 7 = (两 ) 即 1 两 17 RI $F 


36 ل ا ل‎ (O) DFE 


【释文 】 

集 愤 田 五 十 步 ， 大 人 泉 高 八 尺 ， 六 步 一 束 ， 租 一 斤 六 两 五 朱 
(%) 三 分 朱 〔 匆 ) =. 0890 

【注释 】 

[1] 依 《 数 》 简 0900 术 文 计算 如 下 : 


)50 x5 x 8)=+ (15 × 6( = 0 (两 ) 8 1/26 5 RX 


【释文 】 

大 和 提 田 三 步 少 半 步 0 ， 高 六 尺 ， 六 步 一 束 ， 租 一 十 二 朱 
( 匆 ) 大 半 朱 ) #2 0849 

【注释 】 

[1] 少 半 ， 三 分 之 一 。 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 之 “ 乘 ” 人 条 : “ 少 半 
乘 少 半 ， 九 分 一 也 ”;《 数 》 简 0778: “ 少 半 乘 十 ， 三 有 (又) 少 半 也 ”; 
《史记 项羽 本 纪 》:“ 汉 有 天 下 大 半 ”， 集 解 :“ 凡 数 三 分 有 二 为 大 半 ， 一 
为 少 半 ”。 

[2] KF, 三 分 之 二 。 张 家 山 汉人 简 《 算 数 书 》 之 “ 乘 ” 人 条 : “ 少 半 
乘 大 半 ， 九 分 二 也 ”。 

依 《 数 》 简 0900 术 文 计算 如 下 : 


(33×5 «6j+ 15 x6)= 型 (两 ) 即 1 2 E $F 


【释文 】 

大 泉 田 三 步 大 半 步 ， 高 五 尺 - ，( 尺 ) 五 两， 三 步 半 步 一 束 ， 
租 一 雨 十 七 朱 ( 匆 ) 廿 一 分 朱 〔 匆 ) 十 九 口 。 0888 

【 注释】 

[1] 依 《 数 》 简 0900 术 文 计算 如 下 : 


06 x5j: (15 كلا = (لل و»‎ (两 ) 即 1 7 RT 
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[EX] 

泉 和 与 田 ， 周 甘 七 步 (] ， 大 人 泉 高 五 尽 ， 四 步 一 来 ， 成 田 六 十 步 
四 分 步 三 ”， 租 一 斤 九 两 七 朱 ( 铂 ) 半 朱 )#0 .ا‎ 0411 

【注释 】 

[1] 周 ， 圆 周 ， 此 不 指 图形 的 殿 田 之 周 长 。 

[2] 已 知 图 形 田 周 长 二 十 七 步 ， 据 《 数 》 简 J07“ 周 田 述 (RF) 
条 :“ 周 乘 周 ， 十 二 成 一 ”" ,计算 得 面积 为 27 x27 x = 60 闻 (平方 步 ) ， 


12 
此 处 相当 於 用 了 “周三 径 一 ”的 原则 。 
[3] 依 《 数 》 简 0900 术 文 计算 如 下 : 


(Go 于 x5 #5 [+ 13 x (两 ) 即 1 斤 9 7 kX ok 


【释文 】 

泉 和 与 田 七 步 半 步 ， 中 人 泉 高 七 尽 ， 八 步 一 束 ， 租 二 十 十 五 朱 
Es 0826 

【 注释 】 


[1] f (HD) fA] 0900 术 文 计算 如 下 : 
(73 x6 7 15 x8) = د‎ (两 ) 即 2 两 15 $F 


【释文 】 

细 泉 与 田 十 二 步 大 半 步 ， 高 七 尽 ， 四 步 一 束 ， 租 十 雨 八 朱 
)#( 有 (又 ) 十 五 分 朱 )#( mF, 0837 

【注释 】 

[1] 依 《 数 》 简 0900 术 文 计算 如 下 : 


2 : _ 1 ل‎ 
ف‎ x7 4 (15 x4 = gg CF) 即 10 WS RXTE $F 


【释文 】 
细 泉 田 一 步 少 半 步 ， 高 七 尺 -，( 尺 ) 七 两 ,五 步 半 步 一 束 ， 
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AFR (FO (KR) 百 六 十 五 分 朱 )#( =. 0844 
【注释 】 
[1] 834-135, “FR BHR “FR” 28. 
依 《 数 》 简 0900 和 术 文 计算 如 下 : 
392 


(13 x7 × 7(+ (15 × 5 3-) = 95 7 即 19 两 65 $k 


【释文 】 

泉 和 与 田 九 步 少 半 步 ，[ 细 ] 泉 高 光一 [ 尺 ]" ,三 步 (ZY) 
半 步 一 束 中 , 租 十 四 两 八 朱 (RR) 廿 五 分 朱 (%) Hw 中。 
0475 

【注释 】 

[1]【〔 细 ],，[ 尺 ] ， 字 跳 右 半 部 模糊 ， 据 笔划 残 痕 与 算 题 内 容 确定 。 


[2]【 少 ] ， 字 踊 右 半 部 模糊 ， 据 笔划 残 痕 与 算 题 内 容 确 定 。 
[3] 依 《 数 》 简 0900 术 文 计算 如 下 : 


(93 ×7 × 11[ + (15 ×3 إل‎ = 8 (两 ) 即 14 两 8 SRE $F 

【释文 】 

人 泉 税 田 几 五 步 ， 细 人 朱 也 ， 高 八 尺 ， 七 步 一 束 ， 租 廿 二 斤 入 
Rl. 1651 

【注释 】 


[1] 参照 《 数 》 简 0982、0945 算 题 术 文 计算 如 下 : 
(45 x7 x8)+7 = 360( 两 ) 即 22 斤 8 两 


【释文 】 

FRE (BR) 田 十 六 步 ， 大 泉 高 五 尺 ， 五 步 一 束 ， 租 五 斤 。 
今 误 券 一 两 ， 欲 更 步 数 ， 问 绕 可 ( 何 ) 一 束 ? 得 日 : 四 步 入 十 
一 分 七 十 ''1 88 

六 .一 束 。 和 欲 复 之 {站 ， 复 置 一 东 雨 数 以 乘 爷 (BR) 田 ， 而 
令 以 一 为 和 十 一 为 镭 〈 实 ) ， 亦 【 令 所 更 步 一 为 入 十 一 ， 不 分 
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者 ， 从 之 以 为 ]3] 5 

#, Ê (FR) 如 法 一 两 。 0984 

【注释 】 

[1] 人 梨 税 田 租 的 算法 为 : BEH < KERME (KR. FR 
XK. ARL) x REAR + 35 © [1]85 لاع‎ . ERE, RBH 16 步 在 
正常 情况 下 的 租 为 (16 x5 x5 +5 =) 80 两 即 5 .جز‎ RF—ME, 74 
为 81 两 ， 那 么 每 束 的 步 数 就 会 减少 (页 ) ， 要 间 在 这 种 情况 下 每 束 所 需 
田 的 步 数 为 多 少 。 如 果 按 前 面 已 计算 16 步 租 5 斤 来 考虑 ， 其 方法 应 是 : 5 


x80*81， 得 到 4 7 步 一 束 。 但 如 果 要 和 和 后 来 的 验算 相对 应 ， 方 法 应 


该 是 : 


1525 5 16 
i ا‎ 


[2] 复 ， 返 过 来 ， 此 处 指 返 过 来 验算 。 这 是 一 全 有 验算 过 程 的 算 题 ， 
《 数 》 这 种 验算 仅 此 一 例 。 

第 0775 号 人 简 下 段 “〔 令 所 砚 步 一 为 八 十 一 ， 不 分 者 ， 和 从 之 以 为 ]” 的 
右 半 部 份 残损 ， 据 残存 字 踊 及 上 下 文 程 补 作 “ 令 所 更 步 一 为 八 十 一 ， 不 
分 者 ， 从 之 以 为 "。“ 不 分 者 ”是 指 一 个 数量 的 分 数 部 分 或 特 指 其 分 子 。 
“不 分 ”的 褒 法 亦 见 於 于 《等 数 书 》“ 少 广 ” 休 : “其 从 有 不 分 者 ， 直 如 
法 销 不 分 ， 复 乘 之 以 为 小 十 ”(166 号 简 ) 

[3] 算 题 第 二 步 ,“ 复 ”， 依 入 计算 如 下 : 

16 x5 x5 x81 + (4 x81 +76) 得 到 81 两 。 
) علد 11273 1 2118 درلل‎ ME Fo) 


【释文 】 

Rt ( 税 ) 田 十 六 步 ， 大 提高 五 尺 ， 三 步 一 束 ， 租 八 斤 五 
AX (RF, ات وو ؤززه‎ ， 三 步 菇 八 寸 当 三 步 有 (又 ) 百 
九 十 六 分 步 0841 

RZ (FV ١ ) 242 九 分 朱‏ عر ص يه , اتاجير سعد سرد 
لاغ - ) (RR) 五 中， 救 〈( 求 ) 此 之 述 ( 术 ) 日 : 直 ( 置‏ 
寿 令 相 乘 也 5] ， 以 一 束 步 数 乘 之 以 为 肘 ( 实 ) 0805‏ 

Ê ) 3(‏ ,خا لظ , رطدع3 18ج 4 , ع + 317 ]8 RH (E)‏ 
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如 法 得 一 口 55] 。 0824 
【注释 】 
[1] 算 题 第 一 问 依 和 术 计 算 如 下 : 


(16 x5 x 5)+3 = 他 (两 即 8 斤 5 W8 $F 


[2] 复 ， 再 ， 另 外 。“ 今 复 租 之 ” 似 指 假设 在 另外 的 情况 求 租 。 

[3] 此 处 可 理解 为 “三 步 ， 廿 八 寸 ， 当 三 步 有 (又) 百 九 十 六 分 步 
之 八 十 七 ",“ 廿 八 寸 ” 即 “一 束 寸 数 "。 当 ， 相 当 於 。 

[4] 算 题 第 二 问 依 术 计算 如 下 : 


.3 87 _ 6 5 
(16x5 »5( + 31g = 29 H7 جر‎ 4 W3 go 2# 


[5] tH, RENE, MERRR “HTH”, 7375 “tt”. 

[6] 第 0824 号 简 依 照 徐 义 保 先生 的 意见 编 连 人 算 题 。 (人 徐 闵 保 先 生 
邮件 ，2010 年 8 月 23 日 。) 

第 0824 简 的 最 末 一 字 ， 从 题 意 和 笔划 歼 痕 分 析 ， 疑 为 “两 ” 字 。 


【释文 】 
思 口 口 自 乘 ， 口 口 一 束 步 数 乘 之 为 妖 〔 实 ) 111 ， 以 所 得 十 数 
Ru, hk, A 〈 实 ) 如 法 得 一 步 。 大 泉 五 :1 57 
【注释 】 
[1] 据 笔划 葡 痕 ， 本 句 前 二 字 疑 为 “ 亦 以 "。 
[2] 第 0387 号 简 疑 似 与 0841 + 0805 简 类 似 的 算 题 。 


【释文 】 

1652 ىلج عدج و , عدج ع مط gaz,‏ 

【 注释】 

١ [1] 第 1652 号 简 完 好 ， 人 简 下 部 空白 。 其 内 容 应 属 “ 象 田 ” 算 题 的 术 
文部 份 。 


【释文 】 
大 泉 高 五 尽 ， 泉 程 作 步 一 束 , 今 团 0 2172 
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【注释 】 
[1] 第 2172 Ef Eyer, PERK 


【释文 】 

为 泉 生 田 ， 以 一 束 两 数 为 法 ， 以 一 束 步 数 乘 十 五 ， 以 两 数 
ع1‎ 83 ) 3+ ( -，( 实 ) 如 法 一 步 (1 。 责 泉 步 数 之 述 ( 术 )， 以 
RHR 00232 

WEF. 0758‏ , جلذ وت + 18.75 (FR),‏ 324 8# ير - 

【注释 】 

[1] 此 入 文 前 一 部 份 是 已 知 泉 生 田 租 数 、 一 东 两 数 、 一 束 步 数 , 求 
田地 面积 。 依 术 列 式 如 下 : 

x‏ 15 م 
CELL‏ = يوور ديج 


将 上 式 变 形 并 整理 得 : 


”有 田 面积 (平方 步 ) 
泉 生 田 田 租 (两 ) = 一 束 出 产 所 占 田 面积 (平方 步 ) 


x 一 来 产品 重量 (两 ) x 十 


可 知 术 文 此 处 所 记 田 租 率 是 十 五 分 之 一 。 
[2] 此 术 文 后 一 部 份 列 出 算式 如 下 : 


田 租 两 数 
将 上 式 变 形 并 整理 得 : 
税 田 田 租 (两 ) = 一 ” 税 田 面积 (平方 步 )  ，x 一 束 产品 重量 (两 ) 


一 束 产 品 所 占 面积 (平方 步 ) 
x 100% 


可 知 术 文 此 不 所 记 税 田 田 租 率 为 100 6 


【释文 】 

(BR) 二 百 六 十 四 步 (， 五 步 半 步‏ [7) ,يول وجي 
一 斗 , 租 四 石 八 斗 ， 其 述 ( 术 ) 日 : 倍 二 【 百 六 十 四 步‏ 
为 】-…… 21 1654‏ 
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【 注释】 

[1]“ (RJ (BD), FEMI, RR E BI BEE FIFE A ê A Bî ê 
“E 6 

[2] 第 1654 IRMA BRR “CENTER”, FEM, 
BRE EBI 1186 51 نل‎ . IRE T FEMS HR HEA, HFA 
推理 完整 。 

本 题 术 文 应 是 由 於 “五 步 半 步 ”中 有 分 数 ， 所 以 以 半 步 为 一 ， 化 为 
整数 ， 相 应 地 ， 实 “二 百 六 十 四 步 ” 也 要 乘 以 二 。 故 依 现存 术 文 推测 算 
式 如 下 : 


(264 x 2 + (5 到 x2) = 48 (3F) 。 即 四 石 八 斗 
f 1654 表明 “ 禾 缆 田 ” 的 税率 为 什 一 之 黎 ， 褒 明 田 租 取 “ 什 一 ”之 
率 在 秦 国 历史 上 的 一 定 范 转 和 上 时间 内 确实 存在 过 。 但 可 能 只 是 针对 肉 田 种 


禾 的 情形 ， 而 针对 与 田 种 捍 来 说 ， 税 率 为 十 五 分 之 一 ， 为 禾 租 率 的 3 
倍 。 实 际 情况 可 能 很 复杂 ， 不 同时 期 秦 国 的 田 税率 可 能 是 变化 的 。 


【释文 】 

税 田 三 步 半 步 .， 七 步 少 半 一 斗 ， 租 四 升 菇 四 《二 〉 分 升 十 
七 (1,。 7 

【注释 】 

[1] 此 题 的 正确 答案 是 “ 租 四 升 廿 二 分 升 十 七 ”> ， 简 文 “ 廿 四 ”为 
‘F27 اسح‎ 计算 如 下 ; 


【释文 】 

为 积 二 千 五 百 五 十 步 !1 ， 除 田 十 喜悦 ， 田 多 百 五 十 步 ， 其 
KRA, 4 اكاك و كف ,ع عرج , انالك ح ل ج‎ , KRW, 
0813 

令 十 一 步 一 斗 ， 即 以 十 步 乘 十 艾 ， 租 二 石 者 ， 积 二 千 二 百 
وخ تحمل و د‎ 0785 
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【注释 】 

[1] 积 ， 此 处 指 面积 。 

[2] BR, معت‎ 

[3] “FATEH” MRE "لدسعر ع | هق“‎ . ( 引 自 于 振 波 先生 
邮件 ，2010 年 12 月 3 日 。) 

[4] E, BMD. (MBE °‘ FEA): “而 不 明 世 俗 之 变 ， 不 察 治 民 之 
情 ， 故 多 党 以 致 刑 ， 轻 刑 以 去 赏 。 

[5] 算 题 第 一 问 计算 : 2550 - 240 x10 = 150 (平方 步 ) 

算 题 第 二 问 计算 : 240 x10 - 220 x 10 = 200 (平方 步 ) 

“ 令 十 一 步 一 斗 ” 是 指 单产 。 租 二 石 即 20 斗 时 ， 田 产量 应 该 为 20 乘 
以 10， 即 200 斗 ， 所 以 田 面积 为 200 XEL 11 步 即 2200 2, ABER HEEL 
10 A (2400 步 ) 少 了 200 步 (所谓 “ 田 少 二 百 步 ”)。 

(此 算 题 注释 参照 了 狂 大 海 先 生 的 意见 。) 


【释文 】 

田 五 步 ， 租 一 斗 一 升 七 分 升 一 ， 今 欲求 一 斗 步 数 ， 得 田 疲 
可 ( 何 )? 日: 四 步 州 九 分 步 之 十 九 .。 述 ( 术 ) 9: 煤 直 
(E) FF, EF" و‎ 

【注释 】 

[1] 依 入 计算 如 下 : 


رعو 15 4 = ) 步‏ (5 - لط + + 10) + 5» 10 


7 39 
推测 后 续 简 文 可 能 是 : 乘 之 以 为 实 ， 以 租 数 (一 斗 一 升 七 分 升 一 ) 
为 法 ， 如 法 一 步 。 
【释文 】 


AFF, AFAR, 今 有 租 五 升 七 分 升 之 二 ,得 田 狼 可 
OT)? 日 RFA (I) 廿 入 分 步 之 十 七 。 述 (#) 日 : 以 十 
六 为 法 ， 直 ( 置 ) 五 升 有 093 

七 分 升 之 二 而 七 之 ， 亦 七 其 法 0 ， 以 蒜 步 乘 五 升 有 (又) 
七 分 二 ， 如 法 而 成 一 步 。 0932 


44+ REET 7 


【注释 】 
[1] 七 其 法 ， 以 七 乘 以 除数 (或 分 母 )。 依 和 术 计 算 如 下 : 


17م _ 185- . 2 
(18)ج2 6 = 58 (16x7)=‏ + [20 × 7»ا > 5( 


【释文 】 

田 五 十 五 区 ， 租 四 石 三 斗 而 三 室 共 恨 〈 假 ) 之 上， 一 室 十 
七 喜 ， 一 室 十 五 均 ， 一 室 世 三 训 ， 今 欲 分 其 租 。 述 ( 术 ) 日 : 
以 田 提 封 数 回 121 0842 

法 ,以 租 磁 分 田 ， 如 法 一 斗 ， 不 盈 斗 者 ,十 之 ， 如 法 得 一 
41 。 0757 

【注释 】 

[1] 恨 ，“ 假 ”的 古 字 。 此 处 意 为 租用 、 租 种 。《 诊 文 ， 又 部 》: 
“ES, flo” 

ZERE ( 假 ) 之 ， 三 室 合租 。 

[2] 提 封 ， 亦 指 提 封 田 ， 或 总 计 封 界 内 的 田地 数量 。《 汉 书 ' 地 理 志 
下 》:“ 提 封 田 一 万 万 四 千 四 百 一 十 三 万 六 千 四 百 五 甘 ”， 颜 师 古 注 : “ 提 
封 者 ， 大 举 其 封疆 也 。” 又 《 匡 衡 传 》 注 : “ 提 封 ， 举 其 封 界 内 之 总 数 。 
(参见 彭 浩 《 张 家 山 汉 简 〈 算 数 书 》 注释 》 之 “里 田 ” 休 注 @@。) 《 江 
ê ° 刑法 志 》 “一 同 百 里 ， 提 封 万 井 ” 王 先 谦 《 江 书 补 注 》 引 王 念 琢 诊 : 
“《 广 雅 》 日 : FRE, ABLE HLH, MOXA KIL. RL °°“ 与 
提 封 一 声 之 转 ， 皆 是 大 数 之 名 。 提 封 万 井 ， 猪 言 通 共 万 井 。”《 尹 湾 汉 基 
E ٠١ EE): “ 提 封 五 十 一 万 二 千 九 十 二 持 八 十 五 葡 二 口 …… 人 如 前 ” 
( 木 重 一 正 ) 。( 参 照 胡 平生 先生 邮件 。) 

田 提 封 数 ， 指 所 租 田 的 总 数 ， 指 合租 的 田 五 十 五 坎 。 

依 入 计算 如 下 : 


وع 1316 - 17 
لدع 185 = < ss‏ 


15 8 
55 x43 =11 订 〈 斗 ) 


.54 23 
(إد) چ 17 = 43 × چچ 
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[3] 此 0757 号 简 完 好 ， 简 下 部 空白 ， 据 内 容 判断 是 0842 算 题 的 术 文 
部 分 ， 推测 0842 简 文 末尾 残缺 一 个 “7 字 。 


[Ex] 

FRE (FE) 三 步 而 三 之 ， 凡 九 即 十 之 , 令 甘 二 而 成‏ ,عاظ 
一 步 .-,，( 步 ) 居 二 斗 有 (又 ) 九 分 之 四 ， 今 四 步 菇 二 分 步 二 而‏ 
成 一 斗 (1。 4‏ 

【 注释】 

[1] 第 0474 号 简 完 好 ， 是 算 题 的 术 文部 份 ， 上 接 简 缺失 。 


[Ex] 

思 口 七 分 步 五 而 一 束 ''1。 0 06 

【注释 】 

[1] 第 0986 号 简 上 端砚 壤 ， 因 现存 简 长 的 24.7cm， 所 以 歼 字 不 多 。 
简 下 部 空白 。 上 接 简 缺 失 。 


【释文 】 

五 步 乘 之 为 恤 ( 实 ) ， 直 (E) =F", 4 دع ورج‎ 
以 为 法 ， 如 法 一 步 。 0912 

【注释 】 

[1] 图 , ERE, (GEF ‘AMED: “ 架 之 百 图 ” 陆 德 明 释文 引 
李 云 。 在 张 家 山 汉人 简 《 算 数 书 》“ 取 人 泉 程 ” 算 题 中 ,一 图 即 一 尺 之 径 ， 一 
束 相当 於 三 围 。( 参 见 彭 浩 《 张 家 山 漠 简 《算数 书 》 注释》, 科学 出 版 社 
2001 年 版 , 第 82 页 。) 


AE 
以 上 算 题 的 内 容 都 是 关於 租 稳 计算 的 ， 从 算法 来 讲 ， 都 是 些 简单 的 比 


例 问 题 ， 但 算 题 简 文 包含 了 很 多 重要 信息 ,例如 “ 奥 田 ”和 “ 税 田 ” 的 
问题 ,，“ 程 ”的 问题 ,“ 误 券 ” 的 问题 。 
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关於 秦 田 地 租税 制度 的 一 些 细节 ， 如 田 租 率 等 ， 因 文献 缺乏 一 直 无 法 
确 知 。《 数 》 庄 保 存 的 计算 田地 产量 及 租税 的 算 题 和 术 文 ， 从 算法 方面 看 
是 一 些 简 单 的 比例 问题 ， 从 内 容 方面 看 保存 了 很 多 关於 秦 田 地 租税 制度 的 
资料 ， 如 田地 性 里、 租 率 、 课 收 方式 等 ， 为 我 们 隋 解 秦 田 地 租税 制度 提供 
了 参考 。 

从 《 数 》 算 题 中 可 获得“ 与田” 租税 的 伙 点 信息 : 

1， 租 税 是 按 土地 面积 征收 的 ， 而 不 是 按 人 户 征收 。 

2 征收 实物 田 租 。 

介 的 生长 高 度 、 种 植‏ 、 178181 ؛ +818 تر ونع ARRMH,‏ .د 
面积 、 种 植 密 度 等 ， 租 答 也 因 之 决 定 。‏ 

4 人 象 僵 田 租税 为 产量 的 十 五 分 之 一 ， 按 重量 计 。 

第 1、2 点 很 明显 。 第 3、4 点 的 判断 依据 是 : 从 各 算 题 和 入 文豪 的 
“大 人 泉 五 之 ， 中 人 泉 六 之 ， 细 人 泉 七 之 ”可 知 ， 求 租 答 时 需 根据 大 人 泉 、 中 介 、 
细 介 品 种 的 不 同 相应 地 乘 以 五 、 乘 以 六 、 乘 以 七 。 五 、 六 、 七 这 三 个 傈 数 
只 与 泉 的 品种 相关 。 把 第 0888 Ef HN “REM” FM “ARIZ, HR 
六 之 ， 央 泉 七 之 ” 联 取 起 来 ， 可 以 判断 这 庄 的 “五 之 ”“ 六 之 ”“ 七 之 ” 
是 指 的 “ 尺 五 两 ”“ 尺 六 两 ”“ 尺 七 两 "， 即 乘 以 每 束 泉 的 单位 长 度 的 重 
量 。 每 束 大 余 单 位 长 度 一 尺 重 五 两 ， 每 束 中 介 单 位 长 度 一 尺 重 六 两 ， 每 束 
细 泉 单位 长 度 一 尺 重 七 两 。 据 此 计算 出 的 资料 就 是 作为 租税 收取 的 泉 的 
重量 。 

算式 的 分 子 乘 了 锡 的 高 度 ， 分 母 乘 了 “一 束 步 数 ”， 那 床 租 税 就 与 捍 
的 高 度 成 正比 ， 与 “一 东 步 数 ” 成 反比 。 这 里面 包含 的 意思 是 : 同一 种 
象 如 果 长 得 高 大 ， 产 量 就 大 ， 租 税 也 随 之 增长 。 反 之 ， 捍 长 得 低 矮 ， 产 量 
就 少 ， 租 税 也 随 之 减少 。“ 一 束 步 数 ” 实 际 反映 的 是 种 植 密度 。 同 一 种 
泉 ， 如 果 种 植 密集 ， 收 集 “ 一 束 ” 余 所 需 的 田地 面积 “ 步 数 ”数值 就 小 
些 (这 相当 於 单位 面积 产量 高 些 ) ， 那 床 计 算出 的 租税 数值 就 大 些 。 反 
之 ， 如 果 种 植 稀 朴 ,“ 一 束 步 数 ”数值 就 大 些 〈 这 相当 於 单位 面积 产量 少 
些 ) ， 租 税 也 随 之 减 少 。 

趴 讼 数学 算 题 的 数值 可 能 是 假设 的 ， 不 一 定 等 同 於 真实 情况 ,但 是 
《 数 》 吉 的 每 一 例 “ 旬 与 田 ”算是 都 是 取 十 五 分 之 一 的 租 率 ， 那 床 十 五 分 
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之 一 这 个 数值 很 可 能 会 是 当时 的 实际 租 率 。 

再 看 第 1654 号 简 的 “未 熏 田 ” 算 题 。 如 简 文 所 述 : 有 一 块 矩形 田 
地 ， 面 积 是 11 次 ， 它 的 一 个 避 长 是 264 步 。 如 果 我 们 取 1 A =240 平方 
步 ， 可 算得 男 一 个 超 长 是 10 步 。11 放 田 的 总 面积 为 2640 平方 步 ， 除 以 
5.5 平方 步 ， 得 到 480 斗 即 48 石 ， 此 为 11 衣 田 的 总 产量 ， 再 除 以 10 正 得 
租 4 石 8 斗 ， 为 此 题 的 答案 。 第 1654 号 简 表 明 “ 禾 导 田 ”的 税率 为 什 一 
之 移 ， 高 於 泉 与 田 十 五 分 之 一 的 税率 。 男 外 ， 与 泉 按 重量 收 税 不 同 的 ， 禾 
是 按 体 积 微 收 租税 的 。 


在 此 题 包含 的 资料 里 ， 禾 田 的 认 产 量 是 4 和 石 。 银 尖山 汉 墓 竹简 于 


的 《守法 守 令 十 三 篇 》 之 九 记载 : “BM: 中 田 小 识 褒 菇 斗 ， 中 矿 也 。 
上 田 斋 廿 七 斗 ， 下 田 庆 十 三 斗 。( 简 九 三 七 ) "@ FF AFT REXE Fl f 
100 平方 步 ， 如 果 按 每 次 240 平方 步 的 秦 制 计算 ， 裔 产量 就 是 : FAH 
HME 4.8 FH, EHME 6. 48 م‎ , 1" 118:25 3.12 石 @。 这 样 一 来 ， 银 
汰 山 汉 墓 竹简 记载 的 中 田 庆 产量 与 《 数 》 BE 1654 号 简 的 数据 是 很 接 
近 的 。 

关於 秦 田 地 租税 制度 ， 张 金光 先生 在 他 的 著作 《 秦 制 研究 》 一 书 中 
有 系统 论述 ， 下 面 我 们 就 把 《 秦 制 研究 》 中 的 观点 与 从 《 数 》 算 题 吉 多 
得 的 资讯 作 比 照 。 

《 秦 制 研究 》 庄 指出 :“ 秦 简 公 七 年 ，“ 初 租 禾 ”。 这 是 秦 国 课 收 实 
物 田 租 的 开始 。”“ 秦 田 租 征收 的 标准 是 土地 的 多 少 ， 而 不 是 人 户 。”® 
这 两 点 与 从 《 数 》 算 题 得 到 的 资讯 是 一 致 的 ， 同 时 也 褒 明 《 数 》 的 田 
地 租税 类 算 题 出 现 于 秦 简 公 七 年 (公元 前 408) Zo. (RITA) 2 
认为 :“ 秦 自 商 拷 变法 后， 田 租 应 是 结合 产量 ， 按 照 一 定 租 率 ， 校 定 出 
一 个 常数 ， 作 为 固定 租 额 ， 也 就 是 认 ， 基 本 上 是 实行 定额 租 制 ， 而 不 是 
分 成 租 制 。”“ 秦 的 田 租 率 究竟 是 多 少 ? 文献 缺 文 ， 无 法 确 知 。 似 乎 也 
RE f ER.” XU ‘REM HERAN BRR = 


© 银 人 淮山 江 莫 竹简 整理 小 组 :《 银 淮山 江 墓 竹简 (过 )》， 文 物 出 版 社 1985 FIK, (FEX) 
第 146 页 。 

© ”于 琨 奇 :《 秦 漠 粮 食 让 产量 考 辨 ),《 中 国 农 史 》1990 年 第 1 期 。 于 先生 认为 战国 秦汉 间 
其 制 分 为 大 雇 (240 平方 步 )、 小 褒 (100 平方 步 )。 我 们 觉得 这 个 讼 法 比较 能 统 ， 似 以 说 秦 制 以 
240 平方 步 为 一 诅 较 好 。 

@” 张 金光 :《 秦 制 研究 )， 上 海 古 籍 出 版 社 2004 年 版 ， 第 187 页 。 
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2 

这 些 意见 ， 是 由 不 多 的 材料 推测 出 来 的 ， 直 接 的 证 据闻 不 多 。 现 在 秦 
《 数 》 庄 保存 的 计算 田地 租税 的 21 例 完整 算 题 ， 可 以 用 更 直接 的 资料 对 
此 进行 检验 ， 汞 提供 一 些 细节 。 这 些 算 题 中 ,指明 为 “人 泉 ” 的 有 12 例 ， 
HHR “FR” HS 例 ， 未 指明 物种 的 4 例 。 而 4 例 “ 术 ” 文 吉 有 3 例 都 
是 关於 “ 捍 ” 的 。 这 说 明 秦 的 田 租 ， 不 光 有 前 人 提 到 的 禾 票 、 舞 亮 ， 选 
有 尔 〈 和 当然 还 可 能 有 别 的 ) 。《 数 》 中 反映 的 税率 ， 府 明 田 租 取 “ 什 一 ” 
之 率 在 秦 国 历史 上 的 一 定 范 图 和 时 间 内 确实 存在 过 。 但 可 能 只 是 针对 奥 田 
种 不 的 情形 ， 而 针对 熏 田 种 人 泉 来 褒 ， 税 率 鸭 十 五 分 之 一 ， 为 和 夏 租 率 的 2/3 
倍 。 实 际 情况 可 能 很 复杂 秦 的 田 税率 可 能 是 变化 的 。 

和 “与 田 ” 相 比 ,“ 稳 田 ” 也 是 按 田 褒 和 产量 收取 实物 租税 。 不 同 的 
是 田 租 率 。 经 核算 , 在 3 例 “ 余 税 田 ” 算 题 中 ， 田 租 率 均 为 百分之百 ， 
BORE RABE Eo 

GE 8674 , جف‎ HESTE. REME, 121177 
田 ， 这 一 解释 与 《 数 》 的 算 题 内 容 是 相合 的 。 


(=) BR “FE” 

ê إلا‎ A HURE BT Ro EEE RR FIN LHERISE HEEE, MAKEN 
图 , 称 为 “ 程 ”。 在 《 数 》 算 题 中 出 现 的 “ 程 ” 指 的 是 计量 或 计量 标准 。 
“ 程 ” 亦 用 如 动词 ， 表 示 按 程 来 考量 ,例如 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 “ 程 
11 

《 数 》 算 题 里 出 现 的 “ 程 ” 是 指 取 单 位 容积 (或 体积 ) HWR. 3 
泉 对 应 多 少 面积 的 田 。 而 不 是 指 单位 面积 的 田 出 产 多 少 作 物 。 各 算 题 取 程 
标准 其 不 一 致 。 

在 《 九 章 算术 》“ 商 功 ” 章 记载 有 “ 冬 程 人 功 ”“ 春 程 人 功 ”， 指 冬 
季 和 春季 的 标准 工作 量 。 

《 睡 虎 地 秦 莫 竹简》 有 很 多 关於 “ 程 ” 的 记载 ， 例 如 : FÊ 35 “ 
禾 ” 人 条; 工 律 99“ 不 同 程 者 姓 同 其 出 "; “LAFE”; RE 124 “FE 
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二 ”面积 类 算 题 


共有 18 个 简 编 号 电信 此 类 ， 其 中 包含 完整 算 题 10 例 (包含 12 个 简 
编号 ) ， 单 独 术 文 4 例 (包含 4 个 简 编 号 ) ， 失 去 上 (下) 文 的 简 有 2 个 
简 编 号 。 

完整 算 题 是 : 1100; 0764; 0829; 1742; 0954; 0976; 0935; 1827 + 
1638; 0812; 0884 +0825。 

单独 术 文 是 : 0947; 1714; 0936; 7 

失去 上 (PF) 文 的 简 是 : 0761; 1524。 


[Ex] 

AFFTEFEFN", hata F—11 。 1100 
【注释 】 

[1] 步 ， 此 题 中 是 长 度 单 位 。 

[2] 这 是 计算 正方 形 田 地 面积 的 算 题 ， 可 列 算式 如 下 : 


15 二 x 15 2 = 0 于 (平方 步 即 一 庆 又 四 分 步 一 


【释文 】 

(RR) 五 步 三 分 步 二 [2]，‏ اه , الت ع ج وس حت 8 (BH)‏ 7 
0764 。 اتا سي جع ج و( ) 27 - لد و ينار 

【注释 】 

[1] F, 应 为 “ 田 ” 之 误 写 。 广 ， 宽 度 。《 周 礼 : HF ° 大 司徒 》: 
以 天 下 土地 之 图 ， 周 知 九 州 之 地 域 广 输 之 数 。” 页 公 彦 政 :“ 马 融 云 :“ 东 
HAK, HILAR.” : 

[2] 和 从, E “4” , EEE. ) 845 ° FEL ٠ 南山 》: “HEKA.” “ 
E” إلا‎ “184” EE, fF, BERME “BR”, RARER; “ ”ا‎ , F& 
诗作 “由 ”， 云 南北 耕 日 由 。《 广 雅 ， 释 读 二 ) : “和 从， 长 也 。”《 集 读 … 8 
读 》:“ 和 从 ， 东 西 日 衡 ， 南 北 日 从 ， 或 从 系 。” (参照 胡平 生 先 生 邮 件 。) 

[3] 计算 如 下 : 


5O FREE r BE zê Û (O) DFE 


【释文 】 

四 广 十 五 步 大 半 - (¥) FN, 从 (KR) 十 六 步 少 半 - 
( 半 ) 中 ,成 田 州 二 步 州 六 分 步 五 1]。 述 ( 术 ) A: AF", F 
相 从 05] ， 以 分 子 相 乘 [6] 。 0829 

【 注释】 

[1] 简 首 斑 。 据 文 意 和 人 简 的 现存 长 度 ， 简 首 可 补 “【 田 ]” 字 。 

[2] 据 文 例 ,“ 少 半 ” 和 后 腕 “【〔 步 ]” 字 。 

[3] 经 计算 ,“ 成 田 ”后 脸 “ (一 褒 ]”。 计 算 如 下 : 

2 1 1 5 


(15 + کے‎ + (× )16 + 1 + 2 ( = 72 (平方 步 ) ， 即 1 AX 32 


六 (平方 步 ) ， 秦 制 1 认为 240 平方 步 。 


[4] 同 母 ， 通 分 使 两 个 分 数 的 分 母 相同 。 

[5] 子 相 从 ， 分 子 相 加 。 

[6] 以 分 子 相 乘 ， 分 母 也 应 相 乘 。 此 处 可 能 有 觅 文 ， 可 以 在 “ 子 ” 
前 或 后 补 “ 母 ” 字 , 在 “ 相 ” 字 前 补 “ 各 ” 字 。 

此 题 术 文 实际 是 “大 广 "” ， 可 对 比 《 九 章 算术 》 的 “ 方 田 ” 章 :“ 大 
BE HWE: 分 母 各 乘 其 全 ， 分 子 从 之 ， 相 乘 为 实 ， 分 母 相 乘 为 法 ， 实 如 法 
而 一 ”; 又 可 对 比 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 之 “大 广 ” 休 : “KERE, E 
(E) 广 从 (O) 而 各 以 其 分 母 乘 其 上 全 步 ， 令 分 子 从 之 ， 令 相 乘 也 为 
实 ， 有 【又 ) 各 令 分 母 相 乘 为 法 ， 如 法 得 一 步 ， 不 副 步 以 法 命 之 ”。 

郭 书 春 先 生 指 出 : FE (BM) E, %5 0764. 0829. 1742. 0954, 06 
1ن نز‎ DAU A AES BUR, HET (MER) PF “KEHF” كذ‎ 
例题 。 而 《 九 章 算术 》 第 1 -4 题 是 “ 方 田 术 ”与 “里 田 术 ”的 例题 ， 都 
是 整数 乘法 。 第 19 - 21 题 是 “ 乘 分 术 ” 的 例题 ， 都 是 真 分 数 乘法 。 ( 郭 
书 春 先 生 邮 件 ，2010 年 6 月 13 Ho) 


[Ex] 
田 广 六 步 半 步 四 分 步 三 ， 从 ) 44 ( 七 步 大 半 步 五 分 步 三 ， 
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成 田 五 十 九 步 有 (又 ) 十 五 分 步 之 十 四 0 1742 
【注释 】 
[1] 计算 如 下 : 


r وز وله‎ 22-4 (平方 步 ) 


【释文 】 
田 广 十 六 步 大 半 _ ( 半 ) 步 , 从 (RR) 十 五 步 少 半 - ( 半 ) 
步 ， 成 田 一 喜 州 一 步 有 (I) 州 六 分 步 之 甘 九 1"]。 0954 


【注释 】 

[1] 计算 如 下 : 

(16 + +2) × (15 + 和 3 + ))= 2 = 27122 《平方 步 ) 
【释文 】 


田 广 十 六 步 大 半 - ( 半 ) 步 , 从 (RW) 十 五 步 半 步 少 半 步 ， 
RE RAH FHA FHM" 。 0976 

【 注释 】 

[1] 第 0976 号 简 与 第 0954 号 简 所 记 算 题 相 同 ， 只 在 “从 (RE7 
表述 上 有 区 别 。 第 0954 号 简 记 为 “从 ( 继 ) 十 五 步 少 半 - (A) 步 ”， 
第 0976 号 简 记 为 “从 (HE) 十 五 步 半 步 少 半 步 ”。 


【释文 】 

步 ， 令 【与 】 广 相 乘 也 ， 而 成 田 一 效 D] 。 0761 

【注释 】 

[1] 第 0761 号 简 完好 ， 前 接 简 缺失 ， 可 能 包含 对 “从 ”的 化 述 。 

“【 和 与 ]”， 由 张 春 龙 据 遍 痕 和 文 例 释 定 。(“《 数 》 研 读 会 " 2010 年 
9 月 22 日 。) 


【释文 】 
加 五 步 半 步 三 分 步 一 上 L， 四 分 步 一 上 ， 五 分 步 一 上 ， 六 分 步 
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一 上 ， 七 分 步 一 ， 成 田 几 三 步 萝 九 千 六 百 F-09565 

【注释 】 

[1] 第 0935 号 简 现 存 长 度 25.2cm， 简 首 歼 ， 下 段 留 有 空白 。 据 现存 
简 文 推测 ， 应 有 和 后续 文字 ， 经 计算 简 文 可 能 的 复原 方案 之 一 为 “【 田 方 ] 
五 步 半 步 三 分 步 一 ， 四 分 步 一 ， 五 分 步 一 ， 六 分 步 一 ， 七 分 步 一 ， 成 田 州 
三 步 万 九 千 六 百 分 〔 步 之 九 千 百 廿 九 ]”。 简 仍 饼 留 有 空白 ， 和 后 续 简 文 又 
另 写 一 简 的 例子 在 J09 + [11 f Et HHR o 

推测 计算 式 如 下 : 

د دوك لاوما 

2 3 4 5 

= 43 0 (平方 步 ) 


人 _ 851929 


140/ 


= 
6 1 19600 


[FEX] 

有 田 五 分 步 四 ， 六 分 步 五 ， 七 分 步 六 ， 成 田 二 步 有 (又 ) 
二 百 一 器 1827 

思 之 百 三 。 1638 

【注释 】 

[1] 据 计 算 ， 第 1827 简 文 列 出 算式 如 下 : 

(o سرك‎ = =o 

据 计 算 简 文 可 补 全 为 : “成 田 二 步 有 (又 ) 二 百 一 【十 分 步 ] 之 百 
三 ”， 因 而 推测 1827 简 和 与 1638 简 可 拼 缀 为 一 枚 简 。 此 题 中 “有 田 五 分 步 
四 ， 六 分 步 五 ， 七 分 步 六 ” 麻 是 和 矩形 田地 的 一 个 跟 长 ， 另 一 修长 是 “一 
”ع‎ , 成田“ 二 步 有 二 百 一 十 分 步 之 百 三 ”( 平 方 步 ) 。 


【释文 】 

ARE LFA (I) 四 百 诈 二 分 之 加 [1 1524 
【注释 】 

[1] 第 1524 号 简 上 下 均 残 。 


Ex] 
里 田 述 (#) E". ERE, (2) 也 ， 因 而 参 之 ， 有 
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(又 ) 参 五 之 2] ， 为 田 三 项 七 十 五 族人 3]。 0947 

【 注释】 

[1] 里 ， 长 度 单 位 ， 秦 制 一 里 为 三 百 步 。 古 算数 书 中 常 把 面积 单位 
‘FF E” HRA “E”, EEF, HE (平方 里 ) REFEKE. MM 
方法 。 

[2] 参 五 之 ,三 次 用 五 乘 之 ， 相 当 於 以 5 乘 之 , 这 在 《算数 书 》 中 
也 有 。 

] 3 [ 简 文 所 记 的 是 把 稳 长 一 里 的 土地 面积 换算 为 以 甘 、 座 为 计量 单 
位 的 方法 。 依 术 计 算 如 下 : 

1 x3 x5 x5 x5 - 375 (MM) =3 ا‎ 75 A 

(ERR) “FH” FATAH AK: 185011381 12 , DMR 
二 百 四 十 步 除 之 ， 即 襄 数 ， 百 褒 为 一 项。”“ 里 田 术 日 : FACE BAER 
积 里 。 以 三 百 七 十 五 乘 之 ， 即 座 数 。” 

张 家 山 江 简 《算数 书 》 中 也 有 “里 田 ” 一 季 ， 其 内 容 包 售 了 《 数 》 
中 的 “里 田 术 ”， 壮 扩展 出 另 一 种 计算 方法 。 (SHE (RAI BE 
《算数 书 〉 注释 》, 第 125 -128 页 。) 


【释文 】 

口 田 之 述 (了 术 ) E". 以 从 (KR) 二 百 册 步 者 ， 除 广 一 
步 ， 得 田 一 效 ， 除 广 十 步 ， 得 田 十 获 ， 除 广 百 步 ， 得 田 一 项 ， 
3و رج ] برج‎ 1714 

【注释 】 

[1] 首 字 可 能 为 “ 除 ”。 

[2] 依 题 意 计 算 ， 简 文 可 补 全 为 “ 除 广 千 步 得 田 〔 十 荐 ]”。 

音 zhhd， 开 、 管 之 意 ， 也 可 以 释 为 给 予 、 给 出 ，《 诗 : 小 雅 . 天‏ ,جا 
“FR‏ :)#8( لا Hilo”‏ ,جا“ O: ERE, MARR.” E (HY:‏ 
BRR GEE): “N‏ ”. عع زا نلا زاج KHURERFZR, META,‏ 
11 . 1217 زا HRB, 14 18736 , F, Fit”. Hf PERE TI‏ 

(HEBE) 75 HBT mM HE MM, Rp ”قا“‎ A “E” Fl 
义 。 此 题 算 法 是 《算数 书 》 “ 管 广 ” 问 题 的 逆 问 题 ， 题 中 田地 的 “从 
( 继 )” 为 固定 值 (ZEHME), “ 广 ” 为 变量 ， 相 乘 得 面积 。( 引 自 天 大 


54 ا‎ 0 BESE 
海 先生 邮件 ，2010 年 11 月 3、4 Bo) 


【释文 】 
先 田 日 (并 舌 赚 步 数 而 半 之 [1]， 以 为 广 ， 道 舌 中 光 徽 赚 
中 中 ]， 以 为 从 ( 纵 ) ， 相 乘 即 成 积 步 *]。 0936 


C E 0 
/ 


1 
درا‎ 
A F B 


图 3 -1 “FH” RR 


【 注释 】 

[1] #EH, Hin KEE HH, (BRX ° XB): “竹笋 也 。 竹田 为 
梯形 田地 。 

[2] HE, Eo FRAUEN EBE ERR FR. BRA: “#EH 
#, 8156 18 , HEEE, MEER.” (参见 郭 书 春 先 生 的 《 九 章 算术 
译注 》 正 文 第 38 页 ， 注释 [1]。) 

[3] 道 ,“ 和 从 ”“ 由 ”。 杨 树 过 《 词 诠 》 卷 二 :“ 道 , 介词 。 由 也 ,从 
tho” ,خلا‎ 丈量 。 

RK, BH, Fo (RX ° XB): “f, Ho” 

[4]《 数 》 的 “ 簧 田 ” 算 题 针对 的 是 梯形 田地 。《 九 章 算 术 》 之 “ 方 
田 ” 章 也 有 “ 簧 田 ” 算 题 ， 是 针对 一 般 的 梯形 田地 : “REH: FFE, 
舌 而 半 之 ， 以 乘 正 从 。 座 法 而 一 。” 写 为 算式 就 是 : 


竹田 面积 = ويك وبع للك + لقف‎ 
这 与 《 数 》 所 记 笑 田 面积 计算 方法 是 一 样 的 。 张 家 山 江 简 《算数 书 》 
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无 此 题 。 


【释文 】 

周 田 述 ( 术 ) E": 周 乘 周 ， 十 二 成 一 ; 其 一 述 ( 术 ) 
日， 半 周 半径 5 ， 田 即 定 ， 径 乘 周 ， 四 成 一 ; 半径 乘 周 ， 二 成 
一 1。 7 

【注释 】 

[1] AH, HHH. 

[2] 据 文 例 ,“ 半 周 半径 ” 当 作 “ 半 周 乘 半径 ”。 

[3] 依 入 列 式 如 下 : 


(1) 周 田 面积 = 周 长 x 周 长 x ط‎ 
(2) 周 田 面积 = 半 周 长 x 半径 


(3) 周 田 面 积 = 直径 x 周 长 x 地 


(4) 周 田 面积 = 半径 x FE x 


《 数 》 和 无 《 九 章 算术 》 之 公式 “ 径 自 乘 ， 三 之 ， 四 而 一 "，《 九 章 算 
术 》 无 《 数 》 之 公式 “半径 乘 周 ， 二 成 一 " ， 另 外 三 个 公式 相同 ， 它 们 
lê: “FE: 半 周 半径 相 乘 得 积 步 ;又 术 日 : 周 、 径 相 乘 ， 四 而 一 ; XR 
E: 逐 自 相 乘 ， 三 之 ， 四 而 一 ; 又 术 日 : 周 自 相 乘 ， 十 二 而 一 。9 但 
《 数 》 的 文字 古 楼 。《 九 章 算术 》 没 有 应 用 《 数 》 第 一 个 公式 的 例题 。 
(参照 郭 书 春 先生 邮件 。) 

在 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 襄 ， 贺 面积 计算 式 没有 集中 列举 。 

《 数 》 的 四 种 “和 术 ” 都 是 圆 面积 计算 公式 的 变形 ， 逐 一 列 出 ， 方 便 在 不 
同 已 知 休 件 下 直接 套用 ， 使 计算 更 迅捷 。 这 些 公式 都 探 用 的 “周三 径 一 ”， 
相当 於 取 =3。 和 当时 这 些 公 式 是 怎样 推导 出 来 的 呢 ? 有 两 种 推测 如 下 : 

其 一 ， 周 秦 之 际 人 们 计算 圆 面积 时 ， 有 可 能 是 将 圆 面积 近似 视 为 两 个 
等 腰 梯 形 的 面积 之 和 。 之 所 以 这 床 推 测 ， 是 因为 在 《 数 》 中 恰好 有 求解 
梯形 面积 的 算 题 。 


O 郭 书 春 :《 眶 校 九 章 算术 》， 庶 宁 教 育 出 版 社 2004 年 版 , 第 18 -23 页 。 
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如 图 3 -2 所 示 ， 设 图 0 8118 510126, FER r, FEEHNEKIENEE 
AEFBCD， 作 等 腰 梯 形 ABGH, 4 GCH//CD，GH SHIEH, GH = CD =r, 
同 法 作 等 腰 梯 形 ABJI。 若 将 图 O 的 面积 视 为 梯形 ABGH 的 面积 加 上 梯形 
ABJI HHR, RN: 

5 5 79 (r+2r)xr 

Mo 28 仿 宰 形 ABGH 十 SBHEABIN > ا‎ 2-7 

结果 相当 於 圆周 率 取 3 时 计算 出 的 圆 面积 。 

再 假设 当时 的 人 们 将 圆周 长 近似 视 为 圆 内 接 正 六 避 形 周 长 ，6r， 这 也 
相当 於 圆周 率 取 3 时 算得 的 圆周 长 。 如 此 ， 则 《 数 》 襄 “ 周 田 述 (RF)? 
所 述 的 旬 种 图 面 积 计算 式 成 立 。 

其 二 ， 炬 眼看 很 容易 澳 得 圆 的 面积 接近 其 内 接 正方 形 和 外 切 正方 形 的 
面积 之 中 值 ， 由 图 3 -2 所 知 : 


Saran = (r) = 4r 


Specp = (0 2r J = 2 
1 
So ~ > (Saran 十 一 ف‎ 


这 种 近似 算法 也 等 价 於 取 站 =3。《 数 》 中 内 然 没 有 关於 圆 的 内 接 正 
方形 和 外 切 正方 形 的 算 题 , 但 是 在 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 中 有 实例 ， 如 
“AE (ED 材 ( 裁 ) 方 "“ 以 方 材 ( 裁 ) 8 (E) 两 道 算 题 。 因 此 ， 
将 圆 的 面积 视 为 其 内 接 正 方形 和 外 切 正方 形 的 面积 之 和 的 一 半 ， 也 可 能 是 
周 秦 之 际 圆 面积 的 计算 式 的 来 由 。 这 种 推测 需要 一 个 前 提 人 条件， 就 是 当时 
人 们 已 掌握 了 勾 股 定理 ， 而 我 们 恰好 又 在 《 数 》 找 到 了 有 利 证 据 ， 即 算 
题 0304 +0457。 

或 者 利用 出 入 相 补 原理 亦 可 。 连 接 BOD、AOC， 那 床 三 角形 AOB 与 
AFB、BOC 与 BGC、AOD B4 AED, DOC 与 DHC 不 仅 分 别 相等 ， 而 且 它 们 
都 相等 ， 因 此 圆 外 切 正方 形 为 内 接 正 方形 的 两 倍 。 由 此 不 用 色 股 定理 ， 古 
人 亦 可 将 它们 面积 的 平均 值 视 为 圆 面 积 而 得 到 上 述 公 式 。 


O E: (RAL (FEE) 注释 》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 , 第 110 -111 页 。 
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图 3 -2 力 田 算是 
【释文 】 
周 田 州 步 为 田 七 十 五 步 D 。 0812 
【 注释 】 


[1] 图 形 田地 周 长 州 步 ， 面 积 为 七 十 五 平方 步 。 依 术 计 算 如 下 : 


周 田 面 积 = 周 长 x AHÊ x Û = 30 x 30 x = 75 (平方 步 ) 


参照 对 比 《 九 章 算术 》“ 方 田 ” 章 第 三 十 一 题 :“ 今 有 圆 田 ， 周 三 十 
步 ， 径 十 步 。 问 为 田 儿 何 ， 答 日 ， 七 十 五 步 。 


【释文 】 
+ لاع وج‎ ， 三 人 居 之 ， 若 广 五 步 ， 问 字 比 可 ( 何 ) 。 其 述 
(和 术 ) 日 除 蔡 五 步 ， 饼 九 十 五 步 ， 以 三 人 乘 之 ， 以 为 法 ; 以 百 


乘 九 十 0884 
五 步 者 ， 令 如 法 一 步 ， 即 隆 宇 之 从 (#) ات‎ 0825 
【注释 】 


]1[ 宇 ， 房 屋 。 方 百 步 ， 正 方形 各 长 为 一 百 步 。 

[2] BE, EKO MR (WEEE) 8&1 (BED): “BE, o” 

算 题 已 知 矩 形 面积 和 宽 (BE), KE (f). FRM REE 100 除 以 3 
即 可 得 出 答案 ， 但 算 题 简 文 记述 的 “ 术 ” 御 复杂 得 多 ， 依 和 术 列 式 为 : 


100 x 95 1 
= 33 7 
0100-3 2 


LE I 0 


EEA 


九 十 五 步 كاش الت‎ 
广 百 步 


图 3 -3 (a) 宇 方 算 题 示意 图 一 


玫 大 海 先生 认为 算 题 的 术 文 算法 源 於 “出 和 人 相 补 ”。 如 图 3 -3 (a), 
宇 方 100 步 ， 刨 去 巷 广 5 FE, F— 95 步 、 从 (KE, FI) 100 步 
的 长 方形 。 按 3 个 人 均 分 ， 得 到 3 个 同样 的 长 方形 ， 每 一 长 方形 的 广 都 是 
95 步 。 将 这 三 个 同样 的 长 方形 连 成 一 个 更 细 长 的 长 方形 ， 它 的 广 为 95 步 
乘 以 3。 现 在 要 求 这 个 长 方形 的 从 。 它 的 面积 与 原 长 方形 面积 相等 ， 等 於 
其 从 100 步 与 其 广 95 步 的 乘积 。 所 以 用 95 步 乘 以 3 ERE, FF 100 步 乘 
以 95 步 作为 实 ， 以 法 除 实 ， 得 到 细 长 的 长 方形 的 从 ， 这 也 就 是 每 人 房屋 
的 从 。 这 个 问题 对 应 於 《 算 数 书 》 的 党 从 ， 但 有 所 不 同 。《 算 数 书 》 中 大 
多 数 管 从 问题 的 面积 和 广 都 是 分 数 ， 以 广 除 面积 时 ， 要 将 表示 广 的 分 数 之 
分 子 与 分 母 颠 倒 过 来 ， 与 面积 相 乘 。 这 个 宇 方 问 题 的 面积 和 广 都 整数 ， 所 
以 不 需要 丰 倒 相 乘 。( 名 大 海 先生 邮件 ，2010 年 11 月 4 日 。) 
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ا اللو ا 


图 3 -3 (b) 字 方 算 题 示 意图 二 
〈 此 图 为 妊 大 海 先生 绘 奥 ) 


= FBZ 


《 数 》 的 “和 营 军 之 术 ” 算 题 包含 3 枚 编号 简 (0883 + 1836 +0800) J 
题 简 的 原始 位 置 靠近 “ 宇 方 ” 算 题 ， 内 容 也 和 与 场地 有 关 ， 因 此 编 认 此 处。 


【释文 】 

营 军 之 述 (#) A": 先 得 大 辛 数 而 除 两 和 各 千 二 百人 而 
半 素 之 2 ， 有 (又 ) 令 十 而 一 上 61 ， 三 步 直 ( 置 ) Rk, Pz, 
i (FE) %, 0883 

即 四 之 , 五 步 直 ( 置 ) R&, Paz", ŞERA, MER 
AT (fF) 里 ? 其 得 加 1836 

OR) 三 里 二 百 册 步 ， 此 三 步 直 【〔( 置 ) تلض‎ 
0800 

【注释 】 

[1]“ 营 军 ”， 就 是 构 策 营 旱 ， 信 置 军 阵 。《 左 传 . 医 公 四 年 ):“ 令 
FEN, KERE, ERE, EERE, BIE, FR.” 24846 للا‎ 12 


tr (RBA ° REL): ‘FER, ,عاد كز اهلا ل‎ HARB, 91 
而 也 。” 


6O0 FREE ل ل‎ 


[2] “KHE”, له حدم‎ 13 |1835 ESMAN. 1888112) 983 07 中 出 
现 的 “大 卒 ”概念 不 同 。《 史 记 “ 周 本 纪 》 中 有 : “UREA”, 
唐 代 张 守节 正义 : “大 卒 谓 戎 车 三 百 五 十 乘 ， 士 卒 二 万 六 千 二 百 五 十 人 ， 
有 虎 豆 三 千 人 ”， 此 处 的 “大 卒 ” 指 的 是 一 个 由 战 车 、 士 卒 组 成 的 作战 兵 
团 ， 但 “大 卒 ” 的 这 种 含义 与 “ 管 军 之 术 ” 算 题 题 意 不 符 。 

“两 ”， 在 此 题 中 可 以 有 多 种 理解 ， 篆 不 影响 计算 。 

第 一 “两 ”为 军队 的 编制 。 郭 淑 珍 先 生 和 王 关 成 先生 在 《 秦 军 事 
Kk) RE: “RA (FIRE °‘ 地 官 》 中 《大 司徒 》 《小 司徒 》 有 关 文 字 ， 
可 知 …… 五 人 为 伍 ， 五 伍 为 责 ， 四 两 为 荃 ， 五 浴 为 旅 ， 五 旅 为 师 ， 五 师 为 
军 ”,“ 管 仲 改革 军 制 ， 每 万 人 编 为 一 军 ”， 也 就 是 说 ， 在 西周 及 春秋 早期 
军队 的 编制 襄 ，25 人 为 “两 ”。 

第 二 ， 两 ” 指 的 是 车 兵 。“ 此 以 车 一 乘 为 名 也 ”,“ 车 有 两 输 ， 故 称 为 
两 ”"。 那 认 “ 先 得 大 座 数 而 除 两 ”就 有 可 能 是 因为 车 兵 与 步 卒 分 开 安 管 ， 
所 以 在 计算 步 卒 管 澡 时 ， 先 减 去 车 兵 人 数 。 陕 西 秦 俑 坑 的 情况 提供 了 秦 军 
兵营 按 兵 种 分 区 的 证 握 ， 王 学 理 先 生 研 究 了 陕西 秦 俑 坑 和 后 指出 ， 秦 俑 二 号 
坑 展 现 的 是 兵 党 的 形式 ,这 个 兵 和 党 分 为 四 个 区 域 , 其 中 一 个 区 域 就 是 
“车 兵 小 车 ” 。 不 过 ， 如 果 考 虞 到 算 题 本 身 的 算法 和 算 理 ,“ 两 ” 划 不 是 从 
主题 中 分 离 不 计 ， 而 是 利用 “两 ” 定 出 矩形 的 军 阵 党 蝇 的 两 条 对 稳 ， 所 
UE “KHE” PERE “TW”, ， 然 后 利用 剩 下 的 士卒 仙 置 另 两 休 半 稳 ， 人 
EREK, ADHERE, EEF ‘ZHER’ “MEER”  “ م‎ 
这 三 种 模 数 。 

第 三 ， 许 道 胶 先 生 不 同意 以 上 对 “两 ”的 释义 ， 他 提出 “两 和 ” 指 
军营 的 两 门 。 此 认可 疑 。 一 个 万 人 军队 杂 管 ， 是 否 会 在 两 千 门 处 各 集结 二 
二 百人 ? 即便 是 ， 又 如 何 与 下 文 的 “三 步 置 戟 ”“ 四 步 置 戟 ”“ 五 步 置 
戟 ”关联 ? 

[3]“ 有 (又 ) 令 十 而 一 ”"， 就 是 除 以 十 。“ 和 营 军 之 术 ” 算 题 是 按照 
土 座 的 人 数 和 “ 置 戟 ”的 距离 来 计算 军 阵 党 蜡 的 大 小 ,“ 置 戟 ”的 位 置 可 
能 与 士卒 站 岗 的 位 置 有 天。 因为 不 是 所 有 的 士卒 都 被 派 去 军 阵 管 硬 周 时 站 
岗 ， 所 以 计算 军 阵 和 警 昌 大 小 时 ， 要 考虑 实际 站 岗 人 数 与 纺 人 数 的 比例 ， 所 
以 要 取 人 数 的 十 分 之 一 。 进 一 步 ， 我 们 注意 到 “十 ”其 实 就 是 两 个 “ 伍 ” 
的 人 数 。 依 照 前 面 的 分 析 ， 此 时 是 在 计算 矩形 两 对 和 超 的 长 ， 两 钼 都 有 置 戟 
的 位 置 ， 那 诬 每 个 置 戟 位 置 就 对 糜 一 个“ 伍 ”。 
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[4] “三 步 直 (E) 戟 ， 即 三 之 ,四 直 (E) R&R, MZ, FEE 
(E) 戟 ， 即 五 之 ” 。 就 是 按照 三 种 模 数 确定 军管 的 大 小 ， 依 法 算出 的 是 
小 、 中 、 大 三 种 规模 的 军营 。 这 或 许 是 作 置 军 阵 管 晶 需 要 考虑 地 形 等 因素 
的 影响 ， 根 据 实际 情况 确定 大 小 规模 。 

[5] 第 0883 号 简 完 好 ， 第 1836 . 0800 号 简 可 拼合 ， 断 口 处 或 有 1 - 
2 字 残 损 ， 第 0800 号 简 下 端 余 留 有 空白 。 算 题 基 本 完整 ， 依 术 计 算 如 下 : 

sS 100 اط الف‎ x x3 = 1140 G4) ” 即 三 里 二 百 州 步 

(参照 彭 浩 先 生 电 话 和 邮件 ，2010 年 4 月 ) 

这 道 “ 管 军 之 术 ” 算 题 提供 了 一 个 军 阵 营 明 的 实例 ， 营 蝇 为 矩形 ， 
其 中 一 个 边 长 为 既定 ， 男 一 让 长 根据 人 数 和 “和 置 戟 ”间距 计算 得 出 。 从 
此 题 可 以 看 出 秦 军 阵 管 党 的 法 式 和 规模 。 当 时 在 军 中 可 能 有 专职 或 兼职 官 
员 和 负责“ 党 军 ” 事 务 , “ 管 军 之 术 ” 算 题 主要 是 提供 给 这 些 人 学 习 用 的 。 
لا‎ (FE ٠ 215 ٠١ 司马 》 记 载 ， 主 管 测量 的 有 “ 量 人 ”， 职 责 包 括 有 “ 管 
HZR, ERT. MB ( 途 ) 、 军 社 之 所 庄 ”， 这 说 明 : 春秋 战国 时 
期 的 军事 测绘 管理 ， 大 体 沿 用 西周 模式 ， 即 有 专职 或 兼职 官员 管理 DC。 巍 
大 海 先 生 在 《中 国 数学 的 机 起 与 先秦 数学 》 中 提 到 @， 先 秦 时 期 军事 工作 
中 需要 数学 ， 军 队 训 有 扒 负 统计 和 计算 的 人 ， 如 《六 稻 . HER ٠ ER) 
î: °“ ( 周 ) 武王 问 太公 日 : EFT, DA KEE... KRE: …… 
有 股 肽 羽翼 七 十 二 人 …… 腹 心 一 人 ……: ,法 算 二 人 ， 主 计 会 三 军营 壁 、 粮 
食 财 用 出 和 信 。” 其 中 法 算 “ 主 计 会 三 军营 辟 …… ”， 营 军 之 述 ， 大 概 和 与 法 
算 这 类 军队 中 负责 计算 的 成 员 的 工作 有 了 关 。 

从 算法 算 理 考察 ， 在 中 国 古 代数 学 著作 “ 算 经 十 书 ” 吉 与 《 数 》 4 
的 “ 管 军 之 术 ” 相 似 的 算 题 主要 有 : 

成 书 於 公元 400 年 前 后 的 《 琢 子 算 经 》 的 “ 卷 下 ”第 二 十 二 题 :“ 今 
有 地 长 一 千 步 ， 广 五 百 步 。 尺 有 莫 ， 寸 有 册 。 问 甘 员 各 几何 ??@ 

成 书 于 北魏 的 《 张 丘 建 算 经 》 的 “ 卷 上 ”第 八 题 :“ 今 有 猎 围 ， 周 四 


O EE: (AREF), 《军事 历史 研究 》2001 第 1 期 。 
© 名 大 海 ;《 中 国 数学 的 熏 起 与 先秦 数学 )， 河 北 科学 技术 出 版 社 2001 年 版 ， 第 130 - 1 
页 。 
© 282737 CBM): (FETE (RTH), 《 李 亿 钱 实 琼 科学 史 全 集 》 (BME), 这 
宁 教 育 出 版 社 1998 年 版 ， 第 244 页 。 
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百 五 十 二 里 一 百 八 十 步 ， 布 图 兵 十 步 一 人 。 今 欲 迄 令 通 身 得 地 四 尺 ， 问 图 
内 缩放 何 ?” 第 九 题 ;“ 今 有 图 兵 二 亡 三 千 四 百人 以 布 图 周 ， 各 相去 五 步 。 
今 图 内 和 缩 除 一 十 九里 一 百 五 十 步 而 止 。 问 兵 相 去 几何 ?”“ 卷 下 ”第 二 十 
四 题 : “ 今 有 城 周二 十 里 ， 欲 三 尺 安 鹿角 一 枚 ， 五 重 安之 。 间 凡 用 鹿角 
Ef? O 

北周 (公元 557 一 581 年 ) 3184 85 1 (EHEME) MW “KE” غ2‎ 
BNE: “ 今 有 城 周 四 十 八里 。 和 欲 令 笛 颈 ， 每 三 步 置 一 兵 。 间 用 兵 
何 ?” 第 十 题 : “ 今 有 车 二 万 三 千 九 百 乘 ， 欲 作 方 营 ， 每 乘 占 地 三 步 。 
间 计 做 何 ?”@ 


四 合 分 与 乘 分 


共有 8 个 简 编 号 明和 此 类 ， 其 中 包含 完整 算 题 3 例 ( 含 4 个 简 编 号 ) ， 
单独 术 文 2 例 ( 含 4 个 简 编 号 ) o 

完整 算 题 是 : 0685 (EEE); 0685 (FEF) ; 0973 +0941 +1839。 

单独 术 文 是 : 124 0410 +0778 +0774。 


【释文 】 

合 分 述 ( 术 ) mH". 母 来 母 为 法 FERO A 8 
(FR), (RF) 如 法 得 一 ， 不 又 法 ， 以 法 命 分 。 J24 

【 注释 】 

[1] 合 分 ， 分 数 相 加 。 

《 九 章 算 术 》“ 方 田 章 ”第 7、8、9 题 为 合 分 术 算 题 ， 其 记 “ 合 分 术 ” 
云 :“ 母 互 乘 子 ， 并 以 为 实 。 母 相 乘 为 法 。 实 如 法 而 一 。 不 满 法 者 ， 以 法 
命 之 。 其 母 同 者 ， 直 相 和 从 之 。” 

[2]“ 口 ”可 能 是 “ 母 ” 字 。 


O RAR (BRM): 《 算 经 十 书 〈 张 丘 建 算 经 )》，《 李 假 钱 实 琼 科学 史 全 集 》 (第 四 卷 ) ， 
庭 宁 教 育 出 版 社 1998 年 版 ， 第 259、298 页 。 

© RRR ( 校 点 ) :《 算 经 十 书 〈 五 草 算 经 );》,《 李 候 钱 宝 琼 科 学 史 全 集 》 (BME), 这 
宁 教 育 出 版 社 1998 年 版 , 第 317、318 页 。 
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【释文 】 

[ 泌 分 五 L] 趾 ， 七 分 六 LL， 合 之 一 有 并 十 三 分 菇 六 。 七 
人 分 三 ， 各 取 七 分 三 ?1。 0685 

【 注释 ]】 


[1] 〔 九 分 五 ] ， 原 字模 糊 ， 据 计算 和 笔划 残 痕 补 出 。 


5,6 289 6 
9 7 63 63 


[2]“ 七 人 分 三 ”一 名 与 简 文 上 句 之 间 有 4. 6cm 空白 。“ 七 人 分 三 ， 


各 取 七 分 三 ”可 视 为 一 例 分 数 除法 的 完整 算 题 ， 即 : 3 +7 = 于 


[Ex] 

粤 一 五 十 六 钱 '' 1 ， 癌 一 石 六 钱 ["1, $f R5—F, BAR 
可 ( 何 )? 得 日 : 五 十 分 钱 十 一 ， 粤 一 升 百 分 钱 十 六 ， 裹 一 升 百 
分 钱 0973 

六 ， 母 同 ， 子 相 从 。 0941 

带 石 六 钱 ， 一 升 得 百 分 钱 六 上 ， 久 五 十 六 钱 ， 一 升 得 百 分 

1839 

【 注释】 

[1] 24, 饲 草 。 

[2] 豪 ， 禾 程 。《 睡 虎 地 秦 墓 竹简 ٠ 田 律 》 :“ 人 和 项 锣 豪 ， 以 其 受 田 之 
数 。” 注 :“ 锡 ， 例 草 。 豪 ， 禾 种 。 简 文 及 古书 常 以 锣 豪 为 一 词 。”《 淮 南 
TF . 沁 论 》:“ 秦 之 时 …… 人 锡 豪 ， 藉 会 笑 赋 ， 输 讼 少 府 ” 注 : “ARE 
之 答 ， 以 供 国 用 。” 参 见 《 史 记 : 秦始皇 本 纪 》 二 世 元 年 。( 参 见 《 睡 虎 
HEE . 田 律 》“ 入 项 锡 亮 ， 以 其 受 田 之 数 ”人 条 注 【 一 ] 。 释 文 注释 
第 21 页 。) 另 见 张 家 山 汉 简 《二 年 律令 》 简 241“ 甸 一石 当 十 五 钱 ， 豪 一 
石 当 五 钱 。” 可 与 本 题 作对 比 。 

[3] 计算 如 下 : 


5 16,6 _1 
1 石 =100 升 100+i00 = 50 “ 钱 ) 


儿 大 海 先生 认为 ， 第 1839 号 简 的 文字 从 算法 上 看 与 第 0973 号 简 相 重 
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1211 HOE ARE], FERRIES 1839 号 简 开 标的 文字 可 以 独立 於 第 3 
号 简 ， 故 推测 这 两 支 简 可 能 不 属於 同一 算 题 。 应 把 它们 分 别 列 出 。 在 第 
1839 号 简 文 后 应 校 补 “ 钱 十 六 ”。 

握 郭 书 春 先 生 的 意见 ， 此 题 宜 名 和信“ 合 分 ”一 类 。( 郭 书 春 先生 邮 
件 ，2010 年 11 ر‎ 14 8 .( 


【释文 】 

加 乘 三 分 -[，， 二 参 而 六 -，( 六 ) 分 一 也 ; 半 乘 半 ， 四 分 
一 也 ; ”四 分 乘 四 分 ， 四 - (四 ) TAL, (FA) 分 一 也 ; 

少 半 乘 一 ， 少 半 也 “。 0410 

【注释 】 

[1] 简 首 殉 ， 据 是 意 应 补 为 “〔 半 ] 乘 三 分 "。 

[2] 比较 第 0778、0774 号 简 ， 第 0410 号 简 的 简 文 应 是 分 四 栏 抄写 
的 ， 第 一 、 第 二 栏 距 克 不 明显 。 

《 九 章 算术 》 之 “ 方 田 ” 章 ,“ 乘 分 术 日 : 母 相 乘 为 法 ， 子 相 乘 为 实 ， 
实 如 法 而 一 ”"。 即 本 题 运算 之 方 。 


【释文 】 

三 分 冬 四 分 -， 三 四 十 -二 -， mdr =$ 
三 分 ， 三 - (=) 而 九 -， ( 九 ) 分 一 也 ; 少 半 乘 十 ， 三 有 
(I) 少 半 也 ; 五 分 乘 六 分 ， 五 六 州 -，( 州 ) 分 之 一 也 口 ] 

0778 
【 注释 】 


[1] 第 0778 号 简 分 四 栏 抄写 ， 第 二 、 第 三 桶 距离 不 明显 。 


【释文 】 
REF, AF, (¥) 分 一 也 1 。 0774 
【注释 】 
[1] 第 0774 号 简 的 一 、 第 二 栏 以 墨 点 分 隔 ， 简 下 部 空白 。 
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五 ” 衡 制 
包含 3 枚 编号 简 〈0458 +0303 +0646) ， 简 文 分 桶 书写 。 


【释文 】 

(HFH f (%) =] Mo SEATE f )8([ = 
I ie ) [عر 1 -ق8‎ AFR (%) - و‎ 四 百 【 入 十 
十 一 】 ,ر4‎ 0646 

【注释 】 

[1] (HIIR ($) 一 ],，[【 朱 ($), (FJ, 【万 一 千 五 ],，([ 八 十 
两 一 ] ， 字 踊 模 糊 ， 据 笔划 残 痕 和 题 意 补 出 。 

第 0646 号 简 完好 ， 分 四 栏 抄写 。 

简 文 记录 了 朱 (O. Fo. FF. A. AZM HOHE BH Ro 

16 89-1 Fr; 30 نت 4 و 1= جز‎ =1 Ro 

46080 $ =1 5 (FR 24x16 x 30 x 4 = 46080( ; 1920 FÎ =1 85 ( 因 
16x30x4=1920); 120 斤 =1 Fo 

24 $ =1 78: 384 24 - 1 جر‎ (FH 2416 = 384); 11520 4# =1 #7 
( 因 24x16x30=11520); 480 78-1 24 ) 1630 = 480 ) . 

这 些 记录 与 睡 虎 地 秦 简 所 记 衡 制 天 傈 是 符合 的 。( 参 见 《 睡 虎 地 秦 墓 
竹简: 效 律 》“ 斗 不 正 ” 休 注 〔 六 ] ， 释 文 注释 第 70 页 。) 


[Ex] 

十 六 十 一 斤 。 HR ~o 9~", 8 
【注释 】 

[1] 第 0458 号 简 完好 ， 分 栏 抄写 ， 第 四 栏 处 空白 。 

“两 ”“ 斤 "“ 钩 " ， 秦 衡 制 单 位 。 


【释文 】 
四 万 六 千 八 十 朱 ( 匆 ) 一 石 。 千 九 百 甘 两 一 石 。 
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百世 斤 一 石 (1。 0303 
【注释 】 
[1] 第 0303 号 简 完 好 ， 分 栏 抄写 ， 第 四 栏 处 空白 。 


[ 附 ] 比价 
包含 2 枚 编号 简 ，0957 和 0970， 暂 时 置 於 此 处 。 


[Ex] 

金 二 雨 一‏ )( ف ,1س +1 و حت + ف (i)‏ 1 6 فآ 
马 甲 四 ， 钱 七 千 六‏ ， لذايم ير <> ) 一 盾 直 【〔〈 值‏ ， اذاي 
百 从 十。 0957‏ 

【注释 】 

[1] 上 时， 有 罪 而 被 罚 令 缴纳 财物 。 

贰 一 甲 ， 罚 缴 一 副 锁 甲 。 《得 非 子 . SRA PF): “( 秦 昭 ) EH: 
HEA ZH” BE: Fy, ss 罚 之 也 。” 古 时 常 罚 令 犯罪 者 缴纳 武器 或 
奥 造 兵器 用 的 金属 ， 见 《 周 礼 ， 职 金 》 《国语 讲 语 》《 管 子 . 小 匡 》 等 
篇 。 据 秦 简 ， 当 时 这 一 类 币 罚 有 缴纳 络 组 、 盾 、 甲 等 若干 等 级 。 

[2] E, 计量 单位 ， 在 睡 虎 地 秦 简 中 作 “ 锤 "， 相 当 于 8 o. (参见 
于 振 波 《 秦 律 中 的 甲 盾 比价 及 相关 问题 》,《 史 学 集刊 》2010 年 第 5 期 。) 

[3] 赎 ， 缴 纳 财 物 去 赎 死 刑 或 肉 刑 等 罪 。 

耐 ,刑罚 的 一 种 ， 即 着 去 里 颖 ， 上 古书 或 作 形 。《 汉 书 : 高 帝 纪 》 注 引 
REA: “KHERERHE, SHA, MEM” (HL ° BE) ER: 
“Fr HALE IER, 3 17132“ 


【释文 】 

马甲 一 ， 金 三 十 一 盘 ， 直 〔( 值 ) 钱 千 九 百 菇 ,人 金 一 朱 
( 铂 ) 直 ( 值 ) Kt, RE, BFT, ات فاحظة‎ 
0970 
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六 1 


共有 40 个 简 编 号 由 入 此 类 ， 另 有 残片 2 1. CRE FERRE را|‎ 
的 简 有 34 个 编号 简 ， 分 栏 书 写 。 有 完整 算 题 1 例 (包含 3 个 简 编 号 ) o 

完整 算 题 是 : 2173 +0137 +0650。 

换算 比率 记录 是 : 0971; 0823; 0853; 0756; 0974; 1135; 0021 + 
0409; J26; 0389; 0647; 2021 +0822; 0538; 0987; 0459; 0786; 0787; 
1825; 0776; 1745; 0780; 0981; 0886; 0852; 0760; 0834; 2066 + 
0918; 0882; C100102 + C140101 + 1733; 0791; 0938; 0649; 0836; 
0988; 0975 


【释文 】 

IRR, 28ت دخا‎ (FR). رد‎ ARK, 2ت‎ 4+8 
+ 1ه 10 2 ياه‎ (FR) ARK, Mu 
HEFA (RF)s 0971 

【注释 】 


[1] 据 简 文 所 述 : عة‎ = 米 x 六 


[2] 据 简 文 所 述 : 变 = 3# x 所 


凡 言 “A 母 3 君 ” 者 ， 相 当 於 除 以 A、 乘 以 B。 倍 ， 是 加 倍 之 意 ， 又 
指 加 售 所 得 之 结果 ， 即 二 信 。 


[Ex] 

IAKRKR, FEE ( 实 )。 I RRR, ZF ZR 
(Fe IHR, LETE (RFR) IRR, TEA 
ê (FR) 083 


【释文 】 
HERE, جد عد جد‎ 23-7 (RF). ERE, FFE 


68 FRE TF 1 I ) U) DFE 


HX (FR). IHR, XFFE (FR); 以 米 求 
9+ , FHF ( 实 )。 0853 

【注释 】 

[1] 煌 ， 比 粮 加 工 得 精 的 米 。 依 《 数 》 所 记 ， 和 与 《算数 书 》 和 《 九 
SN) HE, WER: HX: FIK = 50:30:27。 

KSEE بلا‎ , MERMRER, ةلملا مر بر‎ 3/7178 16 , HR 
HERME, LEME 97 علابقظ‎ , (MEER) ون‎ “HRRK” FM “ 
人 饭 ” 的 比率 有 误 。 (BARKE ) 1 《〈 算 数 书 》 和 秦 简 看 上 古 粮 米 的 比 
率 》, 《自然 科学 史 研 究 》2003 年 总 22 第 4 期 , 第 318 -328 页 。) 


50 
依 题 意 : 3+ = ف‎ x 


参见 《 九 章 算术 》“ 粟 米 ” 章 “粟米 之 法 ”，“ 票 率 五 十 …… 粮 米 二 十 
ts 

[2] 米 泛 指 由 原粮 加 工 去 融和 后 的 粮食 颗粒 ， 又 特 指 由 粟 类 坑 物 春 出 
HK, HECI: YE =5:3。《 数 》 中 的 米 常 特 指 粮 米 。 

E, Ko (RX ° 舱 部 》:“ 筑 ， 米 一 角 春 为 八 斗 也 。” 


依 题 意 : 米 = & xP ¢ 


参见 《 九 章 算术 》“ 票 米 ” 章 “ 票 米 之 法 ”: “糯米 三 十 …… 移 米 二 
十 四 "。《 数 》 所 记 “ 般 ”相当 於 《 九 章 算术 》 所 记 “ 园 米 "。 


【释文 】 

KERÊ ( 实 )。 以 毁 (BR) RF,‏ ,)&( 31 1 درم 
NEALE (FR) ERKEK (BR) RR, 2+8‏ 
 , BHF=ZR (FR),‏ 15 + د (Fe 以 毁 (BR)‏ 

0756 

【注释 】 

[1] 对 第 0756 号 简 文 的 注释 ， 邹 大 海 的 意见 是 : 握 《 算 数 书 》、 睡 
虎 地 秦 简 《 合 律 》 和 《 讼 文 》 综 合 考虑 ， 稳 裔 一 石 ( 廿 斗 ) 春 为 裔 米 十 
,لد‎ 春玉 紧 米 六 斗 大 半 斗 。( 参 见 邹 大 海 《 从 (算数 书 〉 和 秦 简 看 上 古 粮 
米 的 比率 》; 分 大 海 :《 关 于 《算数 书 ) 、 秦 律 和 上 十 粮 米 计 量 单 位 的 网 个 
问题 》。) 因此 ， 这 庄 的 “稻米 ”可 能 是 指 由 稻 访 春 成 的 稻 系 列 的 般 米 
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(与 由 乘 杰 春 成 的 票 系列 的 裔 米 不 同 )，“ 毁 案 ” 中 “和 毁 ” 字 可 能 是 多 饼 
的 字 ,“ 以 毁 米 求 稻米 ”中 的 “ 毁 米 ” 则 可 能 应 是 “ 妹 米 "。 但 这 些 错误 
是 《 数 》 这 个 抄本 之 误 ， 还 是 《 数 》 的 原本 之 误 ， 抑 或 是 《 数 》 所 取材 
料 的 更 早 的 材料 中 就 已 有 的 错误 ， 不 能 判断 。 


【释文 】 

ERKE ( 般 )， FEHR ) 2 ( IK (BR) 求 
&, ولد‎ 4 21-3 (FR) 3 - 3+ hE هت‎ 米 一 
升 为 票 一 升 大 半 升 。 0974 


[Ex] 

BREF = Re SE FE)‏ 3ط ع[ وس د 
升 ， 为 聚 三 升 十 八 分 升 一 。 米 一 升 大 半 .( 半 ) 升 ， 为 栗 三 升 十‏ 
从 分 升 十 一 米 一 升 大半。( 半 六 升 四 分 升 一 ， 为 村‏ 
1135 !!! ليا ] [四‏ 

[€] 

[1] ERT, HETER “AK (MN) 【 升 州 六 分 升 一 。 


【释文 】 

票 一 升 为 米 五 分 升 三 。 末 一 升 少 半 升 为 米 五 分 升 四 。 
村 一 升 大 半 升 为 米 一 升 轩 021 

AEF (PF FART. 409 
【注释 】 

[1] 第 0409 号 简 与 第 0021 号 简 上 下 拼 缀 为 一 枚 简 。 


【释文 】 
ga KE OF) POKES ركد اوضق‎ 
( 半 ) 升 西 分 升 一 为 米 一 升 四 分 升 一 。 J26 


[Ex] 
栗 半 升 为 米 十 分 升 三 。 米 半 升 为 票 少 半 - 〈 半 ) Fo 


70 FREE TF Bezê fi ( O) DFE 
麦 少 半 升 为 米 九 分 升 二 。 。 难 半 升 为 米 九 分 三 。 09 


] © 

AY) 半 升 为 米 九 分 升 二 ，。 الغ و أو اك‎ 36 
米 半 升 为 参 四 分 升 三 。 米 少 半 升 为 参半 升 。 067 
【注释 】 

[1] “( 麦 少 ]”， 据 文章 和 笔 审 歼 痕 补 出 。 


【释文 】 

竹 一 升 为 米 大 半 升 四 2021 

四 米 一 升 为 竹 一 升 半 升 。 4 - 2 رفز‎ SRI # 
~4 ار‎ # Ft — ¢ 0822 

【注释 】 

[1] 第 0822 号 简 与 第 2021 号 简 上 下 拼 缀 为 一 枚 简 。 


【释文 】 
米 大 半 升 为 寡 一 升 。 米 半 升 为 粮 世 分 升 九 。 RY 
半 升 为 粮 十 分 升 三 。 米 大 四 058 


` [8x] 

米 一 升 为 毁 (BR) 十 分 升 入 。 د +2 - غد‎ ) 2(. 、 若 、 
عل و قر‎ | ERE, HEZ, 五 十 而 成 一 11。 以 
米 求 标 ， 五 十 之 ， 庆 七 而 成 一 D1 。 0987 

【注释 】 

معد “FT‏ و ”#“ ]1[ 

[2] FH و‎ FF 28. 

参见 《 九 章 算术 》“ 粟 米 ” 章 “粟米 之 法 ": “REEL 
十 七 "。《 算 数 书 》 也 是 取 相 同 的 比率 。 


【释文 】 
IRR (B8), maz, =R—o ZIK (BK) FR 
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米 ， 因 而 倍 之 ， 三 成 一 。 以 米 求 米 ， 因 而 十 之 ， 九 成 一 。 
以 米 求 米 ， 因 而 九 之 ， 十 成 一 。 0459 


【释文 】 

以 米 求 毁 ( 虎 )， 八 之 ， 十 而 成 一 。 以 毁 (#&) 求 米 ， 
FA; RRR IHRE (BR), xz, MMR 
以 毁 (BR) FR#, tz, ل حيار حر‎ 0786 


[Ex] 

AH ) 2( RHE (BR), 2د ومعد‎ , 五 十 而 成 一 。 以 
9+ (BR) 求 村 ， 五 十 之 ， 廿 四 而 成 一 。 IRE, Mz, 
十 成 一 以 米 求 米 ， 十 之 ， 九 成 一 。 0787 

【注释 】 

[1] 据 和 后 面 的 简 文 及 验算 ， 此 处 “ 米 ” 应 为 “ 标 ”， 当 是 误 写 。 


【释文 】 

ERR, HEZ, A (I) 五 之 ， 九 成 一 。 以 栗 求 驮 ， 
因 九 之 ， 十 成 一 。 AFR, maz", $F (又 ) 直 
( 置 ) 三 吉方 而 九 之 [站 ， 以 为 法 ， 如 法 成 一 B] 。 1825 

【注释 】 

[1] 依 题 意 ， 此 不“ 因而 五 之 ”应 为 “因而 五 【十 ] 之 ”。 

[2]“ 有 直 三 壹 方 而 九 之 ” ， 此 处 指 三 乘 以 九 。 

此 上 处 释义 妊 大 海 先生 提出 一 种 可 能 性 , “有 直 三 过 方 而 九 之 ”或 能 断 
句 为 “有 直 三 ， 喜 方 而 九 之 "” ， 意 思 是 : 又 〈 用 算 筹 ) RMS, MEME 
方 即 九 乘 之 。“ 三 的 壹 方 ”可 能 指 三 的 平方 。 在 宋代 的 数学 著作 中 ， 有 
“NFR” RR (N +1) 次 方 的 情况 。 另 一 种 可 能 性 是 , “ 直 三 者 方 而 九 
之 ”， 即 在 一 旁 〈 用 算 筹 ) 据 放 三 ， 再 以 九 乘 之 。“ 壹 方 ” 指 一 旁 、 一 边 。 
( 卿 大 海 先生 邮件 ，2010 年 11 月 8 Ho) 

[3] 依 术 列 式 如 下 : 


票 = 粕 Xx50 2801 x 50 


3 7 3x9 
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(LEHR) “KR” 22 “RRR”, “ 368531-1-100‏ لاجد 
十 七 "。《 算 数 书 》 亦 取 相 同 的 比率 。‏ 


【释文 】 

以 桶 求 叔 ( 若 )、 葵 、 窦 ， 九 之 ,十 而 成 一 。， لد‎ 1 
( 茂 )、 葵 、 矢 ,三 之 ,二 成 一 。 15د‎ 3 11 (BRB). B. 
竹 ， 三 之 ， 四 成 一 。 米 一 升 少 半 - (FF) 升 四 分 升 一 为 桶 三 
HHHH. 0776 


【释文 】 

有 (又 ) 九 之 , 直 ( 置 ) 五 过‏ ,تمق (HF,‏ لا 
方 而 口 [之] 中 ， 以 为 法 ， 如 法 而 成 一 。 9+ )+( 米 一‏ 
升 为 桶 二 升 有 (又 ) 十 分 升 一 。 1745‏ 

【注释 】 


[1]“〔 炉 ]”， 依 题 意 和 笔划 获 痕 补 出 。 

[2]“ 口 [之]”, 或 可 能 是 “十 之 ”, HI “E (FE) 五 壹 方 而 十 之 ” 
指 五 乘 以 十 ; 或 可 能 是 “二 之 ”, ME “E (E) 五 壹 方 而 二 之 ”意思 
就 是 将 五 的 平方 以 二 乘 。 

据 第 0787 E UK (BK) KR, TZ, HNMR” RF, 
“Bk (BR) 7253-35 (又 ) TAH” RR ‘BG RB) 米 一 升 
23-118 N 十 二 分 升 一 ”"， 脸 “二 ” 字 。 


【释文 】 

RES FE", ‘ga,  F# 
米 甘 斗 重 一 石 "|。 寡 廿 一 斗 二 升 重 一 五。 ”0780 

【 注释】 

[1] £, #0117, (RX ° BEN): “FB, RAM” X%, 
RR. 5 , 1ن 1-7 5 ]2# , 881 شلارتا‎ 

[2] “水 十 五 斗 重 一 石 ”此 处 是 作为 一 种 量度 参考 。 也 因此 将 第 
0780 号 简 置 於 同类 简 的 第 一 枚 。 

[3] 粮 ， 亦 作 粮 。 粮 米 ， 粗 米 ， 粮 米 。 张 家 山 汉 简 《 算 数 书 》 之 
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“BER” tk: “BEH: 禾 乘 一 石 为 票 十 六 斗 泰 (大) 半 斗 ， 春 之 为 粮 米 一 
石 ，( 粮 米 一 石 ) BERLE, (RIL) BR (O) 米 八 斗 。 

[4] 参照 同类 简 可 知 ， 第 0780 号 简 应 是 分 四 栏 抄 写 的 ， 第 一 、 第 二 
MZ DIEM ° 分隔。 


【释文 】 

神 米 十 九重 一 石 (1。 RH (BR) 十 九 斗 四 升 重 一 石 。 
稻 聚 廿 七 斗 六 升 重 一 石 。 艘 村 菇 五 斗 重 一 石 。 0981 
【注释 】 

[1] 据 文 例 ,“ 粮 米 十 九 ” 和 后 可 补 “ 斗 ” 字 。 


[Ex] 
稻米 十 九 斗 二 升 重 一 石 。 0886 


【释文 】 

葵 十 九 斗 重 一 五。 麻 甘 六 斗 六 升 重 一 石 。 叔 
(BB) 革 斗 五 升 重 一 石 (1。 0852 

【注释 】 

[1] ¥, NE (RX ° MRE): “ 苦 ， 小 本 也 。”《 广 雅 * 释 草 》: 
“NE, Ho” 

[2] 叔 ,“ 藏 ”的 本 字 ， 大 豆 。《 诗 .小 雅 ， 小 苑 》: “ تقلط‎ FRE 
民 采 之 。” 


【释文 】 

加 【和 村】 三 尺 二 二 五 分 十 二 [一石 。 # ون عر ح‎ F— 
e 0760 

【注释 】 

[1]“【〔 稳 聚 ]”， 依 题 意 和 笔划 歼 痕 补 出 。 稳 票 三 尺 二 寸 五 分 寸 二 一 
石 ， 指 稳 粟 堆积 为 四 楼 柱 ， 底 为 一 平方 尺 ， 其 高 三 尺 二 寸 五 分 寸 二 ， 其 重 
一 石 。 

一 般 来 褒 ， 上 古 算 书 中 褒 面 积 a 尺 b 十 分 上 时， 是 从 一 个 一 净 长 为 1 尺 


74 ل ا‎ (BD DESE 


的 长 方形 其 男 一 边 为 a 尺 b Tce 分 上 说 的 ; MOB aRb Te 分 时 ， 是 从 
一 个 底 为 一 平方 尺 的 四 棱柱 其 高 为 a R ط‎ TF ce FEMS HERHEM: f 
之 , 一 般 情况 都 是 以 最 大 的 单位 为 稳 或 最 大 单位 的 平方 为 底 ， 另 一 超 的 长 
为 该 数字 。 (参见 王 荣 彬 、 李 继 赔 《中 国 古 代 面 积 、 体 积 度量 制度 考 》， 
载 《 汉 学 研究 》1995 年 第 13 卷 第 2 期 。 儿 大 海 先生 邮件 告知 ，2010 9 
HAT Hs) 


【释文 】 

贸 新 ( 薪 ) 积 廿 入 尺 一 石 、。 裹 州 一 尺 一 石 。 茅 
州 六 尺 一 石 。 0834 

【 注释 】 

[1] 新 ， 通 薪 。 

石 ， 此 处 是 重量 单位 ， 秦 制 120 斤 为 一 石 。 


【释文 】 

思 米 一石 十 六 斗 大 半 斗 .。 稻 一 厂 轩 11 26 

少 稻 石 三 斗 少 半 斗 轨 [?2 0918‏ (75) 85 [#2 ] حا 
0882 الا ) 桶 ) 六 之 五 而 得 一 口 有 (又‏ ( 5 عضا 
边 得 一 ， 以 稻 前 ( 桶 ) RA C100102‏ 

思 一 石 为 案 一 石 二 (=) ايا‎ 73 C140101 


RAH A4! 1733‏ [5 8 ] ا 

案 千 石 为 稻 八 百 州 三 石 三 斗 少 半 斗 。 稻 千石 为 案 千 二 百 石 。 

0791 

= قاقر ع BBE‏ , د حك HY‏ ج وز 2 3 8 2 3 38 جز 8 علا 
千石 。 0938‏ 

【注释 】 


[1] 25, ko ERO (RX ° 不 部 》: “38, Bo ,عط‎ FR 
Ko.” KERE: “今日 经 典 窗 盛 缘 从 米 作 ， 则 又 粉 次 之 或 字 而 误 恨 之 。 
邵 瑛 奉 经 正字 :“ 变 从 趟 为 从 米 作 梁 ， 其 字 著 始 汉 妹 。” 

[2] 简 文 可 复原 为 :“ 半 一 石 十 六 斗 大 半 斗 。 稳 一 石 【 廿 斗 ]。[ 桨 ] 
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甬 〈 桶 ) 少 称 石 三 斗 少 半 斗 。 

前 ,， 指 “ 桶 ” ， 容 积 单 位 ， 相 当 於 “ 石 ”。 《有 睡 虎 地 秦 医 竹简 : 效 
律 ):“ 前 ( 桶 ) 不 正 ， 二 升 以 上 ， 凌 一 甲 ”; EE: “ER, 桶 (十 斗 ， 
一 百 升 ) ， 误 差 二 升 以 上 ， 车 一 甲 。” (FF (ERR ° KÊ) 
“ 斗 不 正 ” 休 注 【 六 ] ， 释 文 注 释 第 70 Ko) 

[3] FFT 0140101 简 文 “一 石 为 次 一 石 二 ”可 能 是 “[ 称 ] 一 石 为 
桨 一 石 二 【 斗 ]”， 经 计算 “二 ”应 为 “三 ”之 误 ， 可 复原 为 :“[【 舟 ] 一 
石 为 具 一 石 【 三 斗 少 半 斗 ]”。 

[4] 简 1733 可 补 为 “【 稻 ] CFA) 为 柴 百 廿 石 。 


【释文 】 
加 栗 一 石 为 米 入 斗 二 升 ， 问 米 一 石 为 村 外 可 OT)? 日 : ¥ 
2ك‎ 23 
思 百 菇 三 分 斗 放 为 米 一石 ， 术 (和 术 ) 8 الع ع‎ 
0137 
hk, ساد عد عر لد جر -ل جو جو اد -ل يرو‎ 22 (FR), (FR) 如 法 
得 栗 一 斗 ” 。 0650 
【注释 】 
[1] 简 文 可 补 为 “ 术 〈 术 ) 日 : 求 票 【之 法 以 八 斗 二 升 ]”。 
[2] 简 2173 在 “村 一石” 之 前 歼 断 ， 也 不 排除 歼 断 部 份 还 有 未 知 文 
字 的 可 能 性 。 在 简 0137 下 段 补 出 “以 八 斗 二 升 ”是 符合 题 意 的 。“ 求 票 " 
和 “以 八 斗 二 升 ”之 问 按照 《 数 》 算 题 的 习惯 表述 可 补 “ 之 法 ”，“ 之 
الي‎ FF 8 
依 入 计算 如 下 : 
40 


2 、 8 ê 3 کے س‎ 3 
(16 3 x 10 3) + 8 3} 2F = 20 5 斗 


) حلا ء 2 1115217 2115 1ق كينل‎ HÊ .اا‎ . $ 0650 号 简 参 照 “ 日 本 中 


76 HR r BEZ fA ( O) ESE 


国 古 算 书 研究 合 ” 的 意见 编 连 入 算 题 ， 昂 大 川 俊 隆 先生 邮件 ，2010 年 8 
月 和 9 月 。) 


【释文 】 

券 朱 (RW Fo, FRR, FRE, FBR ) 2( ， 券 
十 朱 (2خ4)‎ #A "086 

【 补 注 】 

1. 简 文 所 述 可 能 与 简便 刻 具 有 关 ， 匆 和 升 符号 相同 ， 两 和 斗 符号 
相同 ， 斤 石 、 钢 般 ， 亦 如 是 。 彭 浩 先生 指出 , “ 般 ” 或 读 作 “ 送 ” 字 。 
两 字 皆 为 元 读 ， 声 母 分 别 属 帮 、 见 母 ， 读 音 很 近 。 在 文献 中 ， 有 一 种 有 
底 的 圳 称 为 “ 送 ” ， 容 三 狮 。《 讼 文 巾 部 》: “FF, KU. SEF =f 
2#” 


【释文 】 
AR, FTE, AFT, Fh. (®) 者 ， 重 百 中 。 
0988 
【 补 注 】 
据 里 耶 秦 简 刻 奖 简 状况 ， 此 上 处 简 文 应 是 描述 的 简便 刻 郊 符号 ， 即 ， 要 
用 刻 菌 的 方法 表示 “ 千 万 ”， 就 在 “ 百 ” 的 符号 里 加 刻 “ 千 ”的 符号 。 


【释文 】 
ARE (E) 十 ， 券 救 葵 麦 十 斗 者 反 ( 返 ) To 0975 


LPN] EHED? 


11 ا‎ RE راذع را‎ 1 12/111715 Mo EMHEEER 1 EE REST 
ا‎ U, 10/111 215 , د‎ DOR HAF 5 AR FRR, PAN: 第 0974. 87 . 
0776 号 简 ， 在 同一 枚 简 上 有 和 伊 述 模式 的 变化 。 此 部 份 简 排 序 如 图 3 -4: 
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可 性 N, لي‎ BE 


图 3 -4 “ 栗 米 ”类 简 的 编 连 


LÛL RIH 


共有 45 个 简 编 号 器 入 此 类 ， 其 中 包含 完整 算 题 18 例 (包含 36 17 
编号 和 残片 1 枚 ) ， 单 独 术 文 2 例 (包含 3 个 简 编 号 ) ， 失 去 上 (下 ) X 


的 简 有 6 个 简 编 号 。 
完整 算 题 是 : 0772 + 1659 + 0858; .0978 + 0950 + 0915; C410106 + 


1193 +1519; [09 + J11 +0827; 0972; 0820 + 0765; 0943 + 0856 + 0897; 
2082 + 0951; 1826 + 1842 + 0898; 0933 + 0937 + 0759; 0773 + 0985; 
0839; 0832; 0851 +0838; 0305; 0819 +0828; 0896; 0983. 


单独 术 文 是 : 1136 +0022; 09466 
失去 上 CF) 文 的 简 是 : 1853; 0979; 0840; 0902; 1715; 1710。 


【释文 】 
ZR (入)' 1 。 耕 有 五 人 此 共 买 验 一 五， 一 [人 出 十 】 


751 0 DFE 


gl, — (AJ ¥ (RF, لكايه ابد بر كر ع‎ ， 一 人 出 册 钱 ， 
一 人 出 五 十 钱 , + EM Ol", (RR) AY ($) 
0772 

ŞEH, FRE (和 术 ) 日 并 五 人 钱 以 为 法 ， 有 (又 ) BEE 
[ 钱 ] 口 口 1659 

(FR), ( 实 ) 如 法 一 斗 ""]。‏ 13 اد د 3 3# جر - حا 

0858 

【 注释】 

[1] 衰 ， 由 大 到 小 依照 一 定 的 等 级 透 减 。 

训 分 ， 即 按 比 例 分 配 。《 管 子 . NE): “ 相 地 而 训 其 政 ， 则 民 不 移 
侨 。” 尹 知 章 注 :“ 训 ， 差 也 。” 李 籍 云 :“ 以 差 而 平分 ， 故 日 训 分 。” +ع‎ 
是 “ 九 数 ” 之 三 ， 郑玄 引 郑 众 “ 九 数 ” 作 “差分 ”"。( 参 见 郭 书 春 《 九 章 
算术 译注 》 正 文 第 97 页 ， 注 (1).) “ 豪 分 ”一 词 也 见 於 张 家 山 江 简 
(HEE) “KEM” FE. 

衰 分 之 术 ， 和 术 名 。 

[2]“【 人 出 十 }”， 字 模糊 ， 据 笔划 残 痕 和 题 意 补 出 。 

[3]“[ 人 ]、[ 钱 ] ” ， 字 模糊 ， 据 笔划 残 痕 和 题 意 补 出 。“ 一 人 廿 钱 ” 
中 ,“ 廿 ”前 可 据 文 例 补 “出 ” 字 。 

[4]“【〔 一 ]”， 字 模糊 ， 据 笔划 残 痕 和 题 意 补 出 。 

[5] “ 口 ” 疑 为 “去 ” 字 ， 原 字样 “网”。 (参照 胡平 生 先生 的 意 
见 ,“《 数 》 研 读 会 "，2010 年 9 月 22 E.) 

[6]“([ 欲 ]”， 字 模糊 ,“ (多 ]”， 字 殉 壤 ， 毛 笔划 歼 疫 和 题 意 补 出 。 

[7] 第 1659 号 简 与 第 0858 号 简 可 拼合 为 一 枚 简 ， 拼 级 后 断口 处 残 数 
学 

依 术 计算 每 人 分 得 路 如 下 : 

HFA EE: (10 & x1 5( + ) 10 28 + 20 288 + 30 288 + 40 28 + 0 
ER); 

x1 石 ) + (10 28 + 20 28 + 30 288 + 40 288 + 0‏ & 20( . 8 18 كر 28 ل نل 
ER);‏ 

x1 5( + (10 28 + 20 28 + 30 28 + 40 28 + 0‏ 28 30( : كر 2 ما بل 
钱 );‏ 
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HMA: (40 钱 x1 石 ) + (10 28 + 20 28 + 30 2884 + 40 8 +0 
E); 

x1 石 ) + (10 28 + 20 235 + 30 235 + 40 28 +‏ 28 50( .:. 183 كر جل جر بل 
钱 ) o‏ 50 


【释文 】 

夫 - (大 夫 )、 不 更 、 走 马 、 上 造 、 公 士 (1， 共 除 米 一 
a", Şu RR? zz, KERT (7? 夫 - (KA) 三 斗 十 五 
分 斗 五 ， 不 更 二 斗 十 五 分 斗 十 , 走 0978 

马 二 斗 ， 上 造 一 斗 十 五 分 五 ， 公 士 大 半 斗 61。 述 〈( 和 术 ) A: 
各 直 〔( 置 ) 圳 数 而 并 以 为 法 ， 以 所 分 斗 数 各 乘 其 圳 数 为 属 
( 实 ) -，( 实 ) 如 0950 

KE, REF, Fz, WEF, RAFF, IR 
چ‎ 0915 

【注释 】 

[1] “KR” “不 更 ” “上 造 "“ 公 士 ”是 秦汉 军功 负 制 的 低级 珊 位 。 
“走马 "@ عدر‎ 8:78 . EREDAR, NR “FRE” 84 “E” ZMH 
RE “BHR”. (GBF °“ IRE) RR: عع , سلجت“‎ 7 8 
为 公 士 者 。 二 珊 日 上 造 。 造 ， 成 也 。 古 者 成 士 升 于 司徒 日 造 士 ， 只 依 此 
4, BEK. =REIRRE, ANE. ER, ZZ Et. RMSEK 
EBUE, KERR خلا‎ MRIRE. REF, AHH, FARMER 51 
to EREXKk. XRF, EEE. ® IUIRH, BH” MARE 
ون اللا 1578 1ه‎ ٠ EF EB”, ， 即 《有 周 礼 ， 夏 官 》 中 的 “ 趣 马 ”， 职 责 是 
“ 掌 王 马 之 政 "。 对 此 ， 于 省 吾 先 生 的 《 泽 螺 居 诗 经 新 请》 说 有 过 论述 : 
“《 周 礼 . 夏 官 》 ' 趣 马 ' ， 亦 作 走 马 。《 绵 》: KRBER’ KH: ‘ER 
EERE. RE: “ 世 病 解 父 司 左 右 走马 、 五 邑 走马 。”@ 另外 ， 在 张 


OD ” 陈 松 长 先生 、 于 振 波 先生 於 2010 年 3 月 25 日 在 整理 小 组 研讨 会 上 提出 “走马 ”的 释 读 意 
见 。 日 本 东京 大 学 大 西 克也 先生 2010 年 3 月 26 日 发 来 电子 邮件 确认 “走马 ”的 释 读 兹 提供 张 家 山 
BH (MRE) 的 引证 材料 。 彭 浩 先生 对 “走马 ”为 秦 负 称 的 确认 ， 站 提供 相关 文献 材料 。 

© (HHR) 范 界 :《 和 后 汉 书 》， 中 华 书 局 1965 年 标点 本 , 第 3632 页 。 

© “于 省 吾 :《 泽 螺 居 诗经 新 证 》， 中 华 书 局 2003 年 版 , 第 24 页 。 


80 REE ل‎ Û ( 0) DFE 


家 山 治 简 《 奏 识 书 》 EUR “FER”: “FAREAH BER RHEE 
( 傅 ) ”( 第 111 号 简 )， “FER BERA HE MARE” (第 215 SE (090. “#F 
惠 ” 和 “走马 ”都 与 “ 马 ” 有 关 ， 两 者 或 在 政治 地 位 、 经 济 利益 各 方面 
有 对 等 关 傈 。 现 又 根据 《 数 》 的 算 题 襄 “ 走 马 ” 出 现在 “不 更 ”与 “上 
ê” ZM, HAM EB” ERR, K&R “FR” FR. 

[2] BR, @Fo (FF ° DFE ٠١ RED: “RHEE, 15187: ” 

米 一 石 ， 为 十 斗 米 。 

[3] 这 道 算 题 诊 的 是 按 珊 位 高 低 分 配 物资 的 问题 ， 内 容 与 《 九 章 算 
术 》“ 训 分 ” 章 第 一 是 类似 。 依 和 术 计 算 如 下 : 

KXR. RHE. FE. Bê. SEM “RM” B5. 4. 3.2.1, 

大 夫 分 得 米 : (10 斗 x5) (5 +4 +3 +2 + 1( = 3 


不 更 分 得 米 : 0 .د‎ x 2 + (5 +4 +3 +2 + 1 = 210 4 


走马 分 得 米 : (10 3¥ x3) (5 +4 +3 +2 +17 = 2 3 


e a 5 
上 造 分 得 米 : O0 3} x 22+ (5 +4 + 3 +2+10 =1 چ7‎ 斗 


10 、 
公 士 分 得 米 : )10 FHF x 10+ )5 +4 +3 +2 +1 - 3 


[4] “FEHR, TE, UME—F, FEHR, IRZ”, BRER 
كد26 24 لاز ولد هر‎ , KMENX, AFM ‘FAH, U CE) 
命 之 ” 即 可 。 

秦 至 汉代 初期 ， 军 功 事 的 高 低 ， 意 味 著 能 获得 相应 的 地 位 和 利益 。 朱 
绍 侯 先 生 认为 :“ 军 功 档 制 就 是 因 立 有 和 军功 而 赏赐 给 本 位 、 田 宅 、 食 邑 和 
封 国 的 一 禄 制度 。 在 春秋 战国 乃至 秦 及 汉 初 ， 获 得 宙 功 事 是 有 实际 价值 
的 ， 可 以 得 到 政治 、 经 济 多 方面 的 利益 …… 但 是 ， 在 传世 的 历史 文献 和 已 
发 表 的 秦汉 简 秆 中 ， 除 侯 表 的 封 国 、 食 邑 有 具体 记载 外 ， 对 其 他 各 级 军功 
事 位 获得 的 政治 、 经 济 待 遇 都 没有 具体 的 、 量 化 的 记载 "%， 但 是 《 九 章 
算术 》 是 由 汉代 学 者 在 先秦 遗 文 的 基础 上 整理 删 补 而 成 的 ， 其 中 大 量 内 


O 张 家 山 二 四 七 号 漠 医 竹简 整理 小 组 :《 张 家 山 漠 医 竹简 [二 四 七 号 幕 ]  ) 18# ع2[ شاع‎ ( . 
文物 出 版 社 2006 年 版 , 第 101 -110 Fo 

® 朱 绍 候 :《 从 《二 年 律令 》 看 江 初 二 十 级 军功 锁 的 价值 》， 《河南 大 学 学 报 》 (社会 科学 
版 ) 2003 年 第 3 期 。 
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容 来 自 先秦 吕 ， 宋 像 2、 几 大 海 9 先 生 认 为 《 九 章 算术 》 中 按 勇 级 分 配 的 
材料 ， 反 映 的 正 是 先秦 时 秦 国 或 秦 代 的 情况 。《 张 家 山 汉 简 ' 二 年 律令 》 
出 土 和 后 ,我 们 得 知 了 西江 初 年 军功 事 制 的 一 些 实施 情况 ,但 《二 年 律令 》 
是 吕 后 二 年 (公元 前 162) MEER, 而 《 数 》 的 年 代 下 限 是 秦始皇 
三 十 五 年 (公元 前 212) ， 它 的 算 题 所 记载 的 军功 蜗 利益 分 配 闪 法 可 能 更 
接近 秦 国 或 秦 代 的 实际 情况 。 

根据 算是 的 资料 可 知 ， 大 夫 、 不 更 、 走 已、 上 造 、 公 士 五 人 在 分 配 一 
石 米 时 ， 是 按照 5:4:3:2:1 的 比例 来 分 配 的 ， 与 《二 年 律令 … FFE) BRL 
载 的 这 五 等 荔 的 田 宅 分 配 比率 对 照 : “KRI, RENE, 1 اح ع‎ 
上 造 二 震 ， 公 士 一 苇 半 ， 公 从 、 士 伍 、 庶 人 各 一 项 "， “大 夫 五 宅 ， 不 更 
四 宅 ， 筹 鼻 三 宅 ， 上 造 二 宅 ， 公 士 一 项 半 宅 ， 公 痊 、 士 伍 、 庶 人 各 一 
宅 ”@， 对 比 可 知 这 一 分 配 比率 在 秦 、 汉 两 代 之 间 的 延续 和 微小 差 呈 ,这 
也 诊 明 《 数 》 中 算 题 所 记载 的 资料 是 符合 真实 情况 的 。 从 分 配 比例 看 出 ， 
在 五 等 低级 军功 桥 之 间 的 利益 分 配 ， 差 别 已 经 是 很 大 的 了 ， 所 以 褒 秦 人 生 
HEREMEK, “HEE EBRA RESEN EAR” O, ERR FE 
TY FRI FIRED, 185152 التق‎ ١ PE, “民间 战 而 相 贺 也 ， 起 居 人 饮食 
所 歌 详 者 ， 皆 战 也 ”,“ 民 之 见 战 也 ， 如 饭 狼 之 见 肉 "@。 

从 算法 算 理 来 讲 ， 此 题 也 属於 配 分 比例 问题 ， 按 比率 进行 分 配 在 当时 
称 作 “ 衰 分 。《 九 章 算术 》 中 “ 衰 分 ” 章 第 一 题 与 《 数 》 中 的 这 道 算 题 是 
相同 的 ， 可 能 《 九 章 算术 》 沿 蔓 了 《 数 》 的 内 容 ， 也 可 能 两 部 数学 若 作 有 
相同 的 源头 。 


O 李 俄 :《 中 国 数学 大 网 》 (修订 本 上 册 ) ， 科 学 出 版 社 1958 年 版 ， 第 24 页 ; EF. (f 
代 世 界 数学 泰斗 刘 徽 》， 山 东 科 学 技术 出 版 社 1992 年 版 ， 第 98 - 102 页 ; 郭 书 春 : 《 张 车 与 〈 九 
章 算术 )》, 《 科 史 薪 传 一 庆祝 杜 石 然 先生 从 事 科 学 史 研 究 40 周年 学 术 论 文集 》， 庭 宁 教 育 出 版 
社 1997 年 版 ， 第 112 - 121 页 ; 印 大 海 :《 中 国 数学 的 奥 起 与 先秦 数学 》， 河 北 科学 技术 出 版 社 
2001 年 版 ， 第 126 - 161 页 ; 狂 大 海 :《 出 土 简 舱 与 中 国 早 期 数学 史 》，( 台湾) 《人 文 与 社会 学 
报 》2008 年 第 2 期 。 
© 宋 供 :《〈 九 章 算术 〉 和 与 汉代 社会 经 济 》， 首 都 师范 大 学 出 版 社 1994 年 版 ， 第 151 - 170 
Kes 
© 卯 大 海 :《 中 国 数学 的 愉 起 与 先秦 数学 》 ， 河 北 科学 技术 出 版 社 2001 年 版 ， 第 137 页 。 
® 张 家 山 二 四 七 号 江 莫 竹简 整理 小 组 :《 张 家 山 汉 莫 竹简 [二 四 七 号 墓 ] (释文 修订 本 )》， 
文物 出 版 社 2006 年 版 , 第 52 页 。 
© 董 平均 :《 从 功利 主义 价值 取向 看 军功 珊 制 对 秦 人 社会 生活 的 影响 》, 《人 文 杂 读 》2006 
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【释文 】 

一 牛 一 羊 一 征 共 食 (2R) =a", 问 (FF FR gH RT 
)1([1219 دورط ,و‎ (I) قاط‎ 6 6 

回 【 羊 ] 出 二 斗 有 (XI) LFF, 48 7ه - بل‎ (又 ) 
七 分 斗 。 3 

AE EKS (SPF, RE EY = BFS, LED 
+1 1519 

【注释 】 

[1] “〔 以 禾 ]”， 字 模糊 ,毛笔 着 歼 痕 与 题 意 补 出 。 


[2]“【〔 牛 羊 秆 各 出 多 可 ]”， 简 左 半 部 残 壤 ， 文 字 握 笔划 歼 痕 与 题 意 
补 出 。 


[3] 经 计算 ， 此 不 “三 ”应 为 “二 "”。 

[4] 残片 0410106 和 与 第 1193 号 简 可 拼 级 。 第 1519 号 简 上 下 均 残 。 

此 题 与 《 九 章 算术 》“ 训 分 ” 章 第 二 题 类 似 。 算 题 简 文 可 复原 为 “一 
牛 一 羊 一 秆 共 食 以 禾 一 石 ， 问 牛 羊 秆 各 出 炙 可 ? E: 牛 五 斗 有 七 分 斗 之 
五 ， 羊 出 二 斗 有 七 分 斗 之 六 ， 征 出 一 斗 有 七 分 斗 之 三 。 述 日 : 牛 直 四 ， 羊 
直 二 ， 征 直 一 ， 而 并 之 。 凡 求 ……”。 依 和 术 计 算 如 下 : 


FRR (4 x 10 3F) + (4 +2 +1( = 5 إد لك‎ 


FRR (2x103) + (4 +2 +1 =2 £ + 


RR (1 x10 3F) + (4 + 2 + 1( = إ1‎ 


) 8 18 216 , REESE, 10ت[ دك‎ 48 , 2010 年 4 月 22 日 。) 


【释文 】 

有 妇 三 人 ， 长 者 一 日 织 五 十 尺 -， 中 者 二 日 织 五 十 尺 ， 少 者 

J09 

三 日 织 五 十 尺 ， 今 成 有 攻 【〔 功 ) ETR", M&F” 
J11 
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RFT O)? BH: 1# ع بردب ل رود د‎ FEET 
尺 十 一 分 尺 七 [， 少 者 受 九 尺 十 一 分 尺 一 。 述 (和 术 ) 日 : 各 直 
( 置 ) 一 日 所 织 B1 0827 

【注释 】 

[1] E, i, ko (BX ° KBB): “BR, the EK, KER BÊ 
El: ‘FE RH’ o” ) 2 اا‎ (MEE 152218 (B0) غك‎ J9 + J11 中 的 
“gl” SF), RIBA: http: //www. bsm. org. cn/show_ article. php? id 
= 1217 2010 -02 -08。) 

攻 ， 通 功 。 大 西 克 也 先生 认为 ， 攻 ( 功 ) ， 或 为 女工 。 (大 西 克也 先 
生 ， 整 理 小 组 研读 会 ，2010 年 4 月 。) 

玫 大 海 先生 认为 ， 攻 ( 功 ) ， 指 工作 或 工作 量 , 《 九 章 算术 》《 琢 子 算 
经 》《 缉 古 算 经 》 等 中 用 “ 功 ” 来 表示 工作 量 ， 特 别 是 表示 土方 工程 的 工 
作 量 ， 如 把 服役 劳动 力 在 春 、 夏 、 秋 、 冬 四 个 季节 所 应 完成 的 土方 工程 的 
工作 量 的 标准 分 别称 为 “ 春 程 人 功 ”“ 夏 程 人 功 ”“ 秋 程 人 功 ”“ 冬 程 人 
功 ”， 用 多 少 (立方 ) 尺 来 表示 。 功 在 本 算 题 中 指 织 布 的 工作 量 ， 亦 用 单 
位 尺 来 表示 。( 狠 大海 先 生 邮 件 ，2010 年 11 月 28 日 。) 

[2] 5 19. J11 号 简 可 拼合 。 

[3] 此 算 题 与 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 “ 妇 织 ” 算 题 为 同一 题 ; 

“有 如 三 人 ， 长 者 一 日 织 五 十 尺 ， 中 者 二 日 织 五 十 尺 ， 少 者 三 日 织 五 
十 尺 ， 今 织 有 攻 ( 功 ) 五 十 尺 ， 问 各 受 几 何 尺 ? K4 [54] EB: 长 者 受 
HEP) ER. 中 者 受 十 六 尽 有 《又 )》 和 十 八 分 尺 之 计生 5 少 者 受信 
RH (XX) 十 八 分 尺 之 六 。 其 术 (FF) E: E (E) 一 、 直 ( 置 ) 二 、 
Ê (®) 三 ,而 各 儿 〖【55】〗 以 为 法 ， 有 (又 ) 十 而 五 之 以 为 实 ， 如 法 而 
一 尺 。 不 盘 尺 者 ， 以 法 命 分 。: 三 为 长 者 实 ， 二 为 中 者 ,一 为 少 者 。 杨 
已 俱 【56】”( 彭 浩 :《 张 家 山 汉 简 (算数 书 〉 注 释 》, 第 64 E.) 

张 家 山 汉 简 《算数 书 》 和 与 《 数 》 算 题 19 + 111 + 0827 两 者 比较 ， 算 
题 的 题 设 条 件 完全 是 一 样 的 ， 但 算得 的 结果 御 不 同 。 经 过 计算 ,《 数 》 算 
题 的 答案 是 正确 的 ， 其 算法 术 文 具 然 缺损 (暂时 未 发 现 可 缀 合 的 残片 ) ， 
但 仍 能 从 “各 直 〈 置 ) 一 日 所 ” 儿 个 字 推 断 出 原 算 题 的 解答 算式 如 下 : 

长 者 受 功 = (长 者 一 日 所 织 x50 尺 ) + (长 者 一 日 所 织 + 中 者 一 日 所 
织 + 少 者 一 日 所 织 ) 


84+ RE م‎ (BO DEE 


中 者 、 少 者 “ 受 功 ” 依 此 类 推 。 

狂 大 海 先生 认为 (HF, 2010 年 10 月 19 日 ) 4% 0827 号 简 术 文 现 
存 的 部 份 “各 直 〈 置 ) 一 日 所 ”说 明 作者 考虑 了 单位 时 间 (一 日 ) 内 三 
人 所 织 的 多 少 ， 术 文 可 能 是 讲 : 长 、 中 、 少 三 人 一 日 所 织 的 多 少 50、50/ 
2、50/3 ， 作 列 训 ， 并 以 为 法 ， 以 50 乘 列 衰 为 实 ， 实 如 法 而 一 ， 得 到 三 者 
所 接受 的 工作 量 : 


长 者 : GOR x 50 RO + )50 عر‎ + ZR 34ب‎ 


3 
50 
3 


R) = 27 


中 者 : (PR xS0R)+ (50 尺 + 32 R + R) = 13 


少 者 : (PR xS0R)+ (50 尺 + د‎ = 9 站 尺 
这 实质 就 是 按 织 布 速度 〈 单 位 时 间 内 完成 的 工作 量 ) 分 配 任务 ， 正 确 的 


速度 比 可 取 为 1: :3 (或 者 取 为 6:3:2) 。 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 作者 


可 能 是 误 认 为 每 日 织 布 量 的 比率 是 把 时 间 比 率 按 顺 序 反 过 来 ， 因 而 误 取 
yz KH 。 


【释文 】 

凡 食 攻 ) 9( 之 述 ( 术 ) 日 中: 以 人 数 为 法 ， 以 食 攻 
( 功 ) #8 ) 2( -，( 实 ) 如 法 得 一 丈 。 不 盈 丈 者 ，[ 因而 
十 之 ， 如 法 ， 人 一 尺 ; 不 盈 尺 者 , KW) 1136 

而 十 之 ， 如 法 ， 人 得 一 寸 ; RET, DFR, 

0022 

【 注释 】 

[1] وخ‎ £, KX. ا لاج [زذا ضاعة‎ 75 25 “FH”, (REAR ° 本 
策 》:“ 始 君 之 所 行 於 世 者 ， 食 高 楼 也 。” 高 诱 注 : “ 食 ， 用 也 。”“ 食 攻 ” 
Sê “HL” to 

[2] “ 6) 2179-2, UK, AR, FEAR, RJ”, 18 
BK, نا 111 ااا ازا ا بوت ع1‎ ١ “AR” IRA “ "اللمققلر‎ 

] 3 [ 122 عات 1#[ قد‎ HIE Fi, 55 0022 号 简 连 接 在 第 1136 号 简 之 后 。 王 
勇 先生 认为 此 术 文 1136 +0022 可 和 与 算 题 19 + J11 + 0827 编 连 在 一 起 。( 整 
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理 小 组 研读 会 ，2010 年 4 月 。) 

对 於 此 人 条 入 文 的 释义 和 编 连 存 在 不 同意 见 。“ 凡 食 攻 之 述 ” 的 “ 食 ” 
释 为 “ 受 、 接 受 ” 是 参照 彭 浩 先生 的 意见 (邮件 ，2010 #7 A). RK 
海 先生 则 有 不 同 看 法 (邮件 ，2010 年 10 月 19 日 ) ， 他 认为 彭 浩 先生 把 
“ 食 ” 字 释 作 “ 受 、 接 受 ”， 可 能 是 顺 著 “和 术 文 1136 +0022” 和 与 “ 算 题 J9 
+ J11 +0827” 两 条 构成 同一 问题 的 思路 来 解 的 。 但 是 如 果 反 过 来 考虑 ， 
“ 算 题 [9 + J11 +0827” 的 简 文 用 “ 受 ” 字 , “和 术 文 1136 +0022” 的 简 文 
用 “ 食 ” 字 ， 这 正 是 两 条 不 是 讲 同 一 问题 的 证 据 。“ 食 ”不 一 定 要 作 “ 接 
受 ” 解 ， 迁 有 别 的 可 能 。 例 如 一 种 可 能 性 是 :“ 食 攻 ” 是 享受 、 得 到 供给 
的 〈 以 长 度 计 的 ) 物资 (如 布匹 ) 的 量 ， 此 时 “ 凡 食 攻 之 述 ” 是 讲 ， 总 
共 供 应 多 少 的 物资 ， 分 给 若干 人 ， 计 算 每 人 分 得 多 少 的 方法 。 又 一 种 可 能 
性 是 : 已 知 有 若干 〈 以 长 度 计 的 ) 工作 量 (如 要 织 多 少 布 ， 要 挖 多 长 的 
堤 之 类 ) ， 由 若干 人 完成 。 此 时 “ 凡 食 攻 之 述 ”就 是 计算 每 个 人 所 分 得 的 
THEMED 〈 可 以 是 布 ， 或 别 的 以 长 度 计量 的 工作 ) 的 方法 。 

印 大 海 先 生 认 为 “ 凡 食 攻 之 述 ” 休 应 该 单列 ， 而 且 可 能 不 编 连 在 
“有 如 三 人 ”之 下 ， 或 有 别 的 地 方 合 适 ， 也 许 人 竹简 分 人 位 置 图 有 所 助 於 解 
答 这 一 问题 。 至 於 “ 算 题 [9 + [11 +0827” 和 “和 术 文 1136 + 0022” 的 关 
傈 ， 姓 大海 先 生 的 意见 是 : 两 休 的 共性 ， 都 涉及 人 、 攻 ( 功 ) 、 长 度 、 分 
数 ， 实 际 操作 中 都 会 用 到 实 和 法 两 个 词 。 

两 条 的 差 界 ， 前 者 涉及 3 人 ， 但 用 不 到 人 数 这 个 指标 。 和 后 者 中 ， 人 数 
是 运算 中 用 到 的 一 个 重要 指标 ， 且 人 数 不 限 於 3。 前 者 的 现存 文字 中 没有 
提 到 实 和 法 ， 而 实际 中 应 用 到 这 两 个 词 。 但 前 者 的 实 是 两 个 数 相 乘 的 结 
果 ， 和 后 者 只 是 已 知 的 数 ， 它 站 不 需要 通过 运算 来 得 到 。 前 者 所 涉及 的 功 的 
单位 (长 度 单 位 ) 只 有 一 个 ， 即 尺 ; 和 后 者 则 除 尺 外 ， 还 有 丈 和 寸 两 个 单 
位 。 前 者 的 分 数 只 针对 单位 尺 ， 和 后 者 计算 到 单位 尺 时 不 用 分 数 ， 而 是 要 化 
为 寸 只 有 当 化 为 寸 仍 为 分 数 时 ， 才 用 分 数 。 显 然 ， 和 后 者 不 能 作为 前 者 的 
术 文 求 得 前 者 的 答案 。 此 外 ， 如 果 和 后 者 是 前 者 的 术 文 ， 则 答案 必须 是 整数 
丈 整 数 尺 分 数 寸 ， 而 不 会 如 前 者 文中 提 到 的 只 有 尺 这 个 单位 。 

以 上 差 园 褒 明 ， 和 后 者 不 可 能 是 前 者 的 术 文 。 

我 认为 “ 食 ” 得 为 “ 受 ， 接 受 ” 是 符合 题 意 的 。 不 若 就 把 此 术 文 作 
为 独立 术 文 看 待 ， 它 敏 述 的 是 一 个 分 配 “ 攻 ( 功 ) ”方法 ， 题 首 指明 是 求 
“RB (MH) MR, 算法 的 结果 是 “人 得 ”多 少 丈 、 尺 、 寸 ， 那 庶 优 论 
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“ 攻 〈 功 ) ”是 什么 ，“ 食 攻 〈 功 ) ”与 “人 得 ”是 对 应 的 ，“ 食 ”得 为 
“ 受 ， 接 受 ”， 也 包含 了 “享受 ”“ 多 得 ”的 意思 。 我 认为 术 文 很 明确 地 
说 了 “以 人 数 为 法 ， 以 食 攻 丈 数 为 项" ， 除 数 是 人 数 ， 被 除数 是 食 攻 率 
数 ， 就 是 一 次 除法 ， 意 为 按 人 数 平均 分 配 物资 ， 这 与 算 题 J9 + 111 +0827 
的 按 织 布 速度 比率 分 配 任务 是 不 同 的。 考察 竹简 原始 分 作 位 置 ，0022 号 
简 在 第 一 捆 中 ，0827 号 简 在 第 四 捆 中 ，1136 号 简 在 第 五 捆 中 ，J9 FN 1 
属於 后 来 的 捐赠 简 ， 我 无 法 从 这 黎 枚 竹简 的 原始 位 置 判断 正确 的 编 连 。 


【释文 】 

四 五 。 其 述 〈 和 术 ) 日 ; 始 日 直 ( 置 ) 一 ， 次 直 (&) =, 
次 直 ( 置 ) 四 ， 霄 而 并 之 七 .，( 七 ) 为 法 ， 以 十 尺 扁 ( 遍 ) ع3‎ 
其 直 ( 置 ) 各 自 为 咒 ( 实 ) -，( 实 ) 如 法 得 一 尺 " ] 。 0972 

【注释 】 

[1] 第 0972 号 简 所 记 内 容 类 似 张 家 山 汉 简 《算数 书 》“ 女 织 ” 算 题 : 
“ 女 织 NEALE, RA: 自 再 五 日 织 五 尺 。 问 始 织 日 及 其 次 各 


E] o ات‎ 3 
计算 如 下 : 
始 日 织 10 رص 2 - للدي‎ 
次 日 织 10 كدير‎ =29( 尺 ) 
又 次 日 织 10x رص ةو كف‎ 


三 日 共 织 10 尺 。 

乌 大 海 先生 指出 , 《 九 章 算术 》 有 和 与 《算数 书 》“ 女 织 ” 内 容 相同 而 
表述 稍 连 的 问题 。《 数 》0972 简 的 问题 表述 更 接近 《算数 书 》， 其 前 面 的 
简 文 可 能 包含 请 如 “…… 织 日 自 再 ， 三 日 织 十 尺 。 问 始 织 日 及 其 次 各 几 
何 ? 得 日 : 始 织 一 尺 七 分 尺 三 ， 次 二 尺 七 分 尺 六 ， 次 五 尺 七 分 尺 ” 之 类 
的 文字 。 除 数字 外 ， 其 他 文字 也 可 以 有 别 的 校 补 方 式 。 (名 大 海 先生 邮 
件 ，2010 年 11 月 28 Ho) 


[EX] 
REA, BH Fa A2, 1143 (7)? 得 日 : 
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载 五 十 五 人 十 【入 ] 分 人 十 和 , و رج عل رو ودعي‎ AF 
六 人 十 入 分 人 十 二 。 其 0820 

述 (和 术 ) 日 : 同 戟 、 努 、 负 数 ， 以 为 法 ， 即 置 戟 十 ， 以 百 
Kz, BR (FR), (RF) HEEB. f, BHR. 

0765 

【注释 】 

[1]“ 卒 百人 ”可 能 是 算 题 假设 的 条 件 ， 也 可 能 是 描述 的 当时 军队 中 
的 真实 情况 ， 此 资料 正好 符合 前 文 说 过 的 西周 及 春秋 早期 军队 的 编制 ， 
100 人 为 “ 卒 ”， 这 个 细节 可 能 表示 “ 卒 ”是 秦 军 的 一 个 常用 作战 单位 。 

久 大 海 先生 认为 ， 此 处 解释 有 两 种 跑 择 ， 一 种 为 上 述 以 “ 卒 ”军队 
编制 单位 ， 这 时 ,“ 卒 百人 ， 戟 十 、 弩 五 、 负 三 ”标点 为 “ 卒 : FA. RR 
十 、 姆 五 、 负 三 ”更 好 ， 表 示 每 卒 的 人 员 和 武器 配备 。 另 一 种 是 把 “ 卒 ” 
WEE HE HVE KHER LER, BEDE “EEN, RHF. SE. AZ” 
标点 ， 表 示 士 兵 的 武器 配置 比例 。 从 下 面 0856 + 0897 8] عر !]| ك8‎ * 8 
军 之 述 ” 人 条 看 ,“ 卒 ” 字 作 土 兵 解 在 《 数 》 中 属於 正常 情况 ， 而 作为 百人 
解 则 在 《 数 》 内 落 无 其 他 证 据 。《 周 礼 》 和 《 左 传 》 中 有 “ 卒 ”为 军队 
编制 中 表示 百人 的 单位 之 例证 ， 用 解释 《 数 》 的 这 徊 问题 ， 也 还 相去 不 
下 ， 但 由 此 推出 秦 制 以 卒 为 百人 ， 则 比较 速 了 。 

负 ， 通 能 ， 是 用 竹 、 木 、 鞭 皮 等 做 成 的 感 箭 器 具 。《 周 礼 . 考 工 记 ° 
车 人 》:“ 牧 服 二 柯 有 (又 ) 参 分 柯 之 二 。” 郑 玄 注 : “部 司 农 云 :“ 服 读 
为 负 '”。《 诗 : NE ° RR): “GHAR”, 篇 : “ 服 ， 矢 服 也 ”。《 周 
礼 . 春 官 . E) NRE”, WAE. “ 服 读 为 能 ”。“ 和 能 ”， 是 用 人 竹 、 
木 、 软 皮 等 做 成 的 盛 箭 器 具 ，《 玉 篇 : 竹 部 》: f, KRU. BRERA 
能" ， 大 概 是 弩 的 发 射 量 很 大 ， 需 要 另外 有 人 专门 揣 带 箭 矢 以 供 使 用 。 
(“ 负 ” 字 释 闵 参照 陈 松 长 先生 的 意见 ，2010 年 3 月 。) 

[2] 据 题 意 ， 此 处 脸 “〔 八 ]” 字 。 

[3] 狂 大 海 先 生 认 为 ,“〈 实 ) KER ون‎ “BR HBIEN “N” 
字 ; 或 标点 为 “( 实 ) 如 法 得 一 ， 戟 ”而 理解 为 “以 法 除 实 ， 结 果 为 用 戟 的 
人 数 ”。 

[4] 依 术 计算 如 下 : 


7 10 x 100 


10 
10 +5 ب‎ 3( 1g 人) 


88 7 f (BO) DE 


5 x 100 14 
E Oa RG MW 


3 x 100 12 
i کا‎ 


KREEMSOR, HR. 3. AF 10:5:3 的 比例 配给 100 Ao BR. 25 
是 秦 军 常 见 的 兵器 ,“ 负 ”或 为 盛 箭 器 具 ， 大 概 是 弩 的 发 射 量 很 大 ， 需 要 
另外 有 人 专门 揣 带 箭 矢 以 供 使 用 。 


[Ex] 

LZ (FR), e (FR) FEA, = (FR) 七 百 
人 , ملاس‎ (FR) EEA, رح + رج‎ 12 ١ ع # ادع‎ , MA 
可 ( 何 ) HRT ؟1(9)‎ 日 : FRR (a) 0943 

五 十 四 人 有 (又 ) 二 千 二 百 分 人 千 二 百 ， 七 百 者 包 三 百 一 
十 入 人 有 (又 ) 二 千 二 百 分 人 四 百 . 五 百 师 二 百 廿 七 人 有 
(又 ) 二 千 二 百 分 人 六 百 。 0856 

其 述 ( 术 ) 日 : 3 لات‎ (FD) #22, BB (法 )， 各 以 锭 
)( شرع وج‎ (FR), (FR) E (法 ) Al", 

0897 1 

【 注释 】 

[1] FL, AIH, Mt. (HC ° 陈 涉世 家 》:“ 陈 涉 王 凡 六 月 ”。 

卿 ， 放 为 乡 。 在 《 睡 虎 地 秦 墓 竹简》 里 亦 见 乡 写 为 卿 。 乡 ， 地 方 基 
HOE, (KE °‘ 百 官 表 》: “大 率 十 里 一 亭 …… 十 亭 一 乡 。” (参见 
《 睡 虎 地 秦 莫 竹简. 傅 律 》“ 入 禾 傅 …… 乡 相 杂 以 印 之 ” 休 注 四] ， 释 
文 注释 第 25、26 Fo) 

[2] Ff, Ko 

[3]“【 百 ]”， 字 模糊 ， 据 题 意 及 笔划 残 痕 补 出 。 

[4] 依 术 计算 如 下 : 

1000 1200 


王者 中 1000+700+500 x1000 = 4542200 《人 ) 
700 _ وى‎ 0 

《人 )‏ 5200 318 = 1000 > 500 + 700 + 1000 8183 8ن 

EH FH _ -5300 ,000=2700 (人 ) 


1000 + 700 + 500 2200 
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这 道 算 题 诊 的 是 遗 电 士卒 ， 可 能 是 发 生 在 无 战事 或 少 战事 时 期 的 裁 
军 ， 也 可 能 是 服役 期 满 后 的 遗 蜗 。 算 题 依据 各 乡 籍 的 士卒 人 数 比率 来 计算 
在 1000 的 遗 蜗 名 额 中 ,各 乡 籍 士卒 应 当 遗 蜗 多 少 人 。 和 从 这 道 算 题 可 以 看 
HH ERN: 

第 一 ， 征 兵 和 遣 明 士 卒 是 按 行政 区 域 实 施 的 ， 关 於 这 点 早已 明确 
“ 秦 在 前 375 年 ， 献 公 时 代 实 行 “ 户 籍 相 伍 ” 制 度 ， 把 户籍 编制 和 军队 的 
“ 伍 ” 的 编制 结合 起 来 ">。“ 自 春秋 战国 以 降 ， 各 国 逐 渐 实行 郡 琶 征兵 
制 ， 出 兵 单 位 也 就 不 再 依 井 邑 丘 旬 ， 而 是 按 行政 区 域 了 ”, “RRA HN 
兵 的 主管 单位 是 都 尉 、 县 尉 及 乡里 基层 组 织 ”@®@， 既 然 征 兵 是 按 户 籍 ， 按 
行政 区 域 ， 那 床 遗 蜗 士 卒 也 应 考虑 到 户籍 ， 就 像 算 题 所 述 ， 按 各 乡 籍 
o 

第 二 ， 各 乡 的 兵员 数 是 不 一 样 的 。“ 一 郡 币 多 少 兵 ， 自 有 员额 。 一 般 
地 说 ， 大 和 郡 多 於 小 郡 ， 稳 郡 多 於 内 地 ， 精 兵 所 在 又 多 於 其 他 地 区 ”@,， 各 
行政 区 域 兵 员 数 额 与 在 籍 的 适龄 人 数 、 身 体 人 条 件 等 因素 相关 ， 各 和 郡 、 各 
县 、 各 乡 兵 员 数 额 是 不 一 样 的 ， “一 乡 卒 千 人 ， 一 乡 七 百人 ， 一 乡 五 百 
人 ”， 和 从 这 几 个 资料 也 能 看 出 一 乡 的 兵员 数目 额度 。 

第 三 ， 人 伍 和 后 的 士卒 有 按 户 籍 登记 的 档案 。 能 够 按 乡 籍 遗 蜗 ， 诊 明 军 
中 有 士卒 籍贯 的 记载 。 在 居 延 新 简 的 吏 卒 名 籍 训 就 记载 了 吏 卒 的 籍 芙 ， 例 
如 : “ 居 延 甲 渠 第 二 队长 居 延 广 都 里 公 乘 陈 安 国 年 六 十 三 〈EPT51; 
4)”,@“ 成 卒 张掖 郡 居 延 当 遂 里 大 夫 殷 则 年 册 五 〈133.9)"@。 现 在 我 们 
看 到 《 数 》 的 这 道 算 题 ， 它 说 明了 秦 军 中 有 上 类似 的 记录 吏 卒 乡 里 籍贯 的 
档案 。 


【释文 】 
n RE EFF AFF, FEF 
Zz, & FF. RERRT ( 何 ) 1? 日: 米 取 十 四 斗 七 分 斗 


O 郭 淑 珍 、 王 天 成 :《 秦 军事 史 》， 陕 西 人 民 教 育 出 版 社 2000 年 版 , 第 377 页 。 

© ” 黄 今 言 :《 秦 汉 军 制 史 论 )》， 江 西 人 民 出 版 社 1993 年 版 , 第 66 -68 页 。 

© HEF, 第 66 页 。 

® 甘肃 省 文物 考古 研究 所 、 甘 肃 省 博物 馆 、 文 物 部 古文 献 研究 室 、 中 国 社会 科学 院 历 史 研 
hh: (FIED ° 甲 汇 候 官 与 第 四 燃 》， 文 物 出 版 社 1990 年 版 , 第 171 页 。 

®” 李 天 虹 ;《 居 延 江 简 憩 籍 分 类 研究 })， 科 学 出 版 社 2003 年 版 , 第 2 -6 Eo 


90 FREE EF Boz fA (BL) DIT 


二 ,,， 村 和 八 斗 七 分 [ 斗 ] 回 2 

四 ， 食 取 七 斗 七 分 一 ， 食 二 斗 当 米 一 斗 中 。 0951 

【 注释 】 

[1] 据 题 意 和 文 例 ， 此 处 可 补 为 “【 一 人 ] ARF”. 

食 ， 存 在 两 种 解释 : (1)“ 食 ”是 “ 粮 饭 ”"。 但 《 九 章 算术 》 的 “ 票 
米 之 法 ”中 的 糯 饭 比率 为 75 (MEK 30 时 ) ， 为 糯米 的 两 倍 半 而 非 两 
倍 。 此 算是 中 “ 食 ” 与 “ 米 ” 之 比 为 2:1。(2) “ 食 ” 指 “ 称 ”。《 九 章 
算术 》 的 “粟米 之 法 ”中 稻 与 糯米 之 比 正 是 2:1。 

作 先 生 认 为 这 个 问题 中 的 “ 食 ” 不 是 稻 ， 兹 怀疑 《 九 章 》 糯 饭 之 率 
75 EN: RAR. RM. AMZ REMI. RXR. ARM 
Ft, REO EHELRK, RK KLEMM EEE. RF 
过 ， 这 个 错误 是 一 个 系统 性 的 错误 ， 因 为 它 在 票 米 章 的 开头 “ 票 米 之 法 ” 
及 以 后 的 算 题 中 都 是 一 致 的 。 儿 先生 在 《从 《算数 书 》 和 秦 简 看 上 古 粮 
米 的 比率 》 中 认为 《 九 章 》 中 的 驳 米 、 北 人 饭 之 率 24、48 ， 应 是 毁 米 、 般 
人 饭 之 率 。( 作 大 海 先生 ， 邮 件 ，2010 年 5 月 24 日 。) 

[2] 茧 浩 先生 认为 ， 简 文 此 不 误 作 祥 ， 读 为 “ 齐 ”， 意 思 是 “领受 ” 
“E. (RIV: “BF, BRU” KERE: “MEREK, RBIRE 
Fo” (ERMEN) ‘BE’: “有 米 委 赐 ， 豪 禾 稼 公 …… ( 傅 四 一 、 
ا‎ 

[3] .6لا“‎ 38. R7, BEHAXKHAN, ARMA, ARMA. 

[4] 算法 的 思路 是 : 先 把 票 、 米 、 食 三 者 中 两 个 对 第 三 个 的 比例 化 
为 在 第 三 个 的 相当 量 相同 情况 下 的 比例 ， 然 后 用 返 衰 术 求 之 :( 例如 让 票 
和 米 的 比例 、 食 和 米 的 比例 中 的 米 具 有 相同 的 数量 ) 票 : 米 =5:3, 食 : 米 = 
2:1 -6:3 , HER: 米 : 食 =5:3:6， 即 为 三 者 之 训 ， 三 者 相 乘 为 90， 除 以 
5， 得 到 负 票 者 应 分 得 数量 的 衰 为 18 ， 除 以 3 得 到 负 米 者 应 分 得 数量 的 训 
为 30， 除 以 6 得 到 负 食 者 应 分 得 数量 的 衰 为 15。 然 后 用 衰 分 术 求解 。( 约 
分 得 到 负 米 、 负 票 、 负 食 者 应 得 数量 之 衰 为 10:6:5) 依 术 计算 如 下 : 


10 2 . 
BAK 106 IO +10 1 د 14-2 ع‎ 
ک4 8 = 103 .10 5 گے بورض‎ 
10 +6 +5 4 
5 1 
负 食 者 19 ç5 « (10 +10 +10 = 7 C3) 
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于 大 海 先 生 认 为 : 此 题 应 属於 衰 分 大 类 中 的 返 误 类 问题 。 它 与 《 九 
章 算术 》“ 训 分 ” 章 的 “ 今 有 甲 持 粟 三 升 ， 乙 持 糯米 三 升 ， 丙 持 灶 饭 三 
升 。 欲 令 合 而 分 之 ， 问 各 几何 ?” 是 完全 同型 的 半 题 ， 方 法 也 应 是 同 种 方 
法 。( 参 照 娃 大 海 先生 邮件 ，2010 年 5 月 24 Eo) 


【释文 】 
کل ,اچ ور ,اچ یر ,چ کرد ,چا‎ 
食 B] ， 凡 五 人 ， 有 米 一 石 回 186 
四 和 欲 以 食 数 分 之 ， 问 各 得 几 可 ( 何 )? HB: FREH 
大 1842 
九 分 升 四 ， 半 食 者 得 二 斗 二 升 九 分 升 二 ， 参 食 者 一 斗 四 升 
蔬 七 分 升 菇 二 ， 名 食 者 一 斗 一 升 九 分 升 一 ， 驳 食 者 七 升 
0898 
【注释 】 
[1] 参 ， 此 处 指 三 分 之 一 。 
[2] 身 ， 此 处 指 四 分 之 一 。 
[3] 允 ， 恋 为 “六 ”， 此 不 指 六 分 之 一 。 允 ， 或 源 自 “天 子 者 六 ”， 
据 《 尚 书 正 义 》 卷 七 《五 子 之 歌 第 三 》 注 疏 :“《 春 秋 . 公 羊 》 褒 天 子 者 
六 ,《 毛 诗 》 讼 天 子 至 大 夫 缘 构 四 ， 症 慎 案 《 王 度 记 》 云 : RTEX, ¥ 
XD (AE) BEE, “ 乘 马 一 师 四 围 : ， 四 马 日 乘 ， 《康王 之 庄 》 云 
“ 皆 布 乘 黄 朱 ' ， 以 为 天 子 帮 四 。 汉 世 天 子 帮 六 ， 非 常 法 也 。”( 据 李 学 勤 
先生 的 在 铬 苑 书院 博士 学 位 论文 答辩 会 上 的 论述 ，2010 # 12 月 2 日 。) 


[4] 计算 如 下 : 
: 1 WE ومع کو ے‎ 
斗 食 者 E O FE FT )ل23( او الا سي‎ 
2 3 4 6 
Si 4 
即 4 斗 4 号 逢 
1 
半 食 者 O10 د كو © د ون‎ 
leg Hg eg FE 


9210727121 1 1 [ 5 


即 2 斗 2 立 升 
E3 
3 40 _, 13 
参 食 者 E WCE i ل‎ i ( 斗 ) 
3 46 
y4 22 
لإقا‎ 1 2F 4 22 FF 
1 
3 ين‎ 
لي ا جو‎ ( 斗 ) 
Tq يا‎ 
1 لبد‎ 1 
1 
> 20 3 11 
XR 一 下 仙人， 172-27 
ee اه فم حو له‎ 


此 题 可 对 照 《黑子 . 杂 守 》: “HR, 1 حوو‎ | - 25 FR, حقو‎ 
THA. HR, KBKTAR ER, 279: | .ل لالز لل‎ NR, #1 | - 
石 。 斗 食 ， 食 五 升 。 参 食 ， 食 参 升 小 半 。 四 食 ， 食 二 升 半 。 五 食 ， 食 二 
升 。 六 食 ， 食 一 升 大 半 。 日 再 食 。 

狂 大 海 先 生 指 出 ，《 墨 子 》“ 杂 守 ” 篇 有 斗 食 、 参 食 、 四 食 、 五 食 、 
六 食 ， 比 《 数 》 少 半 食 ， 而 多 五 食 。《 数 》 的 斗 食 、 半 食 、 参 食 分 别 为 每 
餐 一 斗 、 二 分 之 一 斗 、 三 分 之 一 斗 ; MK. RRRNERTF (BF) BIM 
食 、 六 食 ， 分 别 为 每 餐 四 分 之 一 斗 、 六 分 之 一 斗 。 上 述 计 算 方 法 ， 可 转化 
为 返 训 问 题 来 处 理 ， 如 按 《 九 章 》 返 误 术 ， 先 计算 斗 食 者 、 半 食 者 、 参 
食 者 、 劲 食 者 、 驶 食 者 所 得 之 衰 为 (2 x3 x4 x6=) 144、(1x3x4x6 
=) 72, (1x2x4X6=) 48 《1 323966-59 36+ (IRINA =) 
24， 然 后 用 衰 分 术 求 解 。 


【释文 】 

思 口 口 十 一 各 03 

【 注释】 

[1] 由 於 简 0898 的 和 后续 简 文 应 是 “ 廿 七 分 升 十 一 "， 所 以 有 意见 认 
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为 第 1853 号 简 应 接 第 0898 号 简 ， 但 笔划 残 痕 与 “ 廿 七 分 升 ”字样 不 合 。 


[Ex] 

F-1 。 0979‏ حجن ساد لا جد جل ,+3 

【注释 】 

[1] 第 0979 号 简 上 接 简 缺失 ， 内 容 与 第 2082 号 简 和 第 0951 号 简 记 
载 的 算 题 相 同 。 


【释文 】 

2 (#) Aa", EA 0933 

Ik, FR (FR) 人 十 七 钱 ， LA 75 3# 2, HRE RT 
( 何 )? 日 : 得 息 三 百 七 十 五 分 钱 百 一 十 九 。 其 方 : HA RO 

0937 

四 【而 】 以 为 法 ， 亦 以 十 七 钱 乘 七 日 为 盈 〈 实 ) -，( 实 ) 
如 法 而 一 (31。 0759 

【注释 】 

[1] FR, WE, RR. (RX ° AM): “BARE.” (RE): 
“ 借 也 ”。( 参 见 《 睡 虎 地 秦 墓 竹简 “法律 答 间 ”之 “府中 公 金 钱 私 党 用 
之 ”人 条 〔 注 一 ] ， 释 文 注释 第 101 页 。) 

[2]“ 其 方 ”和 后 加 标点 冒号 是 参照 许 道 腾 先生 的 意见 ， 由 狂 大 海 先生 
告知 。 

[3]“【〔 而 ]”， 此 字 残 存 笔划 为 “大 上 。 邵 大海 先生 认为 ， 据 文 义 ， 
残 断 之 处 至 少 当 有 “ 百 ” 字 。( 作 大海 先 生 ， 邮 件 ，2010 年 11 月 28 日 。) 

依 术 计算 如 下 : 


7x7 «8 11 
30 x 100 = 375 “ 钱 ) 


此 题 与 《 九 章 算术 》“ 训 分 ” 章 第 二 十 题 相 类 。 


【释文 】 
ARKH, 71ج‎ <2 , HART (FT). HA: 四 
钱 八 分 钱 一 。 其 述 ( 术 ) 日 : 八 尺 为 滤 〈 法 ) ， 即 以 三 尺 乘 十 


94 RE TF Bek I (BO) EFE 


RAR (FR), (FR) 03 

如 渡 (法 ) اتا سج‎ , 0985 

【注释 】 

[1] 布 , 参见 《 睡 虎 地 秦 莫 竹简: 秦 律 十 八 种 》 之 “ 金 布 66” 
注释 。 

将 此 算 题 对 “ 布 ”的 记载 与 《 睡 虎 地 秦 墓 竹 简 , 秦 律 十 八 种 》 之 
“ 金 布 66”“ 金 布 67” 对 比 : 

(E) 广 二 尺 五 寸 。 布 恶 ， 其 广 认 不 如 式 者 ， 不 行 。‏ 38 , كلارعوم» 
金 布 66)”‏ ( 

“ 镜 十 一 当 一 布 。 其 出 人 钱 以 当 金 、 布 ， 以 律 。( 金 布 67)” 

可 知 1 布 当 11 25 , 1 布 的 标准 尺寸 是 8 尺 长 ,2 尺 5 寸 宽 。《 数 》 算 
题 0773 的 已 知 条 件 就 是 8 尺 长 的 布 当 11 钱 。 可 以 看 出 《 睡 虎 地 秦 墓 竹 
简 》 的 关於 “ 布 ” 的 “ 律 ”和 与 《 数 》 算 题记 录 的 布 的 信息 是 一 致 的 。 

在 算 题 0773 里 ,“ 布 ” 宜 视 为 一 种 商品 。 

[2] 依 术 计算 如 下 : 


وو ل 4 = 8+ موا C3‏ 


此 算 题 与 《 九 章 算术 》“ 训 分 ” 章 第 十 三 题 相 类 ， 但 都 不 属於 衰 分 
问题 。 
[3] 参照 许 道 腾 先 生 的 意见 ， 第 0985 号 简 与 第 0773 号 简 编 连 。 


【释文 】 

7# (#E) 米 述 ( 术 ) E": BF ( 价 ) BE”, ARE 
(#) + 48 8 عر ع‎ 83 ) 8 ( - ，( 实 ) 如 法 得 一 升 。 0946 

【注释 】 

[1] #E GE), HARR. (RX ‘ARMY: BE, Mt.” 

[2] E, لقا‎ 115 . HEEE EFER. 

1119 لاع‎ 8 15 , EERE, 7871 88 RE” 12:42:79 3 7-4 
“以 欲 续 米 钱 数 乘 一 石 为 实 ” 中 的 “一 石 ” 是 指 一 石 所 含有 的 升 数 。 用 题 
目的 方法 要 算出 的 是 : 要 用 来 买 米 的 钱 〈“ 和 欲 短 米 钱 数 " ) 所 能 买 到 的 米 
的 升 数 。 
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【释文 】 

焰 (FE). KF ) 15 ( 五 五 十 钱 , د عد جد 25 جه‎ , KE 
(#) Xx, 12453 (OF)? 日 AFF, 0839 

【注释 】 

[1] 1# )88( , ， 此 字 写 认 上 编组 上 方 ， 疑 为 题名 。 

[2] 依 入 计算 如 下 : 


(27 x10)+50 =53( 斗 ) 即 5 斗 4 升 


此 题 与 《 九 章 算术 》“ 衰 分 ” 章 第 十 四 题 相 类 ,但 两 者 都 不 是 衰 分 
问题 。 


[FEX] 

有 人 金 以 出 三 并- ，( 关 ) ER (BR) 除 金 一 两 "， 问 始 盈 金 
RT (FT)? 日 : 一 两 有 (又) 六 十 四 分 十 之 六 十 一 。 其 述 
(#) 5: 直 ( 置 ) Rm maz” 52 

【 注释 】 

] XK “BF ( 稳 )” 和 后 脸 “ 一 ” 字 。 

“ER” E “Ro 

“ (BE) ER (BD) 除 金 一 两 ”"， 意 为 每 一 天 收 五 分 之 一 的 答 ， 最 后 
余下 的 金 为 一 两 。 

[2] 古人 的 计算 应 如 下 式 : 


5 5525 125 
r TST د‎ 4 而) 


于 大 海 先生 认为 ， 文 末 似 可 补 “， 以 为 法 ; 又 参 五 之 ,以 为 实 ”, 之 
后 可 能 还 有“ 实 如 法 而 一 ”之 类 的 文字 ， 也 可 能 没有 。 

〈 本 休 释 文 参 照 于 振 波 先生 意见 ，2010 年 4 月。 算法 分 析 参 照 儿 大海 
先生 邮件 ，2010 年 11 月 28 日 。) 


【释文 】 
人 竹 【 十 ] 8#, ,مدقم لجس قط‎ RART 3? 


96 RE r BU (I) DESE 


日 RIRT ) (9 E, Ban? دك سالط‎ (和 术 ) 日: 
(FE) ET, AJR", 2# 0851 

RA (RF), i (E) 季 数 除 一 看 以 命 之 上 。 0838 

【注释 】 

[1] “十 ” 字 残 ， 依 题 意 、 字 距 、 列 痕 推 断 。 据 答案 “ 衰 以 九 分 斗 
一 ” 知 ， 需 要 从 “上 季 一 斗 ” 加 衰 至 九 次 才 得 到 “下 他 二 斗 "， 连 同上 
节 ， 正 好 是 十 节 。 

[2] 此 不“ 训 ” 相 当 认 等 差 数列 的 公差 ， 此 题 是 求 等 差 数列 公差 的 
问题 。( 本 休 注 参照 郭 书 春 先生 邮件 ，2010 年 11 月 18 日 。) 

[3] 原 简 文 “ 衰 以 天 可 日 ”五 字 抄 重 了 ， 为 衍 文 ， 当 删 。 

[4] 以 少 除 多 ， 用 “上 季 一 斗 ” 减 “下 和 节 二 斗 "。“ 除 ”是 减 、 除 去 
的 意思 。 

[5] “E ( 置 ) 节 数 除 一 焉 以 命 之 ” ， 意 为 “从 人 竹 的 节 数 中 沽 去 1， 
然后 以 之 为 分 母 命 名 分 数 ” 。 术 文 可 以 表示 为 算式 ， 

)2 - 1+ 10 - 1: - ل‎ ( 斗 ) 
(此 算 题 的 注释 1、4、5 参照 狂 大 海 先生 邮件 ，2010 年 4 月 11 Ho) 


【释文 】 

KF (RF) 五 六 十 四 钱 ， 今 有 栗 四 斗 ， 问 得 钱 几 可 〔 何 )? 
日 : 十 五 钱 廿 五 分 钱 九 。 其 述 (入 ) 以 票 .( 米 ) RZ, 

0305 

【注释 】 

[1]“ 粟 -” 为 “粟米 ” 合 文 。( 整 理 小 组 研读 会 ，2010 年 4 月 。) 

依 入 计算 如 下 : 


票 : 米 =5:3， 故 票 4 斗 , 为 米 4x 吉 = 2 
10 اد‎ 64 锐 ， 因 此 写 斗 之 碳 为 (64 x 号) + 10 = 15 > ($) 
此 题 与 《 九 章 算 术 》“ 均 输 ” 章 第 11 题 相关， 但 不 是 “ 均 输 ”算法 。 


[Ex] 
جه ع لك يخ .89 الآ‎ FM", (@ دج‎ 5 1 2 , Bag-, 
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$HRERT OT)? 当 五 斗 有 (又 ) 十 三 分 斗士 。 念 中 有 米 ， 
不 智 (f) 0819 +0828 

【注释 】 

[1] fF “UU” FERE “FN” 

[2] 第 0819 号 简 与 第 0828 号 简 左 右 拼 合 为 一 枚 。 

题 意 是 : 2885711383155 5 ARK, Bê: 票 =2:1， 间 出 糙 多 少 。 

又 已 知 票 : 米 =50:30， 据 算 题 数据 验算 得 : 糙 : 米 =30:17 

算 题 计算 如 下 : 


… 每 出 1 FF, BRE O FR. EM, BEREH 2 ,لد‎ 抵 充 2 x كل‎ 
斗 米 。 
3 75 10 


“a BT8 ( 斗 ) 
50 30 


此 算是 与 《 九 章 算 术 》 “ 均 输 ” 章 第 6 题 相 类 , 但 不 是 “ 均 输 ” 
算法 。 
[3]“ 傅 中 有 米 ， 不 智 〈 知 ) ”应 是 算 题 的 另 一 间 ， 或 者 是 另 一 算 题 。 


[Ex] 

加 米 桶 且 各 得 人 可 (7)? 日 : 米 取 三 斗 有 (又) 革 七 分 升 
Ha, 8322-7 (<) 革 七 分 升 三 ''1。 0840 

【 注释 】 

[1] 第 0840 号 简 简 首 歼 ,现存 长 度 约 24. 3cm， 下 端 空白 约 7. 8cm。 
上 接 简 缺 失 。 


【释文 】 
日 : 以 桶 为 六 斗 -， 米 为 十 斗 -， 八 为 六 斗 【 大 半 ] ض‎ 
0902 
有 (又 ) 置 栗 六 斗 ， 米 十 斗 ， 寡 六 斗 大 半 斗 ， 亦 令 各 以 一 
为 六 ， 已 ， 乃 并 票 米 窦 ， 凡 州 斗 ， 以 物 乘 之 ， 如 法 得 一 斗 ， 不 
2 1715 
斗 者 以 法 命 之 0 。 ”1710 


98 RR EF 152 120 


【注释 】 
[1] 此 算 题 现存 答案 和 术 文 部 份 ， 应 属 衰 分 类 算 题 。 


[Ex] 

> ورم ,كرح 2+ ورعر , لاه - عر حت 2 هر ويه ) 段 ( 炊‏ 
56 داوم 

【注释 】 

[1] Et, HR: BE, OMAN o 


金 ， 衡 制 单 位 ， 三 十 斤 。( 参 见 《 睡 虎 地 秦 墓 竹简 ' 效 律 》“ 斗 不 正 ” 
RE [六]， 释 文 注释 第 70 页 。) 
[2] 据 题 意 ， 焊 铁 与 用 痰 比 为 1:13。 


0 

(FR) 得 让 四 分 钱 十‏ ع رحدجج +881 ,وح بره 
二 0983‏ 

【注释 】 


[1] 此 题 计算 铀 一 斤 、 一 两 、 一 匆 所 对 应 的 某 种 物品 的 数量 ， 可 能 
是 钱 ， 以 半 两 钱 的 可 能 性 较 大 ， 但 有 待考 证 。 如 果 简 文 是 针对 铀 与 钱 的 交 
换 ， 则 “ 铀 斤 十 二 者 ， 两 得 十 六 分 十 二 ”应 校 补 作 “ 铀 斤 十 二 [ 钱 ] 者 ， 
METAR) 十 二 "。 又 “十 四 ” 似 有 误 ， 正 确 的 当 为 “三 百 八 十 
四 ”。 但 不 能 肯定 是 原作 者 的 疏忽 逮 是 抄写 之 误 。 (参照 乌 大 海 先生 邮件 ， 
2010 年 11 月 28 日 。) 


八 _ 少 广 类 算 题 


共有 16 个 简 编 号 锯 入 此 类 ， 其 中 包含 完整 算 题 7 例 (包含 14 7 
号 ) ， 失 去 上 〈 下 ) 文 的 简 有 2 个 简 编 号 。 

完整 算 题 是 : 0942; 0949 + 0846; 0811 + 0850: 0948 + 2103 + 2160 
0821 +0763; 0958 +0789 +0855; 1833; 


失去 上 (下 ) 文 的 简 是 : 1741; J02. 
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【释文 】 

少 广 '""。 下 有 半 ， 以 为 二 站， 半 为 一 ， 同 之 三 中 ， 以 为 法 。 
(FR) 直 ( 置 ) 二 百 贡 步 中 ， 亦 以 一 为 二 ， 为 四 百 八 十 步 ， 
除 ， 如 法 得 一 步 ， 为 从 )##( 百 六 十 5 . 0942 


【 注释 】 

[1] 少 广 ， 九 数 之 一 。( 唐 ) EERE: “MAH, Ff, R= 
ANTE. SKIMMER, DRE, MEZE.” FRA: “ 广 少 从 
多 ”,“ 截 从 之 多 ， 益 广 之 少 ， 故 日 少 广 ” 。 郭 书 春 先生 推断 “ 少 广 ”本 意 
是 “小 广 "。( 参 见 郭 书 春 《 九 章 算术 译注 》， 上 海 古籍 出 版 社 2009 年 版 ， 
第 117 页 ,“ 少 广 ” 注 释 [1)] 。) 

[2] 据 文 例 可 补 为 “以 【一 ] BZ”. 

[3] AZ, 各 数 相 加 。 

[4] 2R, PIE “IR” MRR (MX ° ER) “HB, FEU”, & 
EMRE: “DF, FRE, 3E”, DY “FRE” & “TE” MR. 

[5] 氛 计算 和 文 例 可 补 和 为“ 为 从 (MO) EST CF), RBM. 

依 术 计算 如 下 : 

240 _ 240 x2 _ 0 


ol Cg 180 
1+ 2 


《 数 》 的 算 题 0942; 0949 + 0846; 0811 + 0850; 0948 + 2103 + 2160; 
0821 + 0763; 0958 + 0789 + 0855 这 六 例 算 题 属於 同一 系列 ， 分 别 对 应 
《 九 章 算术 》“ 少 广 ” 章 第 一 、 三 、 四 、 六 、 七 、 九 题 。 


[Ex] 

下 有 四 分 ， 以 一 为 十 二 ， 以 半 为 六 L， 三 分 为 四 -， (四 ) 
分 为 三 ， 同 之 世 五 ， 以 为 法 。 直 ( 置 ) 二 百 败 步 ， 亦 以 一 为 十 
二 ,为 二 千 入 百人 十 步 ， 0949 

除 之 ， 如 法 得 一 步 ， 为 从 ) #*( 百 一 十 五 步 有 (I) دغ‎ 
ا‎ M~" ۾‎ 0846 


100 FRE EF Bezê f (0) DFE 


【 注释]】 
[1] 依 术 计算 如 下 : 
从 -= 240 _ __ 240 ×12  _ 2880 
يط بيطيو‎ 1 12+6+4+3 25 
DD افراع‎ 
وعم 143ب‎ 
25 


参见 《 九 章 算术 》“ 少 广 ” 章 第 三 题 。 


[Ex] 

下 有 五 分 ， 以 一 为 六 十 ， 以 半 为 州 .， 三 分 为 菇 .， 四 分 为 
十 五 - ，( 五 ) 分 为 十 二 ， 同 之 百 讨 七， 以 为 法 ， 直 (FE) 二 百 
内 步 ， 亦 以 一 为 六 十 ， 0811 

为 万 四 千 四 百 ， 除 之 ， 如 法 得 一 步 ， 为 从 (RR) 百 五 步 有 
(I) 州 七 分 步 十 五 ， 成 一 喜 ('1。 0850 


【注释 】 
[1] 依 入 计算 如 下 : 
从 = 240 0 240 x 60 _ 14400 
ja 1 60 +30 +20 15٭‎ +12 7 
GE 5 
15 
= 105 7 (3#) 


参见 《 九 章 算术 》“ 少 广 ” 章 第 四 题 。 


【释文 】 

下 有 七 分 ， 以 一 为 四 百 萎 ， 以 半 为 二 百 一 十 ， 三 分 为 百 
山上 ， 四 分 为 分 为 百 五 - ，( 五 ) 分 为 和 十 四 上， 六 分 为 七 十 ， 七 
分 为 六 十 ， 同 之 千 0948 

Afi (E) 二 百 几 步 ， 亦 以 一 为 四 百 切 ， 为 十 万 八 百 ， 除 
1 03 

[如] 法 得 一 步 ， 为 从 (RR) 九 十 二 步 有 (又 ) 千 八 十‏ صا 
九 分 步 六 百 一 十 二 , E, 2160‏ 
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【注释 】 

[1] 据 计 算 ，0948 简 “ 千 ” 字 以 下 及 2103 + 2160 简 文 可 补 为 : 
“【[ 八 十 九 ， 以 为 法 ,】 直 ( 置 ) 二 百 朵 步 ， 亦 以 一 为 四 百 廿 ， 为 十 万 八 
百 ， 除 【之 ] ,【 如 ] 法 得 一 步 ， 为 从 RO 九 十 二 步 有 (又 ) 千 八 十 九 
分 步 六 百 一 十 二 ， 成 田 一 交 。 


依 术 计算 如 下 : 
从 = 240 0 240 0 
ر ېړ 1 يلار لهمي كيبو‎ 1 420+210 + 140 +105 +84 +70 +0 
2 3 4 5 6 7 
_ 100800 _ ون‎ 62 
”1089 1089 


参见 《 九 章 算术 》“ 少 广 ” 章 第 六 题 。 
[2] 第 2160 号 简 的 拼 连 方案 引 自 日 本 “中 国 古 算 书 研究 会 ”的 研究 
论文 。( 大 川 俊 隆 先生 邮件 ，2010 年 8 月 及 9 Ao) 


【释文 】 

下 有 八 分 ， 以 一 为 八 百 期， 以 半 为 四 百 共 L， 三 分 为 二 百 
入 十 .， 四 分 为 二 百 一 十 .， 五 分 为 百 六 十 八 .， 六 分 为 百 册 ， 
七 分 为 。 0821 

百 切 .， 八 分 为 百 五 ， 同 之 二 千 二 百 八 十 三 ， 为 法 ， 直 
(E) 二 百 山 步 ， 亦 以 一 为 八 百 败 ， 为 蔬 亡 一 千 六 百 ， ] 
之 ]01， 如 法 【得 一 步 ， 为 从 (*) OO)” 0763 

【 注释 】 

[1]“【 除 之 ] ”， 字 模糊 ， 据 题 意 补 出 。 

[2]“【 得 一 步 ， 为 从 (O) 口 口 ]”， 字 模糊 ， 据 题 意 补 出 。 和 尚 有 和 后 
续 简 未 发 现 ,“ 为 从 ”以 下 文字 可 能 是 “ 八 十 八 步 二 千 二 百 八 十 三 分 步 六 
百 九 十 六 ， 成 田 一 襄 ”。 


依 术 计算 如 下 : 

从 2 240 201600 _ وو‎ 696 

Ai 2283 = $3 2283 
2 8 hE Ay E 


参见 《 九 章 算术 》“ 少 广 ” 章 第 七 题 。 


102 REE r Betê fA (O) DFE 


【释文 】 

下 有 十 分 ， 以 为 二 千 五 再 芋 ， 半 为 千 二 百 六 十 上-， 三 分 为 八 
3 للا‎ .， 四 分 为 六 百 州 .， 12 27 ور‎ 32-89 159 , RPAH, لك‎ 2 
为 三 百 六 十 , 八 分 0958 

为 三 百 一 十 五 .， 九 分 为 二 百 八 十 .， 十 为 二 百 五 十 二 ， 同 
之 七 千 三 百 八 十 一 ， 以 为 法 ， 直 ( 置 ) 二 百 贡 步 ， 亦 以 一 为 二 
千 五 百 革 ， 凡 六 十 万 四 千 八 百 , 除 0789 

xz, EEF, hk (RR) 八 十 一 步 有 (又) 七 千 三 百 
八 十 一 分 步 之 六 千 九 百 州 九 ， 成 田 一 圳 ['1。 085 

【 注释 】 

[1] 依 术 计算 如 下 : 


ok 240 _ 0‏ 
۰ ل ر وی ا 
F3 4 5 6 7 8 9 10‏ 2 

6939 
= 81 7381 


参见 《 九 章 算 和 术 》“ 少 广 ” 章 第 九 题 。 


【释文 】 

述 )45( 日 ; 以 少 广 。 日 下 有 三 分 ， 以 一 为 六 ， 凡 成 十 
一 以 为 法 ， 亦 令 材 一 为 六 ， 如 法 一 人 口 。 1741 

【 注释 】 

[1] 第 1741 号 简 完 好 ， 下 部 空白 。 上 接 简 缺 失 。 


[Ex] 

19 ظر‎ 3 2-7 9 , KR (MR) ZEF, و 6ج 8ا يقار‎ IVER 
15د‎ 1833 

【注释 】 

[1] 简 现存 长 度 为 14. 9cm, 11849 2812 E: UR EF 8131 1“ 
A XSF, UR FH HME تلا تا ل‎ . HEK, XT ا‎ 


第 三 章 ”释文 注释 ”103 


残 扎 ,但 可 辨识 。 疑 为 简 下 段 歼 失 ， 所 见 鸭 上 编 纺 和 中 编 继 ， 文 字 於 上 、 
中 编 强 之 间 已 书写 完 界 。 现 存 简 文 包含 人 条件、 答案 和 解 题 方法 提示 ， 可 视 
为 完整 算 题 。 因 简 文 有 “以 少 广 求 之 ”， 因 此 良和 人 “ 少 广 ” 类 算 题 。 

此 题 的 计算 是 : 


- x 300 = 240 (平方 步 ) 


秦 制 二 百 四 十 平方 步 为 一 褒 。 


[Ex] 

办 即 以 少 广 目 : 下 有 三 分 ， 以 一 为 加 AUR, سار‎ 8 2+ 
六 以 为 法 中 J02 

【 注释 】 


. [1] 编号 J02 的 照片 共 包 含 两 段 歼 片 ， 第 一 段 文 字 “ 即 以 少 广 日 : 下 有 
三 分 ,以 一 为 "， 歼 片 的 上 下 均 获 断 ， 第 二 段 文字 “六 ， 凡 成 百 州 六 以 为 
法 ”， 残片 是 一 枚 简 的 下 段 ， 包 含 下 编 绳 。 从 数据 分 析 ， 这 两 段 简 不 属於 同 
一 算 题 。 


九 ” ”体积 类 算 题 


共有 28 枚 编号 简 包 入 此 类 ， 其 中 有 完整 算 题 11 例 〈 含 15 枚 编号 
简 ) ， 单 独 术 文 7 例 ( 含 9 枚 编号 简 )， 失 去 上 (下) 文 的 简 有 4 枚 编 
号 简 。 

完整 算 题 是 : 0498 + 0645; 0801 +0784; 1747; 0996; 1740 + 1746; 
0777; 0959; 1658; 0766; 0456 ( +J13); J25。 

单独 术 文 是 : 0767; 0940 + 0845; 0830; 0818; 0768 + 0808; 
0977; 0997。 

失去 上 (下) 文 的 简 是 : 1843; 0980; 0762; 2187。 


【释文 】 

(BRE) الكرع + -ح‎ , 8343 ( 何 ) BKB? 日 5 
HLo F (#) 日 : DEREK, PA, FEEF=R, B 
五 , =8 ا1‎ 8 


10+ FRE r م‎ (O) DTS 


KERÊ 〈( 实 ) -，( 实 ) WEER-KR, للااجذ‎ 1 8 21 RH 
Hie 0645 

【 注释 】 

[1]“【 仓 广 ]”， 字 踊 模 糊 ， 据 笔划 残 痕 和 题 意 补 出 。 

[2] KX, “以 广 乘 高 法 ”可 以 补 “ 为 ” 字 作 “以 广 乘 高 【为 ] 

[3] HER: 已 知 傅 广 25 尺 ， 禾 堆积 12 尺 高 ， 每 12 立方 尺 禾 为 一 
石 ， 万 石 禾 体积 就 是 120000 TPR. RRR 

这 是 有 关上 长 方 体 的 计算 。 依 和 术 计 算 如 下 : 

12 x25 =300 (平方 尺 ) 为 法 ,120000 (立方 尺 ) BE, YERE: 
120000 + 300 =400 ( 尺 ) ， 即 40 Xo 


【释文 】 

BREAK, 3ل حدق غ , + عد‎ , ŞEREF, aREF, 
4ج ## 21 عر ةج 1 , 121 عد عر ح جز ور - خا‎ 0801 

可 (TO? 9 : و ح 1# 2 , 5ق كر‎ ETALK 
EHLE, خخذ‎ (和 术 ) 日 : # 78218 ,غ3‎ 3 (又) 以 高 乘 之 ， 即 
Ro AMIR 4 

【注释 】 

[1] E, 85 “BE”, 781 ها‎ 218: 一 释 为 “ 栋 ”。 握 《 九 章 
算术 ° 得 童 》 注 :“ 和 鞋 说 云 ， 凡 积 押 有 上 下 广 目 童 ”， 再 考察 此 算 题 的 题 
设 人 条件 和 计算 ， 可 知 此 题 中 “ 童 高 ”就 是 指 的 长 方 体 傅 的 高 度 ， 此 题 描 
述 的 汞 不 是 一 个 上 下 广 不 等 的 “ 童 ”形体 。“ 套 与 童 平 ” 即 粮食 堆积 与 全 
上 部 相 平 。( 参 照 彭 浩 先生 电话 。) 

[2] “ 桶 一 石 居 二 尺 七 寸 ”， 这 是 从 一 个 底 为 一 平方 尺 的 四 棱柱 其 高 
为 二 尺 七 寸 这 个 角度 来 衡量 的 (参见 前 文 第 0160 号 简 注 释 ) o 

在 《 数 》 中 此 类 记录 还 有 : 

[ 稳 票 】 三 及 二 寸 下 分 十 二 一石 。 蛮 二 尺 四 寸 一 石 。 0760 

锣 新 积 廿 八 尺 一 石 。 豪 州 一 尺 一 石 。 茅 州 六 尺 一 石 。 0834 

[3] 依 入 计算 如 下 : 

BRR 50 x70 x20 = 70000 (RK) 
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7 


窑 ے لوق‎ 
#3Ê 70000 :216 


25925 为 ( 石 ) 

【释文 】 

城 止 深 四 尺 !!， 广 三 丈 三 尺 ， 衰 二 光 五 尺 ， 积 尺 三 千 三 百 。 
术 (和 术 ) 日 : DERRA (I) 乘 深 即 成 .。 唯 筑城 止 与 此 
等 1 。 1747 

【注释 】 

[1] 城 止 ， 指 城 的 地 基 。《 诊 文 . 止 部 》:“ 止 ， 下 基 也 。” 

[2] 此 题 描述 的 “ 城 ” 是 一 个 长 方 体 ， 依 入 计 算 如 下 : 

V = YF x Î x Ê 
V = 4 x33 x25 = 3300( 立 方 尺 ) 


【释文 】 

Kk (RFR) 城 之 述 (和 术 ) E". 【并 上 ] 下 厚 而 半 之 器， 以 
لش ا‎ ， 即 成 尺 。 0767 

【注释 】 

[1]“ 救 OR)” RFE “WW. 

城 ， 同 《 九 章 算术 》“ 商 功 ” 章 的 “ 城 ”。 城 的 上 下 两 底 是 互相 平行 
的 长 方形 ， 它 们 的 长 相等 而 宽 不 等 ， 两 侧 为 相等 的 两 长 方形 ， 两 端 为 垂直 


于 地 面 的 全 等 的 两 等 腰 梯 形 。 (参见 郭 书 春 《 九 章 算 术 译 著 》， 第 
169 页 。) 
[2]“【 并 上 ]j”， 字 中 模糊 ， 据 笔划 残 痕 和 题 意 补 出 。 
[3] RXR “YY (FR) KRI”. 
依 和 术 列 式 如 下 : 
WW »ا 5 » 8 ي‎ 


[Ex] 
城下 后 (FE) =k, EF ( 厚 ) =k, Rak, FX, 5 
积 尺 七 千 五 百 尺 器 。 0996 


106 177 Û (O) DFE 


【注释 】 
[1] 依 术 计算 如 下 : 

x 30 x 10 = 7500( 立 方 尺 )‏ +30 + 20 ع 
【释文 】‏ 


OR, 1812 35 218 هه‎ FR (和 术 ) 89: 上 后 (E) RE 
#. FF ( 厚 ) 乘 1000 

FA, 3] 2, 有 (又 ) FETTER, 15 2-- 28, 
以 高 乘 之 ， 六 成 一 0 。 1746 

【注释 】 

[1] 利用 “ 积 尺 万 五 千 六 百 ” 和 “ 同 之 二 千 六 百 ， 以 高 乘 之 ， 六 成 
一 ” 炙 个 数据 可 算出 高 为 三 丈 六 尺 。 

推测 算 题 所 述 为 “ 奥 童 ”形体 ， 如 图 3 -5 所 示 。 其 体积 算式 可 表示 
为 多 种 形式 ， 下 面 列 出 的 算式 〈1) 是 与 术 文 描述 接近 的 表述 之 一 : 

[上 交 x 上 后 + 526 x 下 后 + (上 后 + 下 后 )x (FEF + F$)1x 高 


x 志 = 积 (1) 


在 《 九 章 算术 》 的 “ 商 功 ” 章 ，“ 姻 童 ”的 体积 求解 方法 是 : “入 
E: REX, 121: RFX, 1-261 -: 各 以 其 广 乘 之 ; 并 ， 以 高 
HURL, 组 六 而 一 。” 


依 术 列 式 : 
[(2 x عمل‎ + FFX 上 广 + (2 x FF + »عمس‎ 下 广 ] x 高 
xR (2)， 


“E” FR “FF ( 厚 )” 可 视 为 同一 量 , FA (2) 经 变形 后 可 得 到 与 
算式 (1) 相同 的 形式 。 

因 算 题 不 完整 ， 上 京 、 下 变 、 上 后 、 下 后 四 个 数据 缺失 。 复 原 方案 可 
以 有 多 种 ， 例 如: 

[数据 复原 方案 一 ] 

ER, FEK, EER, FREAK, كن كاك فح‎ 
为 : 
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下 后 三 丈 六 尺 


算 题 (1740 +1746) 示意 图‏ 5- 3 اك 


[10 x20 + 20 x 36 + (20 + 365 x (10 + 20([* 36 ل »ا‎ = 2600 6 


x 二 = 15600( 立 方 尺 ) 


[数据 复原 方案 二 ] 
上 这 二 丈 五 尺 ， 下 交 三 丈 二 尺 ， 上 后 一 丈 ， 下 后 二 丈 ， 高 三 丈 六 尺 。 
计算 式 为 : 


[25 x 10 + 32 x20+(10+20)x(25 + 32)]x 6 x 二 = 2600 x 36 


x 5 = 15600( 立 方 尺 ) 


(数据 复原 方案 二 为 武田 时 昌 先 生 的 意见 。) 

数据 复原 方案 还 会 有 很 多 种 ， 不 逐一 列举 。 

对 於 算 题 1740 + 1746 所 记 的 “ 术 《〈 术 ) ”有 多 种 解释 方式 。 总 的 来 
说 ， 一 部 份 意见 主张 对 原文 不 补 字 ， 只 设法 从 句 读 、 语 言 表述 方面 关 释 ; 
另 一 部 份 意见 主张 补 字 以 修正 原 简 文 ， 使 得 文 意 通 惕 ， 符 合算 法 、 算 式 。 

彭 浩 先生 和 武田 时 昌 先 生 认 为 应 当 维 持原 简 文 不 补 字 ， 他 们 的 意见 
如 下 。 

彭 洗 先生 的 意见 : 

茧 浩 先生 认为 ， 术 文 “ 上 后 乘 上 灰 ， 下 后 乘 下 变 ” 中 的 “上 后 ”“ 下 
后 ”对 和 后面 的 文字 起 支配 、 引 领 作用 ， 这 一 支配 作用 的 范围 落 不 限 於 “上 
后 乘 上 交 ， 下 后 乘 下 交 ”， 而 是 一 直 支 配 到 “有 (又) 并 上 下 交 相 乘 也 ”, 
也 就 是 说 ，“ 有 (又) 并 上 下 痕 相 乘 也 ”不 是 表示 “ x (ER+ FR)”, 
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而 是 受到 前 文 “ 上 后 “下 后 ”和 “并 之 ”的 支配 ， 因 而 其 含义 应 关 释 为 
“(上 后 + 下 后 ) x (ER + FR)’ NHK, HIRE) Ff XT XERE 
的 理 顺 题 意 。 

武田 时 昌 先 生 的 意见 : 

武田 时 昌 先 生 认 为 ， 算 题 术 文 “ 术 日 : 上 后 (E) RER, 下 后 
( 厚 ) RFR, 并 之 ， 有 (又 ) 并 上 下 秦 相 乘 也 ， 同 之 二 千 六 百 ， 以 高 乘 
之 , 六 成 一 "。 其 中 “并 之 ”是 理解 题 意 的 关键 ，“ 并 之 ” 指 的 是 “(上 
后 + 下 后 )”。 这 就 是 褒 , 在 “上 后 ( 厚 ) و2 ل38‎ FR 〈 厚 ) 386 22 ¥ 
县 之 后 ,“ 上 后 ” “下 后 ”仍然 对 “并 之 ”起 作用 ， 得 到 “( 上 后 + 下 后 )”， 
再 与 后 面 “ 有 (又) 并 上 下 交 ” 得 到 的 “(上 交 + 下 刻 )” 相 乘 。 按 此 解释 
写 出 算式 就 是 前 面 列 出 的 的 算式 〈1) 。 武 田 时 昌 先 生 指 出 ,“ 并 之 ”不 是 要 
将 前 面 两 项 乘积 “上 交 x 上 后 ， 下 交 x 上 后 ”合计 ， 和 后 面 的 “ 同 之 ” 才 表 
示 将 它 前 面 三 项 乘积 “上 奏 x EF, 12 x 下 后 ， (上 后 + 下 后 ) x (上 


卖 + 下 表 )” 合 计 。 
妊 大 海 先生 、 林 力 娜 先生 、 徐 闵 保 先生 主张 补 字 以 修正 原 简 文 。 
狂 大 海 先生 的 意见 : 


KESE HR A EE SCE BSE, f 1746 RRA “FR, Fz, 
有 (又 ) 36 حل‎ "26 (REPRE) 相 乘 也 ， 同 之 二 千 六 百 ， 以 高 乘 之 ， 
六 成 一 ”。 补 上 这 五 个 字 和 后 ， 术 文 所 提供 的 方法 与 《算数 书 》“ 锣 ”人 条 所 
提供 的 方法 在 本 质 上 相同 。 简 文敏 述 的 算式 应 写 为 : 

[ER x 上 后 + 下 训 x 下 后 + ) جع‎ + FFX 上 后 + (上 痊 + FR) 
x 下 后 ] x 高 +6= 积 (3) 

这 和 与 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 “得 ” 休 的 方法 本 质 相 同 :“ 锣 童 及 方 关 下 
广 丈 五 尺 、 妆 三 丈 ， 上 广 二 丈 、 训 四 丈 ， 高 丈 五 尺 ， 积 九 千 二 百 五 十 尺 。 
术 (了 术 ) HE: 上 广 交 、 下 广 妆 各 自 乘 ， 又 上 [144] REFTRUIRER, F 
妆 从 上 交 以 乘 下 广 ， 皆 并 ， 乘 之 ， 六 成 一 。[145]”2 依 入 文 列 出 算式 : 

[ER x ع‎ + 下 广 x 下 交 + ) عدم‎ + FBX LE + CFF + (عدم‎ 


x 下 广 ] x 高 x 志 = 积 (4) 
很 明显 , 《算数 书 》 的 “ 锣 ” 休 描述 的 算式 (4) 和 与 名 先生 复原 的 《 数 》 


© 引文 中 的 [144]、[145] 为 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 简 号 [144]、[145] 。 
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算 题 的 算式 (3) 是 相同 的 。 

林 力 娜 〈(K.， Chemla) 先生 的 意见 : 

林 力 娜 (K. Chemla) 先生 提出 两 种 意见 ， 其 一 是 补 入 五 个 
字 :“…… 有 (又 ) 并 上 下 弯 【,， 亦 并 上 下 后 ]， 相 乘 也 ……”。 这 种 意 
见 与 娃 大 海 先 生 的 观点 实质 是 相同 的 。 其 二 是 补 入 一 个 字 : “…… 有 
(又 ) FE. FR LC, RB), ， 相 乘 也 ……”。 这 样 补 字 后， 简 文 可 以 视 为 
“有 (又 ) FE, 52, 并 上 、 下 后 ， 相 乘 也 ”的 省 略 敏 述 ， 可 写成 算式 
(1) 的 形式 。 

林 力 娜 先生 提出 这 一 意见 的 依据 是 : 刘 徽 注 “ 锡 童 ”这 个 立体 时 ， 
他 建议 跟 《 九 章 》 不 同 的 一 个 算法 ， 而 且 加 一 种 推理 方式 ， 即 “为 术 又 
可 令 上 下 广 秦 差 相 乘 ， 以 高 乘 之 ， 三 而 一 ， 亦 四 阳 马 ; 上 下 广 栾 互相 乘 ， 
并 而 半 之 ， 以 高 乘 之 ， 即 四 面 六 末 寺 与 二 立方 ， 并 之 ， 为 色 童 积 。” 其 中 
جل “ اذخ‎ "15822221838" ”意思 就 是 把 “上 下 广 差 ” 和 “上 下 变 差 ”这 两 个 
数量 相 乘 。 以 此 为 证 握 ， 可 能 《 数 》 上 面 所 引用 的 这 个 算法 仅仅 脸 了 一 
个 “后 ” 字 。 

刘 徽 的 注 给 出 的 另外 两 种 “ 舅 童 ”体积 算法 列 式 : 


EDX Bi + 二 x (下 广 x EX + E x F>‏ - ج15 x (下 广 - 上 广 )x‏ سل 
x 高 = 积 (5)‏ 
x [x CEJ x FE + FB x L%?*+ CFB xX FX + EJ x %0]‏ 3 


x 高 = 积 (6) 

刘 微 使 用 了 有 限 分 割 求 和 法 得 到 上 面 两 个 算式 ， 对 推 遵 过程 的 分 析 参 
见 郭 书 春 先生 所 著 《 九 章 算术 译注 》9。 

徐 义 保 先 生 的 意见 : 

徐 义 保 先生 认为 ， 在 简 1746 加 两 字 “〔、 后 互 ]”， 即 :“ 下 交 ， 并 之 ， 
有 并 上 、 下 灰 【、 后 互相 乘 也 ， 同 之 二 千 六 百 ， 以 高 乘 之 ， 六 成 一 。 

徐 先 生 也 指出 ， 此 算 题 不 一 定 要 按 “ 锡 童 ” 形 体 来 考虑 ， 或 可 能 找到 一 
放 何 体 ， 它 的 体积 可 以 按照 简 文 中 的 “了 术 ” 计 算 。 (以 上 各 位 先生 对 算 题 
1740 +1746 的 意见 是 参照 各 位 先生 於 2010 年 9 月 和 10 月 的 电子 邮件 转述 。) 


OD 郭 书 春 :《 九 章 算术 译注 )， 上 海 古 籍 出 版 社 2009 年 版 , 第 208 -212 页 。 
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【释文 】 
救 ( 求 ) 隐 广 束 不 等 者 0] ， 同 束 半 之 局 ， 亦 同 广 半 之 ， 
乃 各 以 其 徐 广 衷 相 乘 "1 ， 高 乘 即 成 -“。 广 衷 等 者 ， 径 令 广 衷 
0940 
相 乘 高 即 成 5 。 0845 
【注释 】 
[1] BE, FE. (ERE . 月 令 》:“ 修 利 隐 防 ， 道 过 沟 汗 。” 
[2] 同 ， 意 为 相 加 , (BO EE ARERR, WM: “DEK. FAH, 
以 为 二 ， 半 为 一 ， 同 之 三 ， 以 为 法 。” 
同志 半 之 ， 即 把 不 相等 的 两 认 相 加 除 以 二 。 
[3] 同 广 半 之 ， 即 把 不 相等 的 两 广 相 加 除 以 二 。 
[4] 徐 ， 此 题 中 可 能 是 展开 、 延 展 的 意思 。 
[5] 简 文 (0940 +0845) 记载 的 “ 堤 ”的 体积 计算 方法 里 ， 前 部 份 
RM ‘HERE, ROR ‘RRR. 
# (MEHR) Z2 “HI” ERR: “MR, HE. BE. E, E. FER 
15. FE: FEFRTEZ, ع 138 7 ابا‎ , IUERZ, MER.” FU 
上 广 为 a ， 下 广 为 a,， 交 为 6， 高 为 h， 依 和 术 文 写成 算式 : 


1 
7 = وم‎ +a) 6 h 


对 照 《 九 章 算 术 》 的 记载 ,《 数 》 和 术 文 )0940 +0845) 8113171113 
的 “ 广 闪 不 等 者 ”可 能 分 别 指 “ 广 不 等 ”与 “ 妆 不 等 ”两 种 情况 。 交 不 
等 时 ,“ 同 变 半 之 ”， 广 不 等 上 时, “ 亦 同 广 半 之 ”， 然 后 根据 不 同情 形 “ 乃 
各 以 其 徐 广 秦 相 乘 ”,“ 各 ”强调 针对 两 种 不 同情 况 。 "人 徐 广 变 ”的 “ 徐 ” 
字 有 延展 的 意思 ， 若 “ 广 不 等 ”时 ， 隐 的 横 剖 面 为 梯形 ， 骨 向 的 “ 变 ” 
可 视 为 横 剖 面 的 延展 ; 7 ٠“ ع2‎ 1١ 72 FF, له[ إاتز نه زان عا‎ 25.8512 , FKP 
“HE” TRAE; KE “‘BAREIR”, KORE REA: 


广 不 等 Vy = كد‎ x (上 广 + 下 广 ) x x 高 
RFK Vg = م + بول »ا ل‎ x 广 x 高 
1 حو 1 ول‎ “BRK”, 1 ررغ هع‎ 14, 18781442111171 
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所 记 :“ 径 令 广 讼 相 乘 高 即 成 ” ， 写 成 算式 就 是 : 
RE Vn = قا‎ «*» 22 x 高 


图 3 -6 算 题 0940 形体 示意 图 (a) 


对 此 休 术 文 的 解释 ， 印 大 海 先 生 有 不 同意 见 。 他 认为 简 文 有 缺 字 ， 当 
在 “ 相 乘 ”和 后 补 “ 三 成 一 ， 以 ”， 或 “三 而 一 ， 以 ”。“ 相 乘 ” 前 可 加 去 
号 〈 不 加 亦 通 ) 。 下 面 是 一 种 方案 : 

救 ( 求 ) 隐 广 刻 不 等 者 ， 同 刻 半 之 ， 亦 同 广 半 之 ， 帮 各 以 其 徐 广 亦 ， 
相 乘 ,【 三 而 一 ， 以 】 高 乘 即 成 “。 广 刻 等 者 ， 径 令 广 蛮 0940 

它 描 述 的 立体 相当 於 “ 锡 童 ” ， 示 意图 如 图 3 -7: 


图 3 -7 算 题 0940 形体 示意 图 (b) 


记 其 上 、 FEHR a. 02 و‎ 9 7274 81 bys 高 为 h。 
“ 力 各 以 其 徐 广 妆 ”中 的 “ 徐 ” 字 通 “ 除 ”， 是 除去 、 泪 的 意思 ， 
如 : 马 王 堆 访 书 《 经 法 ٠١ 论 》“ 化 则 能 明 德 徐 害 ” ; 《 九 章 算 术 》“ 均 输 ” 
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章 :“ 置 四 分 日 之 三 ， 除 三 分 日 之 一 ”， 刘 徽 注 日 :“ 除 ， 即 减 也 。”“ 徐 ” 
在 《 数 》 人 简 0940 中 表示 沽 。“ 其 ”为 代词 ， 表 示 “ 同 广 半 之 ”和 与“ 同 表 
半 之 ”所 得 结果 (® طخطيو‎ ) 。“ 各 以 其 徐 广 痊 ” 即 分 别 用 “ 同 
广 半 之 ”所 得 的 结果 和 “ 同 亡 半 之 ”得 到 的 结果 与 广 和 朗 相 减 : a，- 
شک کے رو ركحك يروي ,رہ دي‎ 


bı +b, وه + ره‎ 
一 一 一 لخي بر‎ 
2 


简 文 相当 於 公式 : [二 >‏ 。 ) كحك ER‏ رم 


يه + ره يه + a,‏ ا 一 Qi b, +b,‏ يه 


و + م 


- bı)] +3 xh, 4047+ ( 


CI 


a 了 ata 7‏ + ره 


+ (a= 


区 1‏ ل ب 


- يم 一 al‏ يه 


3 ا‎ +3) xh。 这 和 与 《 九 章 算术 》 خدج 85 8 اذا‎ (HHR 
[ (2b, +b) xa, + (2b, (رط+‎ x يه‎ [ xh +6) 是 等 价 的。 


【释文 】 

3#", gx, LAR, FAR, TERE, Ax, ZÊ 
乘 之 ， 令 三 而 成 一 2 。0830 

【注释 】 

[1] 方 亭 ， 其 形 为 方 楼 铁 平 头 截 体 ， 即 正四 楼台。( 参 见 郭 书 春 先 生 
所 著 《 九 章 算 术 译 注 》 正 文 第 178 页 , 注 [1]。) 

[2] 设 方 亭 上 站 长 为 ， 下 净 长 为 b， 高 为 h， 依 入 列 式 如 下 : 


V = (a +b” +a‘ b) xh x 3 


此 “ 方 亭 ” 求 积 公式 与 《 九 章 算术 》“ 商 功 ” 章 的 方 亭 公式 相同 。 


【释文 】 

乘 方 亭 述 (和 术 ) 日 上 方 帮 之 下 各 自 乘 也 ， 而 并 之 ， 令 上 
方 有 (又 ) 相 乘 也 ， 以 高 乘 之 ， 六 成 一 由。 0818 

【注释 】 

[1] 依据 武田 时 昌 先 生 的 意见 ， 第 0818 号 简 的 术 文 可 理解 为 : 
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‘ERZ, F (FFL), ROR, MHZ, 令 上 方 有 《下 〉 相 
乘 也 ,【 同 之 ] ， 以 高 乘 之 ， 六 成 一 。 

分 析 如 下 : 

“ 72712, PF 1218811 “ ]27 18” ه‎ 

“而 并 之 ”的 含义 应 理解 为 “ (上 方 + 下 方 )”。 

“ 令 上 方 有 《下 〉 相 乘 也 ”中 的 “有 ” 字 可 能 是 误 写 ， 正 确 的 该 是 
“《 下 ，” 字 。 这 一 步 又 表示 用 “上 上方“ 下 方 ”分 别 乘 前 面 “ 并 之 ” 步 县 
得 到 的 “(上 方 + 下 方 )”。 

“以 高 乘 之 ”之 前 实际 省 略 了 “【 同 之 ] ”的 表述 ， 做 出 这 一 推断 的 
依据 是 第 0830 号 简 的 术 文 。 

依据 补 全 后 的 术 文 列 出 算式 : 

TEM + FF + (上 方 + 下 方 )x EF + (上 方 上 下方) x 下 方 ] 

1 
6 

此 “ 方 亭 ” 求 积 公 式 与 《 数 》 的 0830 简 所 记 “ 方 亭 ” 公 式 以 及 
(MER) “BHI” EM “FE” SAFE 

印 大 海 先 生 认 为 ， 简 文 有 腕 误 ， 武 氏 的 校 改 不 失 为 一 种 选择 。 但 其 
“ 令 上 方 有 《下 〉 相 乘 也 ”的 校 改 很 怪 ， 似 不 如 在 “上 ” 字 和 后 添 “ 下 ” 
字 ， 作 “ 令 上 下 方 有 相 乘 也 ”。 我 贰 得 可 以 有 另 一 种 校 改 方案 : 在 “各 ” 
BIR Tc”, “SE” ZER “PF FF, KE “N B=, BEHREM 
文字 为 “ 乘 方 亭 述 日 : ل‎ 8, Fz, EIR, MZ, 令 上 、 
下 方 有 相 乘 也 ， 以 高 乘 之 ， 三 成 一 ”。 


x 高 x 


[EX] 

Al, FF, EFS) FA, Ba, BL 
أذلعر دنارق‎ 0777 

【注释 】 

[1] 第 0777 EI Bi E, 1317 22 40 23. 9cm。 下 部 为 空白 。 算 题 
完整 。 

[2] 经 计算 应 为 “上 方 二 丈 "。 

[3] 依 第 0830 号 简 之 术 计 算 如 下 : 
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V = (20 +30 + 20 x 30 x 30 x ل‎ = 19000( 立 方 尺 ) 


【释文 】 

3#, FFL, Ek, 高 三 丈 ， 为 积 尺 三 万 七 千 尺 1。 
0959 

【注释 】 

[1] 依 第 0830 号 简 之 术 计 算 如 下 : 


V = )302 + 402 + 30 x 40( × 0 0 = 37000 (立方 尺 ) 


【释文 】 

思 [上 方 五 ] 丈 " |， 下 方 三 丈 ， 深 丈 五 尺 ， 为 积 尺 二 万 四 
FREE (RJ, 1658 

【注释 】 

[1] 第 1658 号 简 简 首 玖 ,“【〔 上 方 五 ]” 据 笔划 葡 痕 和 题 意 补 出 。 

[2] 算 题 描 述 的 是 一 个 向 下 控 的 方 棱锥 平头 截 体 ， 即 倒 过 来 的 “ 方 
亭 ”。 依 第 0830 号 简 之 术 计 算 如 下 : 


V = )502 + 302 +50 x 30 x 15 x ل‎ = 24500 (立方 尺 ) 


图 3 -8 算 题 0777 和 算 题 0959 示意 图 
说 明 : 依 算 题 0777，0959 建立 模型 如 图 所 示 ， 取 秦 尺 为 23. lem， 配 景 人 物 高 度 为 175cm。 
根据 形状 、 体 量 推测 ， 这 样 的 方 台 有 可 能 是 珊 售 、 门 天、 烽火 台 、 高 台 建 筑 的 台 基部 分 或 其 他 。 
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中 国 的 《 九 章 算术 》 里 已 有 正四 棱 台 和 正四 棱锥 的 算 题 和 算法 ， 张 
家 山 汉 简 出 土 后 ,在 其 中 的 《算数 书 》 庄 见 到 了 圆锥 和 圆 台 的 体积 算 题 ， 
我 们 推测 张 家 山 汉人 简 《算数 书 》 或 许 原来 也 是 记录 了 棱锥 和 棱 训 的 体积 
算 题 的 ， 有 可 能 是 这 部 分 竹简 歼 失 了 。 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 成 书 年 代 
的 下 限 是 西江 吕 后 二 年 ， 即 公元 前 186 年 ， 某 些 算 题 出 现时 间或 可 追溯 至 
战国 上 时期， 这 也 就 是 诊 中 国人 掌握 棱锥 与 棱 台 的 体积 计算 公式 的 时 间 可 
能 比 《 九 章 算术 》 的 编订 年 代 早 很 多 。 而 现在 我 们 研究 的 《 数 》 记 载 了 
多 例 计算 正四 棱锥 、 正 四 楼 台 体 积 的 完整 算 题 ， 这 些 确 定 和 无疑 的 例证 说明 
中 国人 在 周 秦 之 际 已 经 熟知 棱锥 与 棱 训 的 体积 计算 公式 。 

对 比 古 埃及 “莫斯科 纸 草书 ”里 第 14 个 问题 : “如 果 告 诉 你 ， 一 个 
截 项 金字 塔 垂直 高 度 为 6、 底 超 为 4、 顶 超 为 2。4 的 平方 得 16，4 的 二 倍 
为 8，2 的 平方 是 4; 把 16、8、 和 4 加 起 来 ,得 28; 取 6 的 三 分 之 一 ,得 
2; 取 28 的 二 倍 为 56。 看 ， 它 是 56。 你 算 对 了 。”® 这 段 表 述 和 与 《 数 》 的 
“ 方 襄 ” 算 法 的 化 述 有 相似 处 。 


【释文 】 

RA (A) 亭 之 述 (和 术 ) mE": ورم‎ 4+ , EA#ZA 
0768 

思 各 自 乘 也 ， 以 上 周 壹 乘 下 周 ， 以 高 腾 之 ， 州 六 而 成 一 [1。 
0808 

【注释 】 

[1] 8 (E) 亭 ， 其 形 为 圆 台 体 。 

[2] 依 入 列 式 如 下 : 


V = (上 周 长 + 下 周 长 * + 上 周 长 x 下 周 长 )x 高 x 3 


这 一 圆 台 求 积 公式 与 《 九 章 算术 》“ 商 功 ” 章 的 圆 吉 求 积 公式 相同 ， 
它 是 按 “ 周 三 径 一 ”的 比例 得 出 的 近似 公式 ， 但 如 不 考虑 不 精确 的 圆周 
率 ， 它 是 一 个 准确 的 公式 。 现 代数 学 中 求 圆 台 体积 的 公式 为 : 


V = SHR +P + 00 


OD Ht: CRAB (算数 书 〉 注释》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 , 第 4-6 页 。 
© [Rl HH 伊 夫 斯 :《 数 学 史 概论 》， 欧 阳 和 绛 译 ， 山 西 经 济 出 版 社 1986 年 版 ， 第 47 页 。 
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[FEX] 

A )8( FER عم ,عع‎ (^) XX", 高 二 丈 ， 为 积 尺 七 
千 一 百 六 十 六 尺 大 半 尺 。 其 术 (入 ) 日 8 ع وج قرط‎ 25 
A 06 

【注释 】 

[1] 经 计算 ， 此 处 “下 丈 ” 订 为 “下 【 八 ] 丈 "。 

[2] 问题 很 可 能 利用 0768 + 0808 提供 方法 计算 如 下 : 


V = )502 + 802 + 50 x80)x20 x = 7166 了 (立方 尺 ) 


【释文 】 

kK (FR) 除 之 述 (入 ) E". 半 其 衷 以 广 高 乘 之 ， 即 成 尺 
数 也 CI 。 077 

[EFE] 

[1] 除 , 道 、 台 阶 ， 用 於 指 一 面 有 如 台阶 逐渐 向 下 延伸 的 模 形 体 。 

[2] 依 入 列 式 如 下 : 


Vs = ل‎ x % x Î x Ê 


图 3-9 (a)  《 数 》 之 “ 除 ” 示 意图 


据 术 文 ， 本 题 的 除 为 水 乎 表面 为 长 方形 的 直角 三 棱柱 ， 它 与 《 九 章 
算术 》 的 “ 珀 堵 ” 形 状 相同 。 
对 比 研究 : 
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(1) 在 张 家 山 汉 简 《 算 数 书 》 襄 有 一 例 关 於 “ 除 ”的 算 题 : 


除 : 2 (RK) 除 ， 其 定 〈 顶 ) FX, 85 ,7خ‎ 21# 1 2 
<2 ,26خ‎ 2-5 88 , 182-78325116. RE: 281+ (=F) 
尺 除 高 ， 以 其 【141] 

58 مج اللا دع 2 kK.‏ 


计算 如 下 : 


V = x10 x12 x36 +10 x 12 x 10 = 0 (立方 尺 ) 


《算数 书 》 的 这 道 “ 雯 除 ” 算 题 所 述 形体 比 《 数 》 的 第 0977 号 简 所 
述 形体 多 出 一 个 部 份 ， 即 “其 定 ( 顶 ) FHL, 高 丈 二 尺 ”， 见 示意 图 3 - 
8 (b) : 


图 3 -9 (b) ， 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 之 “六 除 ”示意 图 
资料 来 源 : 张 家 山 汉 简 『 算 数 书 」 研究 会 编 ; 《 江 简 [算数 书 」 一 一 中 国 最 古 D 数 学 书 》， 
京都 :朋友 书店 2006 年 版 ,第 35 页 。 
(2) 在 《 九 章 算术 》 的 “ 商 功 ” 章 有 一 例 “ 义 除 ” 算 题 : 
FARR, FESR, ,ع - # ل‎ FER, REAR, RF, & 
.كرما‎ MER: 25 : 八 十 四 尺 。 术 日 : EERE, ,الا‎ XD 


O 彭 浩 :《 张 家 山 汉 简 《算数 书 〉 注释 》， 科 学 出 版 社 2001 年 版 , 第 101 页 。 
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《 九 章 算术 》 的 “ 莱 除 ”是 三 面 为 等 腰 梯 形 、 另 两 面 为 直角 三 角形 的 
五 面体 ® 计 算 公式 是 : 


Vag = (EI + FI +R x Ex Ex 


图 3 -9 (c) “《 九 章 算术 》 نا‎ “HR” RBH 


【释文 】 
积 住 ( 锥 ) 者 "1] ， 雨 广 相 乘 也 ， 高 乘 之 ， 三 成 一 尺 。 
0997 
【注释 】 
[1] FÊ ($), EKER RSE: (参照 “《 数 》 研 读 会 ” 
结论 ，2010 年 9 月 23 日 。) 
[2] 依 术 列 式 如 下 : 
V = J a x JÈ Û x Êk x 


此 公式 与 《 九 章 算 术 》 之 “ 商 功 ” 章 的 方 锥 求 积 公式 相同 。 


O WHR: (ERNE), HEYE HIRE 2004 年 版 ,第 184 页 。 
© 同上 书 , 85 184 -185 页 。 
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【释文 】 

ERK, TREK, ERRLAR, T#ZA, BZA 
四 尺 ， MRA =¥ 2 7 8F RD 2 (和 术 ) 2 : تر‎ E 
0456 


【注释 】 
[1] 据 现 存 简 文 给 仙 形 体 并 推测 算式 如 下 : 


1 工 [150 -20 9 5 
2 (20 x 66 x 64)+ 2 x 6ء چ اا‎ x 64| = 0 (立方 尺 ) 


上 广 二 区 


亦 六 丈 六 尺 


高 六 丈 四 尺 


下 广 五 丈 


图 3-10 算 题 0456 示意 图 


【释文 】 
办 广 衷 相 乘 ， 高 乘 之 ， 二 成 一 尺 。 J13 


【释文 】 
有 玉 方 入 寸 ， 欲 以 遍 方 半 寸 鼻 〈 棋 )"] , 11 44 5 ) 1 
.و‎ 四 千 九 十 六 。 述 (和 术 ): EAT, FA (又 ) #84, 8 
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A (又) #EX™ 25‏ , ودع قرع 

【注释 】 

[1] “F#”, AE “Bo (SRE SEER, 2010 #11 A 30 Ho) 

[2] 依 不 完全 的 术 文 ， 计 算 如 下 : 

8x8=64, 64x64 = 6 

全 大 海 先生 对 本 问题 的 解释 如 下 : 八 寸 见方 的 立体 ,可 以 这 样 得 到 : 
1 寸 见 方 的 棋 可 以 通过 将 长 、 宽 、 高 都 平分 分解 为 8 个 半 寸 棋 。 将 8 个 
1 寸 棋 可 以 排 成 长 8 寸 、 宽 1 寸 、 高 1 寸 的 长 条 ， 它 含有 的 半 寸 棋 数 为 8 
x8 - 64 (个 ) 。 将 这 样 的 长 条 排 8 HERRE Jk, FE 8 层 就 得 到 8 
寸 见 方 的 大 立方 体 (“ 玉 方 八 寸 " )。 这 个 大 立方 体 含 (8 x8 =) 64 个 长 
人 条， 所 以 它 所 含 的 半 寸 棋 数 为 : 64 x64 =4096。 


【释文 】 
口 城下 后 〈 厚 ) 三 丈 口 二 四 1843 


【释文 】 
丈 ， 上 衷 四 丈 ， 高 九 尺 ， 为 积 尺 八 千 六 百 其 及 大 凡 三 万 
五 千 九 百 贡 尺 。 0980 


【释文 】 

州 六 得 一 [1]。 0762 

【 注释 】 

[1] 第 0762 号 简 完好 ， 应 属於 图 享 类 算 题 的 术 文 部 份 。 


【释文 】 
办 永 六 十 步 。 其 述 ( 术 ) 日 : 以 加 2187 


十 赢 不 足 类 算 题 


共有 13 枚 编号 简 和 3 枚 歼 片 良和 此 类 ， 其 中 有 完整 算 题 4 例 ) 21 
枚 编号 和 3 HRT), REE (PF) 文 的 简 有 2 枚 编号 简 。 
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完整 算 题 是 : 0413; 0920 + C410104 +0790; 0499 +0026; C020107 + 
2197 + 0799 +2198 + 2179 + 0496 + C100108 +0497 。 
失去 上 (CF) 文 的 简 是 : 0905; 1655 。 


【释文 】 

启 不 足 "。 三 人 共 以 五 钱 市 , PRR OR) 之 ， 问 人 之 出 
多 可 (AT) 钱 ? 得 日 , 人 出 一 钱 三 分 钱 二 。 其 述 (和 术 ) 日 : 以 
赢 、 不 足 互 乘 母 2] 0413 

【 注释 】 

[1] 赢 不 足 ， 即 盈 不 足 。 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 写 为 “ 赢 不 足 ”， 如 
“分 钱 ” 算 题 “…… 赢 、 不 足 互 乘 母 为 实 ……”。《 九 章 算术 》 作 “ 盈 不 
足 ”， 郑 玄 引 部 界 “ 九 数 ” 作 “ 赢 不 足 ”。 李 籍 云 : “BR, Wh. REZ, 
虚 也 。 满 、 虚 相 推 ， 以 求 其 通 ， 故 日 顶 不 足 。” (参见 郭 书 春 《 九 章 算术 译 
注 》 第 289 页 注释 [1]。) 

E (BO E, “ 盈 ” 和 与 “ 赢 ” 二 字 萌 不 混用 。“ 赢 ”与 “不 足 ” 相 
对 ， 宜 解释 为 “有 人 饼 ”。 

此 简 文 是 求 不 盈 不 觅 之 正 数 〈 即 每 人 应 出 的 数 ) 的 例题 。 根 据 题 设 ， 
通过 两 次 假设 ， 比 如 假设 人 出 2， 芭 1， 人 出 1， 不足 2， 就 会 化 为 盈 不 足 
问题 。 值 得 注意 的 是 ， 这 是 特意 为 盈 不 足 术 求 不 盈 不 觅 之 正 数 而 设 的 题 


目 。 因 为 直接 直接 求解 形 如 ax = ١ 的 一 元 一 次 方程 ， 得 出 * = A ER 


便 。( 郭 书 春 先生 邮件 ，2010 年 8 月 29 Eo) 

[2] 计算 如 下 : 

每 人 出 2 BR, RIB; 每 人 出 1 钱 , 不 足 2 $o 

《 九 章 算术 》“ 盈 不 足 术 日 : 置 所 出 率 ， 盈 、 不 足 各 居 其 下 。 令 维 乘 
所 出 率 ， 并 以 为 实 。 并 一 、 不 足 为 法 。 实 如 法 而 一 。” 依 入 计算 : 


pe 1 1 5 2 
2+1 3 وا‎ )© 


【释文 】 
凡 以 赢 不 足 有 (又) RL, 82, 9: 2# (RF) 人 钱 三 ， 
+ (OR) 米 ， 斗 二 钱 ， 赏 )1#( ,دح‎ FER, )]# 


122 RET ا‎ (BO EST 


) 1# زشت‎ 加 ` 0 

四 有 (又 ) 赢 一 钱 ， 即 直 ( 置 ) - +. - + ذخ‎ )35( 
Qn +044 

赢 、 不 足 ， 其 下 以 为 子 -，( 子 ) ERF, FIER (FR), 
而 并 赢 、 不 足以 为 法 ， 如 法 一 斗 半 [?]。 0790 

【注释 】 

[1] 第 0920 号 简 与 残片 C410104 可 拼 缀 为 一 枚 简 。 

[2] 此 题 中 “ 母 ” 指 假设 的 一 斗 、 二 斗 ，“ 子 ”是 说 、 不 足 。《 算 数 
书 》 中 也 有 把 赢 和 不 足 称 为 “ 子 ” 把 对 应 于 《 九 章 》 盈 不 足 章 标 准 型 问题 
之 所 出 率 的 已 知 量 称 为 “ 母 ” 的 情况 。( 参 见 邹 大 海 《 从 《算数 书 》 盘 不 足 
问题 看 上 古 时 代 的 人 盘 不 足 方 法 》, 《自然 科学 史 研 究 》2007 年 第 3 期 。) 


郭 书 春 先生 指出 : 此 题 本 来 货 人 3 钱 ，2 R1 斗 ， 容 易 求 出 1 二 斗 


但 用 赢 不 足 术 求解 : K1 斗 , PREIR, K2 #, MI BR, NK 


2*1+1*1 1 ( 斗 ) 为 不 一 不 月 之 正 数 。 


凡 以 赢 不 足 人 条， 也 是 求 不 盈 不 脑 之 正 数 的 例题 ， 间 上 且 完 整地 给 出 了 求 
不 盈 不 及 之 正 数 的 公式 : 设 人 出 4 , 24 (或 不 足 ) a ， 人 出 8 ， 不足 (或 
RH, BIN E) bc FH Ab + Ba 作为 实 ， 计 算 a + ٠ 作为 法 。 则 人 出 
4 + Pe 为 不 盈 不 及 之 正 数 。 此 题 本 来 货 人 3 Bk, 2 钱 1 斗 ， 容 易 求 出 1 
ل‎ 斗 。 但 用 赢 不 足 术 求解 : 16 1 斗 ,不 足 1 钱 , K2, KI BR, MK 
1 
We E 
年 8 月 29 Ho) 


( 斗 ) 为 不 盈 不 觅 之 正 数 。( 郭 书 春 先生 邮件 ，2010 


【释文 】 

米 一 斗 五 钱 ， 叔 (RB) 五 斗 一 钱 ， 今 欲 以 一 钱 买 二 物 D ， 
各 得 多 可 ( 何 )? WB: 米 得 一 升 三 分 升 二 ， 叔 (B8) 得 八 升 三 
分 升 一 。 术 (#) 以 ”0499 

赢 不 足 求 之 。 回 006 
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【注释 】 
[1] 据 题 意 可 补 为 “ 今 欲 以 一 钱 买 二 物 【 共 一 斗 ]”。 
[2] 算 题 计算 如 下 : 


若 买 1 斗 ( 即 10 升 ) 米 ， 不 足 4 钱 ; FEE, BB. 


4 
زو" شوح كه ویک يبه 
3 3 4 
حدب+ 4 
5 
升 )‏ ( كود 2 وگ 4و 
3 3 4 
4 


此 算 题 与 《 九 章 算术 》“ 盘 不 足 ” 章 第 十 三 题 类 似 。 
郭 书 春 先生 认为 ， 此 类 算 题 可 以 任意 假设 使 之 变 成 启 不 足 问题 。 


比如 设 米 得 1 升 ， 根 据 米 1 ساد‎ 5 钱 ， 值 + 钱 ; 则 救 应 得 9 Ft, 根据 玻 5 


设 米 得 2 升 ， 根 据 米 1 斗 5 BB, {E1 28: 则 项 应 得 8 升 ， 根据 权 5 斗 
1 钱 , 值 30 = ER. HZR + 3 = 1 د‎ BR, 与 1 钱 相 较 , MER. 


ورك د r‏ د x1 +k x2‏ عل RR:‏ 
BERI: > +1 = 3 12‏ ,خدج لدت فدهت ةزئة Rt,‏ 


( 升 ) , REB 10 - 3 = 8 ل‎ (FD (1 ,1خ م61 وغ‎ 2010 8 
月 2 日 。) 


【释文 】 

AFL, KFA £20107 

ALK, KH (B&B) THA 7 

Ark, MERT (7T? 日 : 稻 六 斗 "'] 0799‏ ,دص 

四 [和 了 入] 日 : 直 ( 置 ) Hh, > ,يم + - عر‎ KX, FA 
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(E) 赢 加 2198 

加 一 其 下 ， 叔 (B) Z2, i (E) 赢 三 其 下 ， 业 不 足 中 加 

2179 

KL, P<, BBE (FR), IB )2( 三 乘 叔‏ عضا 
ققد (B8)‏ لسع ع قالا (FR),‏ قتاقظع + 五‏ )8( 
(RF), FR 046‏ 

REA C100108 

加 五 以 为 法 ， 如 法 各 得 一 斗 5] 。 ”0497 

【注释 】 

[1] FEF 0020107 与 第 2197 号 简 、 第 0199 号 简 原本 应 属於 一 枚 简 。 
简 文 的 复原 方案 之 一 是 : “(RBH Hh, EFO) LB, BK (&) 
十 斗 [五 钱 ， 今 欲 买 三 物 共 十 】 斗 ， 用 八 钱 ， 问 各 几 可 ( 何 )? E: FA 
斗 ,【 次 三 斗 , 权 )22( 一 斗 。 述 ( 术 ) ] E: 置 稻 九 ,不足 一 其 下 ; 
بلعل‎ , E ( 置 ) 赢 一 其 下 ; KH ) 2( E, E ( 置 ) 赢 三 其 下 ， 记 不 足 
(REM, DBI (BK) 2) REL, RZ, HMH, BRR: IBS )8( 
ZRH (BO) 2, FE, BRACE); تاخز 157لا‎ (B8) EBB 
(BO J) 恤 ( 实 ) 。 同 赢 、 不 足 ， 五 ， 以 为 法 ， 如 法 各 得 一 斗 。 

[2] 第 2198 号 简 与 第 2179 号 简 可 拼 缀 。 

[3] FEF 0100108 与 第 0497 号 简 可 拼 级 为 一 枚 简 。 


【 徐 闵 保 先 生 的 解析 】?: 
E x علد‎ , ER y علد‎ , B2 3, 列 方程 组 : 
x+y +z = 0 
9 7 5 
10*107 ^ 1078 
这 一 不 定 方程 组 有 和 无 数 解 ， 如 : 
ET, FE, FE S2, = بود‎ =4, z= 


算 题 给 出 的 答案 x =6 ，y م , 3 د‎ = 1 只 是 其 中 之 一 。 
依照 算 题 术 文 ， 布 列 如 下 : 


® 徐 义 保 先 生 邮 件 ，2010 年 10 月 24 日 。 


第 三 章 释文 注释 125 


稻 9 1 (不 足 ) 
次 7 1 ( 赢 ) 
B&H 5 3 ( 赢 ) 
21 ¥ +(7ير بز 5+ و‎ )1 RE +1 +3 = = 6 


1 
(3 f +د5»‎ )1 RE + 1 1# + 3 70 = 1 - 3 


Ui Rês RE + 1 19) +5 = 2 =1 
EREFIER, 77-1215 لالز‎ 1 , 17881712 HEEE A o 


【如 大 海 先 生 的 解析 】 

此 题 的 代数 方法 解答 如 下 : 

设 稻 x علد‎ , ER ر‎ 3F, B2 3F, 列 方程 组 : 
x+y+z=10 (1) 
9x 77 5z 
10+10+10= 

综合 两 式 得 到 2x +y =15。 如 果 求 非 负 整数 解 ， 

当 y=1 时 ，x=7，z=2， 这 组 解 可 记 为 (7，1，2) ， 第 一 组 

当 y=3 时 ， 这 组 解 为 (6， 3, 1( , 第 二 组 

当 y=5 时 ， 这 组 解 为 (5，5，0)，, 第 三 组 

当 y=7 或 9 或 更 大 的 奇数 时 ，z 为 负数 ， 故 不 可 计 人 解 。 

本 题 的 答案 中 府 “ 称 六 斗 ” ， 可 网 只 取 了 第 二 组 解 。 

依照 算 题 术 文 ， 可 作 如 下 理解 : 


直 ( 轩 ) # # | KG | HF 
KE — 2 


8 (2) 


(B0) 3 x #7 =0 5181‏ + 789 1 ع 
3x (BO) 5 -5 ES‏ (286) لله 
稻 不 足 1x 叔 (BK) 5 =5 RN (BU) 实‏ 


O HKH, 2010 4# 11 月 2 日 。 


126 AE r ezê A (BI) DESTE 


A 1 + j 3 + RE1 - 5 为 法 

以 法 5 分 别 除 稻 实 30. EF 15 、 叔 实 5， 分 别 得 到 稻 、 次 、 叔 〈 需 ) 
的 数量 为 6、3、1 斗 。 

上 述 各 实 的 计算 步 马 ,没有 规则 可 言 ， 整 个 计算 也 看 不 出 有 什么 道 
理 。 古 人 在 设计 这 个 问题 的 时 候 ， 可 能 就 是 先 有 答案 和 题 设 ， 然 后 据 合 


术 文 的 。 
[EX] 
思 不 足以 为 法 ， 如 法 而 得 一 钱 ['1。 005 
【注释 】 


[1] 第 0905 号 简 简 首 玖 ， 现 存 长 度 约 23cm， 下 部 为 空白 。 第 0905 
号 简 现 存 长 度 和 与 完整 简 的 27. 5cm 相差 4. 5cm， 除 去 上 编 继 以 上 1. Sem 及 
上 编 继 占 位 ， 余 长 逮 能 书写 五 、 六 个 字 左 右 。 


【释文 】 
思 一 述 ( 术 ) 日 ， 以 七 十 钱 为 法 ， 以 三 钱 乘 1655 


十 一 ” 勾 股 算 题 
完整 算 题 1 例 ， 包 含 2 枚 编号 简 : 0304 +0457。 


【释文 】 

口 有 园 材 藉 ( 埋 ) 地 ,不 智 ( 知 ) hk, Mz, XH 
而 得 平一 尺 ， 问 材 周 大 儿 可 ( 何 ) , 879 , 2 ونج , + م جرع‎ 
也 ， 以 深 0304 

一 才 为 法 ， 如 法 得 一 寸 ， 有 (I) 以 深 益 之 ， 即 材 径 也 1 。 

0457 

【注释 】 

[1] 这 是 一 道 匀 股 术 应 用 算 题 ， 依 入 计算 如 下 : 


33 +1 =26 
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Cl100108 


co20107 


2197 


0496 


0497+ 


% 27 117 12 181 2 حا “50-1 


128 RE EF 121) 201 


《 九 章 算术 》“ 勾 股 ” 章 第 九 题 : “ 今 有 圆 材 埋 在 壁 中 ， 不 知 大 小 。 
以 锯 饥 之 ， 深 一 才 ， 锯 道 长 一 太 。 问 径 作 何 。 答 日 ， 材 径 二 尺 六 寸 。 和 术 
日 ， 半 句 道 自 乘 ， 如 深 寸 而 一 ， 以 深 寸 增 之 ， 即 材 径 。” 刘 徽 注 :“ 此 入 以 
ERA, DERA, 2517-1 25113522 خد م‎ , 95 GÊ) 长 是 半 
也 ”,“ 亦 以 半 增 之 , 如 上 入 ， 本 当 半 之 , 今 此 丝 同 半 差 ,不 复 半 也 ”。 秦 
简 《 数 》 记 录 这 一 问题 ， 不 仅 褒 明 《 九 章 算术 》 的 这 个 问题 有 著 更 早 的 
来 源 ， 而 且 它 的 时 间 下 限 为 中 国人 在 先秦 就 认识 了 勾 股 定理 (更 不 用 讼 
出 入 相 补 原理 ) 的 观点 提供 了 更 明确 和 直接 的 支援 。 (参见 萧 迷 、 朱 汉民 
《 勾 股 新 证 一 一 猴 矿 书院 藏 秦 简 〈 数 的 相关 研究 ),， 《自然 科学 史 研 究 》 
2010 年 第 3 期 ; 又 参见 本 书 第 四 章 第 二 部 分 。) 


十 二 ”其 他 


收录 5 枚 编号 简 : 
0889; 0885; 1657; 1844; J12。 


【释文 】 

思 口 口 口 口 口 口 口 口 口 (而 】 五 (路 ， 同 之 五 斗 ， 问 得 米线 
可 ) (121+ رو‎ 蒜 一 分 斗 之 五 。 其 述 ( 术 ) HF: 置 一 人 而 四 
倍 之 ， 为 廿 一 0889 

【注释 】 

[1] 第 0889 号 简 完 好 。 简 上 段 字 踊 模 糊 不 可 辨识 ， 约 有 九 个 字 的 墨 
距 。 和 后 续 简 可 能 是 第 0885 号 简 。 

“° (MJ, MRE BIRYA HH o 

[2]“【 除 ]”， 据 笔划 残 痕 补 出 。 


[Ex] 
لا‎ 为 【法 ]， 有 (又) 置 五 斗 , FEXRA (F)-, (F) 
如 法 一 。 0885 


【释文 】 
AT ( 何 )? 日 : 四 升 有 (又 ) 七 分 升 一 实 为 口中 
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1657 
【注释 】 
[1] 第 1657 号 简 照 片 有 三 段 残 简 。 中 间 一 段 不 是 《 数 》 的 内 容 ， 秋 
文 不 录入 。 第 三 段 “ 实 为 口 ”也 不 像 《 数 》 的 字体 风格 。 


【释文 】 
思 口 乘 日 一 口 四 1844 


【释文 】 
a ول‎ aa BAR )44( 十 三 分 朱 ) 40 三 。 112 
十 三 残片 
已 经 拼 绥 的 6 枚 歼 片 收录 於 算 题 释 文 里 ， 未 拼 缀 的 歼 片 12 枚 集中 置 
於 此 不 。 
【释文 】 


C090107‏ صما 

思 步 少 半 _。( 半 ) 步 加 C010108 

四 七 【分 ] 因 C100302 

四 上 口 如 法 口 口 口 不 盈 尺 者 以 加 C410115 
百人 入 加 C410204 

加 一 ， 不 分 者 加 C410307 

匆 ) I C030103‏ ( عن ح ل وج جرح [ ]حا 
Ak (FR) 城 口 口 口 四 C030207‏ 

四 券 租 数 口 加 C060209 

四 口 口 半 之 令 五 口 四 C130309 

思 [法 ]， 即 直 和 与 田 步 数 ， 如 法 [而 ] كا‎ C020103 
Axx, MRK C020311 


第 四 章 “ 相 关 间 题 研究 


一 ”对 算 题 “ 村 一石" 的 研究 


秦 简 《 数 》 不 是 通过 科学 的 考古 发 据 得 到 的 ， 这 使 得 秦 简 《 数 》 缺 
失 了 很 多 的 简 文 资讯 和 有 关 各 休 之 内 、 各 人 条 之 间 关 傈 的 资讯 ， 也 缺失 了 
与 之 相关 的 墓 主 个 人 及 其 他 社会 资讯 。 时 代 淹 束 ， 古 今 隔 关 ， 造 成 了 很 
多 疑惑 。 因 此 有 大 量 疑 难 间 题 ， 需 要 通过 多 方 考证 才能 多 得 较为 清楚 的 
认识 。 

下 面 禾 述 的 是 对 算 题 “ 标 一石 ”( 简 2173 +0137 +0650) 的 讨论 。 和 位 
文 是 : 


اك د :8 39 44 35 5 - غ6 15 , +3 ح علد ار عا 5 5 - 36 ما 
23 
FR (FR) 日 : RF 0137‏ , م - علا ور اراد جر > د لصا 
(R)-, (FR) 如 法 得 票‏ 18 اد عد عر اد عر ل غ3 عو اد 1 ايا Hk,‏ 
0650 = 


1. 88 8481557015195 

第 2173 号 简 和 与 第 0137 E I DEK MHRA, تخد و‎ ٠. PR 
长 度 是 21. 0cm， 简 上 下 仍 残 。《 数 》 的 完整 简 全 长 多 为 27. Scm 左右 ， 
EMAC KHE REE HEKE 4 1. Som EH, FMA ERIE REE EE 
约 1.8cm 左右 ， 整 简 字 数 多 在 38 ~45 字 之 间 。 下 面 复原 简 (2173 + 
0137 ) 。 


第 四 章 ”相关 问题 研究 131 


包 大 海 先生 的 意见 是 了 : 从 照片 看 “ 票 一 石 ”三 字 已 歼 缺 大 部 分 ， 宜 
先 作 缺 字 ， 再 加 注 褒 明 当 作 “ 桶 一石"。2173 简 在 “ 粟 一 石 ”之 前 玖 断 ， 
也 不 排除 歼 断 部 分 还 有 未 知 文字 的 可 能 性 。 在 0137 号 简 下 段 补 出 “以 作 
斗 二 升 ”是 符合 题 意 的 。“ 求 票 ” 和 “以 八 斗 二 升 ”之 间 按 照 《 数 》 算 题 
的 习惯 表述 可 补 “ 之 法 ”“ 之 术 ”“ 者 ”等 。 尹 先生 提出 六 种 复原 方案 : 

第 一 种 可 能 : 2173 简 “ 标 一石” 前 补 “ 豪 ” 字 ，0137 简 后 补 “ 者 ， 
以 八 斗 二 升 ” 字 ， 这 时 字 距 较 稀 了 一 点 。 

第 二 种 可 能 : 前 简 仍 补 “ 豪 ” 字 ， 和 后 简 补 “也 者 ， 以 八 斗 二 升 ”。 

ê RETIRE, BAR “FF”, HAF “ZR, IAF”. 

第 四 种 可 能 : 后 简 补 “为 米 者 ， 以 八 斗 二 升 ”。 

第 五 种 可 能 : 和 后 简 补 “为 米 一 石 者 ， 以 八 斗 二 升 "， 这 时 文字 会 比 
较 密 。 

第 六 种 可 能 ， 比 第 五 种 逮 多 补 一 个 字 : “之 为 米 一 石 者 ， 以 八 斗 二 
2 

总 之 ， 什 么 情况 都 有 可 能 ， 很 难 判断 哪 一 种 有 明显 的 优势 。 但 0137 
简 未 和 与 0650 简 相 连 的 文字 补 作 “以 作 斗 二 升 ” 是 不 错 的 。 


2， 算 法 分 析 
我 对 此 题 原来 的 理解 是 :“ 禾 粟 一 石 为 粟 谷 八 斗 二 升 ， 问 糯米 一 石 为 
FRR” ER CAME “ERT, RST. FRA: 


r 2‏ 10 
Ct)‏ ليه ا سس 82 


10 
“日 本 古 算 书 研究 会 ”对 此 题 的 解释 是 @: 
本 题 和 《算数 书 》 的 春 票 题 一 致 。 题 中 “ 桶 一石” 是 指 重量 一 石 ， 
对 应 容量 50/3 斗 。 本 来 从 容量 50/3 斗 的 桶 中 能 取得 10 斗 的 米 ， 现 在 因 
损耗 只 取得 8 斗 2 升 的 米 。 问 若 要 取得 米 1 石 (10 斗 ) 需 多 少 票 。 比 例 
式 是 桶 50/3 斗 : 米 8 3F 2 FF = 35 7:26 10 斗 。 
儿 大 海 先生 对 此 算 题 做 了 详细 解析 ， 他 的 意见 主要 有 下 面 交 点 @: 


O 参照 乌 大 海 先 生 2010 年 8 月 23 日 发 来 电子 邮件 转述 。 
© 参照 大 川 俊 隆 先生 2010 年 8 月 19 日 的 电子 邮件 转述 。 
© 参照 乌 大 海 先生 2010 年 8 月 20 日 至 8 A 23 日 的 电子 邮件 转述 。 
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(1) 将 《 数 》 的 这 个 算 题 跟 《 算 数 书 》 的 春 桶 题 比 较 ， 这 两 个 问题 
有 一 致 性 ,《 数 》 的 这 个 问题 可 以 用 损耗 来 解释 ， 但 其 文本 本 身 和 算法 本 
身 都 未 及 此 。 

《算数 书 》 春 桶 题 ， 涉 及 了 在 标准 情况 下 春 粟 时 票 和 米 的 数量 关 傈 和 
在 有 损耗 情况 下 春 粟 的 数量 天保， 要求 的 是 在 有 损耗 情况 得 到 一 石 米 时 所 
需要 补足 的 供 损耗 的 村 。 其 计算 过 程 中 ， 都 在 术 文 之 外 膛 需 要 另外 计算 术 
文中 的 参数 。 而 《 数 》 的 这 个 问题 ， 不 涉及 损耗 半 题 ， 其 术 文 如 果 把 
0137 号 简 损 失 文 字 补 上 “以 八 斗 二 升 ” (或 类 似 文 字 ) 后 ， 则 和 术 文 提供 
的 算法 是 完整 的 。 从 男 一 个 角度 看 ， 趴 然 从 春 标的 标准 比例 来 讼 ，《 数 》 
这 个 问题 中 一 石 票 只 得 八 斗 二 升 米 ， 可 以 用 存在 损耗 来 理解 ， 但 不 管 一 石 
票 春 出 的 米 是 八 斗 二 升 ， 逮 是 别 的 什么 数量 ， 只 要 按 正 比例 天 傈 依 术 计算 
出 绊 果 来 ， 跟 损耗 不 损耗 没有 关 傈 。 

(2) 《算数 书 》“ 春 票 ” 休 中 “ 当 益 征 粟 叙 何 ”前 ， 应 腕 落 了 表示 已 
知 得 到 一 石 米 这 样 一 个 已 知人 条 件 的 文字 ， 从 秦 简 《 数 》 看 ， 这 个 意见 是 
有 根据 的 ， 落 非 古 人 有 这 种 省 略 的 习惯。 但 是 因为 在 0809 i “SAR, 
此 一 石 春 之 为 米 七 斗 ， 当 益 禾 化 可 〈 何 )?” 中 ， 也 没有 表示 已 知春 出 一 
石 米 这 个 条 件 的 文字 ， 所 以 《算数 书 》 中 “ 春 票 ” 省 去 表示 这 个 条 件 的 
文字 也 是 可 能 的 。 不 过 ， 既 然 《 数 》0809 的 这 个 题 术 文 不 全 ， 管 案 很 可 
能 不 对 ， 所 以 题 设 被 抄 错 或 改 错 的 可 能 性 也 不 小 ， 因 此 也 不 能 由 此 认定 
《 数 》 和 《算数 书 》 中 表示 已 知 得 到 一 石 米 的 文字 没有 出 现 ， 一定 是 一 种 
省 略 的 方式 ， 而 不 可 能 是 流传 错误 。 

(3) 秦 简 《 数 》 这 个 问题 的 方式 为 : 

在 政府 的 傅 储 事务 中 ， 由 桶 春 出 的 米 〈( 粮 米 ) 按 通常 的 体积 计量 方 
式 以 十 斗 为 一 石 ， 票 划 按 春 出 一 石 米 所 需要 的 标的 体积 即 十 六 斗 大 半 斗 为 
一 石 。 因 此 ， 如 果 假 设 秦 简 《 数 》 的 这 个 问题 以 政府 的 合 储 事务 为 现实 
背景 ， 那 床 2173 +0137 简 中 “ 粟 一 石 ”就 是 桶 十 六 斗 大 半 斗 ,“ 米 一 石 ” 
即 “ 米 十 斗 "。 因 此 3 支 简 连 在 一 起 形成 的 整个 问题 就 是 : 

[已 知 ] 聚 一 石 ( 十 六 斗 大 半 斗 ) 能 得 到 米 八 斗 二 升 ， 问 要 得 到 一 石 
(十 斗 ) 米 相应 需要 多 少 票 ? [ 答 ] EH: (%1 廿 斗 又 一 百 甘 三 分 斗 之 州 
能 得 到 一 石 (十 斗 ) Ko WE: 要 求 票 [之 得 一 石 米 者 ]， [以 八 斗 二 
升 ] 为 除数 〈 法 ) ， 以 〈 一 石 米 的 斗 数 ) THRE (一 石 的 斗 数 ) 十 六 
斗 大 半 斗 为 被 除数 〈 实 ) ， 被 除数 中 有 与 除数 相同 的 部 分 就 得 到 一 斗 〈 实 
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如 法 得 粟 一 斗 ) (或 者 褒 被 除数 除 以 除数 ) 。 

上 面 方 括号 内 的 文字 ， 是 为 使 文 意 清楚 而 补足 的 ， 圆 括号 内 的 文字 是 
解释 性 的 说 明文 字 。 

这 个 根据 现代 读者 习惯 对 问题 做 的 八 量 贴近 原文 的 重 写 ， 蕴 不 涉及 票 
米 比率 5:3 ， 也 不 涉及 损耗 数 和 损耗 率 。 术 文 列 成 算式 就 是 : 


EN 16 :8 斗 2 升 


这 是 非常 简单 而 明确 的 。 这 个 问题 中 的 票 一 石 为 16 3 A, ERE 


票 米 比 率 5:3 算得 ， 而 是 由 聚 一 石 的 规定 直接 得 到 的 ， 也 不 涉及 一 石 重 的 
票 体 积 为 十 六 斗 大 半 斗 的 问题 。 从 题目 中 的 各 数值 之 问 相 吻 合 这 一 点 来 
看 ， 这 个 问题 中 一 石 票 和 一 石 米 的 斗 数 ， 的 确 符合 政府 售 储 事务 中 的 标 
准 ， 这 诊 明 秦 简 《 数 》 的 这 个 问题 可 能 是 以 政府 依 储 事务 为 现实 背景 的 ， 
或 者 这 种 规定 中 的 标准 在 政府 傅 储 事务 之 外 的 一 定 范 团 内 还 有 探 用 的 。 


二 FHA MEND” fA AAR” 


算 题 “ 园 材 于 地”( 简 0304 +0457) EREK, ع اما‎ 1171117 
(KEE) 时 代 这 类 算法 的 情况 提供 了 时 代 确 切 的 直接 材料 。 简 
文 是 : 


CE) 地 ， 不 智 〈 知 ) 小 大 ， 明 之 ， 入 材 一 十 而 得‏ 87/6 78لا 
平一 尺 ， 癌 材 周 大 从 可 ( 何 )。 即 日 ， 半 平 得 五 寸 ， RMR, IDR‏ 

0304 

一 寸 为 法 ， 如 法 得 一 寸 ， 有 〈 又 ) 以 深 益 之 ， 即 材 径 也 。 
0457 


在 已 知 的 出 土 简 簇 数学 文献 中 ,没有 见 到 过 类 似 的 算 题 ， 而 在 传世 文 
献 《 九 章 算术 》 里 则 有 一 例 相 同 的 算 题 ， 即 《 九 章 算术 》 庄 “ 勾 股 ” 章 
的 第 九 题 :“ 今 有 圆 材 埋 在 壁 中 ， 不 知 大 小 。 以 锯 锯 之 ， 深 一 寸 ， 锯 道 长 
一 尺 。 问 径 作 何 。 答 日 ， 材 径 二 尺 六 寸 。 术 日 ， 半 锯 道 自 乘 ， 如 深 寸 而 
一 ， 以 深 寸 增 之 ， 即 材 径 。” 
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0650 2173+0137 


图 4-1 算 题 2173 +0137 +0650 
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比较 两 道 算 题 ， 如 果 和 忽略 题 设 情景 的 描述 以 及 语言 表 巡 的 差别 ， 只 从 
条件 、 资 料 、 解 题 方法 秋 方 面 考察 ， 则 两 题 完 全 一 样 ， 可 视 为 同一 题 ， 只 
是 《 九 章 》 最 终 要 求 的 是 直径 ， 而 秦 简 《 数 》 最 终 求 的 则 是 周 长 ， 要 通过 
先 求 直径 来 过 到 目的 。 基 於 此 ， 我们 认为 《 数 》 所 收录 的 这 道 “ 园 材 苏 地 ” 
算 题 直接 说 明了 《 九 章 算术 》 庄 “ 勾 股 ” 章 的 内 容 在 先秦 数学 著作 中 就 有 
济源 ， 此 题 为 我 们 研究 勾 股 定理 在 先秦 时 期 被 应 用 的 情况 提供 了 新 材料 。 

下 面 我 们 将 要 述 及 的 内 容 是 : 

1. 半 算 题 的 形成 年 代 的 推测 ; 

2. 分 析 算 题 简 文 敏 述 的 算法 所 运用 的 数学 原理 ; 

3. 基 於 对 此 算 题 的 分 析 结 果 来 讨论 匀 股 定理 在 先秦 的 应 用 情况 以 及 
此 题 与 《 九 章 算术 》“ 勾 股 ” 章 算 题 的 关联 。 


(一 )“ 园 材 蒜 地 ” 算 题 简 文 敏 述 的 解 题 方法 的 数学 原理 


考察 算 题 简 文 敏 述 的 解 题 方法 : “…… 即 日 ， 半 平 得 五 寸 ， 令 相 乘 
也 ， 以 深 一 才 为 法 ， 如 法 得 一 十 ， 有 (N) 以 深 益 之 ， 即 材 径 也 ”， 将 它 
写 为 算式 ; 


E at = jE 


代入 数值 ; EXE gy az (HZR) 


可 以 看 出 ， 算 题 简 文 叙述 的 只 是 算法 ， 实 际 上 我 们 兹 不 能 从 这 样 的 算 
法 断言 它 是 如 何 运 用 何 种 数学 原理 求解 的 。 如 果 依 照 现在 的 数学 知识 ， 则 
无 论 运 用 勾 股 定理 、 相 似 三 角形 相应 线段 成 比例 原理 ， 或 是 圆 的 相交 弦 定 
理 都 能 推 居 出 上 面 的 算式 。 运 用 圆 的 相交 弦 定 理 求解 的 可 能 性 可 以 排除 ， 
因为 它 在 中 国 传统 数学 中 毫 无 跳 踊 ， 在 先秦 时 期 ， 不 可 能 是 “ 园 材 获 地 ” 
算 题 的 解 题 思 路 。 因 此 ， 当 时 此 题 的 解答 方法 只 有 两 种 可 能 : 一 是 运用 勾 
股 定理 ; 一 是 运用 相似 直角 三 角形 对 应 挡 成 比例 的 性 质 。 

第 一 种 方案 可 以 这 样 来 理解 问题 的 解答 方法 : HR (ME) “AR” 
章 第 九 题 与 秦 简 《 数 》 的 这 个 问题 的 数值 和 解法 都 相同 ， 那 床 考 察 前 者 
的 解法 及 其 刘 微 注 是 有 益 的 。 刘 徽 注 说 :“ 此 和 术 以 锯 道 一 尺 为 勾 ， 材 径 为 
A, RT AREF, $F GÊ) 长 是 半 也 ”, “ 亦 以 半 增 之 ， 如 
上 入 ， 本 和 当 半 之 ， 今 此 皆 同 半 差 ， 不 复 半 也 ”。 刘 徽 是 把 此 题 作 为 已 知 匀 
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与 股 弦 差 求 股 、 弦 的 问题 来 对 竺 的。 在 此 题 的 注 中 刘 徽 没有 具体 介绍 如 何 
求解 。 但 此 问题 与 前 面 的 三 个 问题 “ 引 茂 赴 岸 ”“ 立 木 系 索 ”“ 依 木 於 
垣 ”同型 ， 而 在 注 “ 引 茂 赴 岸 ” “立木 系 索 ”两 问题 上 时， 划 币 利用 色 股 定 
理 来 解决 问题 。 刘 徽 对 “ 圆 材 ” 的 注释 思路 与 其 解释 “立木 系 索 ” 相 同 ， 
可 以 解释 为 : DERE. HER2 倍 锯 深 之 差 、 直 径 分 别 为 勾 、 股 、 
怠 ， 为 便 於 理 解 ， 分 别 以 它们 的 一 半 为 勾 设 a、 股 b、 弦 ec。 令 正方 形 AB- 
CD RARE (c2), IEE EBHJ RKFE 〈b2) ， 那 床 利 用 勾 股 定理 ， 勾 的 
平方 (a2) =F (2ه)‎ - 股 的 平方 (b2) = 正方 形 ABCD -正方 
形 EBHJ= 曲 尺 形 AEJHCD (BEF), ظا| لاوطالا 1ك"‎ 1522 〈(e - b) 为 宽 
(DF), WRIA (b+c) 为 长 (AG + CD) 的 长 方形 ( 见 图 4 -2)。 因 
此 ， 勾 的 平方 (a2) = 股 弦 差 (ec-b) x 股 弦 菇 (b+c)， 由 此 可 知 ,， 勾 
的 平方 除 以 股 弦 差 就 得 到 股 弦 站 ， 即 b + ع‎ = a2/ (e -b)， 再 加 上 句 深 
(ce -b) ， 就 是 半径 的 2 倍 (2c) 即 直径 。 


图 4-2 刘 微 的 解 蚌 方 法 


刘 微 对 这 个 问题 的 解法 所 作 的 注 用 到 勾 股 定理 和 出 人 相 补 原理 两 个 基 
本 的 原理 。 在 传世 文献 中 ， 勾 股 定理 最 早 见 《 周 藤 算 经 》。 书 中 记载 西周 
初 年 数学 家 商 高 在 回答 周公 的 问题 时 说 : “ 故 折 和 矩 ， 以 为 匀 广 三 ， 股 修 
四 ， 径 隅 五 。…… 故 务 之 所 以 治 天 下 者 ， 此 数 之 所 生 也 。?"@ 商 高 不 仅 提 


O REE ( 校 点 ) ;《 算 经 十 书 〈 周 佣 算 经 卷 上 )》,《 李 假 钱 实 琼 科学 史 全 集 》 (第 四 卷 ) ， 
EEE HAE 1998 年 版 , 第 10 -11 页 。 
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A=. RIM. 325 [ان 1ه 4 مما( زذ زاف‎ , Mi BEHERE RIKER لك ل‎ 
股 术 。 书 中 又 记载 男 一 位 数学 家 陈 子 给 出 了 一 个 方法 ， 由 太阳 的 高 度 、 太 
阳 在 地 面 的 正 下 方位 置 到 观测 者 的 距离 来 计算 太阳 到 赵 测 者 的 距离 : “者 
求 邪 至 日 者 ， 以 日 下 为 勾 ， 日 高 为 股 。 勾 、 股 各 自 乘 ， 兹 而 开 方 除 之 ,得 
邪 至 日 "D， 这 段 话 认 明 “ 陈 子 不 是 潜 数 而 是 确实 知道 普遍 的 勾 股 定理 落 


且 知 道 开 平方 法 ; 即 c= Va +b””@。 陈 子 活动 的 年 代 ， 科 学 史家 根据 
天 象 记录 ， 所 定 为 公元 前 7 世纪 至 公元 前 5 世纪 之 间 ， 最 逮 不 晚 於 公元 前 
4 世纪 。@ 由 於 出 和信 相 补 原 理 是 最 直观 、 简 单 的 原理 ， 它 在 中 国 古 代数 学 
推导 几何 算法 中 是 一 个 行 之 有 效 的 基本 方法 ,这 个 方法 在 春秋 战国 之 代 已 
经 运用 ， 因 此 前 人 推论 中 国人 在 先秦 时 期 就 利用 这 一 原理 推送 和 认识 了 普 
遍 的 勾 股 定理 。@ 

这 一 观点 和 秦 简 《 数 》“ 园 材 末 地 ”问题 正好 可 以 对 证 。 先 秦 已 认识 
勾 股 定理 和 出 人 相 补 原理 ， 褒 明 先 秦 能 提出 理解 决 “ 圆 材 殖 地 ”问题 决 
非 偶 然 ， 当 时 存在 处 理 这 类 问题 的 理论 和 方法 ， 刘 征 利 用 色 股 定理 和 出 人 
相 补 原理 来 解释 这 一 问题 的 算法 ， 其 具体 细节 可 能 有 出 人 ， 但 体现 了 一 种 
济源 有 自 的 数学 传统 。 秦 简 《 数 》 记 录 这 一 问题 ， 不 仅 褒 明 《 九 章 》 的 
这 个 问题 有 著 更 早 的 来 源 ， 而 且 它 的 时 间 下 限 为 中 国人 在 先秦 就 认识 了 勾 
股 定理 〈 更 不 用 褒 出 人 相 补 原理 ) 的 观点 提供 了 更 明确 和 直接 的 支援 。 

另外 ,对 於 “ 园 材 蕴 地 ” 算 题 的 解答 ， 我们 逮 考 虑 过 第 二 种 可 能 性 ， 
即 当 时 人 们 有 可 能 利用 相似 直角 三 角形 对 应 稳 成 比例 的 性 质 解 题 。 如 团 
4 -3 所 示 ， 因 为 REAABC 与 Rt A CBE 及 RtAACE 相似 ， 如 果 利 用 相似 直 
角 三 角形 对 应 路 成 比例 的 性 质 ， 也 很 容易 得 出 “ 园 材 于 地 ” 算 题 简 文敏 


OD 钱 实 琼 ( 校 点 ) :《 算 经 十 书 〈 周 钥 算 经 卷 上 )》,《 李 假 钱 实 琼 科学 史 全 集 》 (BME), 
EEE HH 1998 年 版 , 第 20 页 。 
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述 的 算式 。 , 

我 们 之 所 以 这 样 推测 ， 是 因为 西周 初 年 商 高 至 少 已 认识 到 有 一 个 公共 
角 的 相似 直角 三 角形 对 应 净 成 比例 的 性 质 ， 而 春秋 战国 时 期 则 认识 了 直角 
三 角形 对 应 净 成 比例 的 一 般 性 质 。 下 《 周 藤 算 经 》 记 载 :“ 商 高 日 ， 平 矩 以 
正 强 ， 价 矩 以 望 高 ， 覆 抢 以 测 深 ， 了 共和 矩 以 知 下 。 环 和 矩 以 为 圆 ， 合 矩 以 为 
J.” ® 商 高 褒 的 “ 仿 矩 以 望 高 "， 按 钱 实 琼 先生 的 意见 可 以 解释 如 下 : FE 
R ABC, FREE EF, 视线 AF， 交 点 D (如 图 4 -4)。 那 床 EF = BD x 
AE + AB， 这 是 由 RtAABD 相似 於 REAAEF， 依 据 比 例 关 傈 得 出 的 。 其 实 
《 九 章 算术 》 第 九 章 的 第 十 七 题 到 第 二 十 四 题 也 都 是 测量 问题 ， 也 完全 可 
以 运用 相似 直角 三 角形 相应 线段 成 比例 的 原理 解答 。 如 若 再 考察 世界 数学 
kK, PEE, EERE (Euclid) 《原本 》 (Elements) 第 六 篇 里 ， 就 
是 利用 第 五 篇 的 比例 理论 来 讨论 相似 形 的 。 可 见 ， 由 利用 比例 来 认识 相似 
形 ， 是 很 自然 的 思维 发 展 过 程 。 先 秦 数 学 中 对 比例 原理 的 运用 已 经 过 到 了 
很 高 的 水 准 ， 当 时 人 们 有 可 能 把 比例 观念 运用 到 某 些 相似 几何 图 形 如 直角 
三 角形 上 ， 通 过 两 个 直角 三 角形 在 一 定 人 条件 下 相应 线段 之 间 存 在 比例 关 爸 
的 原理 来 解决 问题 。@ FF, (AREK) RHEIN “HEISE” FI 
能 就 是 圆 的 内 切 直 角 三 角形 的 概念 ， 也 就 说 明 当 时 人 们 已 经 知道 了 直径 所 
对 的 圆周 角 为 直角 的 性 质 。.@ 既然 “相似 直角 三 角形 对 应 所 成 比例 ”的 性 
质 和 “直径 所 对 的 圆周 角 为 直角 ”的 性 质 都 可 能 是 已 知 的 ， 那 庆 图 4 -3 
所 示 的 解答 方法 也 就 有 可 能 被 运用 ， 或 者 说 不 能 完全 排除 这 种 可 能 。 当 
然 ， 由 於 上 述 图 4 -3 中 的 直角 三 角形 相似 ， 要 基 於 一 些 在 中 国 传统 数学 
中 座 以 找到 根据 的 炙 何 原理 (如 同 弧 所 对 的 圆周 角 相 等 ,或 直角 三 角形 
两 锐角 之 和 为 一 直角 ) ， 所 以 ， 我 们 认为 第 二 种 推测 只 是 一 种 可 能 性 很 小 
的 复原 方案 。 
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图 4 -4 اا‎ 


(=) 关於 勾 股 、 旁 要 、《 九 章 算 术 》 的 推论 

其 实 我 们 推测 的 两 种 解 题 思 路 之 间 是 有 联 紧 的 。 在 中 国 古 代数 学 中 ， 
人 们 认识 相似 直角 三 角形 对 应 跟 成 比例 的 性 质 和 勾 股 定理 的 时 间 都 很 早 。 
钱 实 琼 先生 PD 和 虽 印 先生 ® 都 认为 “从 旁 要 取 ” 来 测量 的 《 九 章 》“ 勾 股 ” 
章 的 最 后 八 个 问题 ， 可 能 是 古代 的 旁 要 ， 这 些 问题 用 到 的 相似 直角 三 角形 


O ” 钱 实 琼 :《 中 国 数学 史 )， 科 学 出 版 社 1981 年 版 ， 第 44 -45 页 。 
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对 应 四 成 比例 的 性 质 ， 是 中 国 古 代 “ 旁 要 ”入 的 实质 。 关 於 “ 旁 要 ”， 畦 
祥 林 先 生 有 过 论 证 :““ 旁 要 ”就 是 利用 直角 三 角形 中 所 容 正方 形 或 矩形 
(EE) 两 稳 ( 旁 ) 的 两 个 小 勾 股 形 对 应 跟 成 比例 ， 来 进行 间接 测量 
“ 旁 要 、 重 差 、 夕 继 都 是 我 国 古 代 的 测量 术 ， 其 实质 皆 为 相似 勾 股 形 "@， 
也 就 是 褒 “ 旁 要 ”入 利用 了 相似 直角 三 角形 对 应 稳 成 比例 这 一 性 质 。 
《 数 》 的 “ 园 材 车 地 ” 算 题 叭 然 不 是 “ 勾 股 容 方 ” 的 典型 “ 旁 要 ”问题 ， 
但 如 按 上 述 第 二 种 方案 ， 它 公 有 可 能 运用 了 与 “ 旁 要 ”密切 相关 的 相似 
直角 三 角形 对 应 史 成 比例 的 性 质 ， 那 庶 此 算 题 是 不 是 “ 旁 要 ”的 变化 运 
用 实例 呢 ? 

《 数 》 的 “ 园 材 末 地 ” 算 题 出 现 於 先秦 时 期 ， 它 又 出 现在 《 九 章 算 
了 术 》 的 “ 勾 股 ” 章 , 而 “ 九 章 ” 源 於 “ 九 数 "， 其 中 色 股 源 於 旁 要 ， 那 
E (MEF) 的 “ 色 股 ” 章 所 收录 的 算 题 ， 会 不 会 包含 一 些 原先 是 运 
用 “ 旁 要 ”解答 的 算 题 ? 如 果 “ 园 材 著 地 ” 算 题 原 属於 旁 要 ， 那 诬 汉 编 
《 九 章 》 把 它 钠 入 “ 勾 股 ”也 是 可 能 的 。 

以 上 关於 “ 旁 要 ”的 讼 法 多 是 猜测 ， 订 该 膏 《 数 》 的 “ 园 材 茹 地 ” 
算 题 最 可 能 是 勾 股 问题 。 由 於 在 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 里 ,没有 人 发现 
“ 勾 股 ”类 算 题 ， 而 《算数 书 》 的 成 书 时 代 在 《 九 章 算 术 》 之 前 ， 所 以 
有 学 者 认为 《 九 章 算术 》 庄 “ 勾 股 ” 章 的 形成 时 间 比 较 晚 ， 是 在 《算数 
书 》 出 现 之 后 才 逐 步 完成 的 。 现 在 《 数 》 的 “ 园 材 素 地 ” 算 题 诊 明 了 多 
股 问题 已 出 现在 先秦 时 期 的 数学 著作 说 ， 算 题 也 较 复 杂 ， 需 要 熟练 地 将 勾 
股 定理 变化 运用 。 但 是 在 《 数 》 庄 我 们 只 见 到 这 一 个 算 题 属於 勾 股 问题 ， 
所 以 也 不 能 膏 《 数 》 豪 已 形成 “ 勾 股 ” 章 。 至 於 《 九 章 算 术 》 庄 “ 义 
股 ” 章 的 第 九 题 ， 也 不 一 定 是 摘 儿 改编 自 《 数 》 的 “ 园 材 药 地 ” 算 题 ， 
可 能 只 是 有 相同 的 源头 。 迄 今 ， 我 们 四 已 发 现 《 数 》 的 许多 算 题 与 《 九 
章 算术 》 的 算 题 相同 或 近似 ,但 仍 不 能 说 《 数 》 对 《 九 章 算术 》` 产 生 了 
直接 影响 。 关 於 《 九 章 算术 》 的 成 书 问 题 ， 郭 书 春 先生 已 提出 一 些 证 据 
褒 明 《 九 章 算术 》 的 主要 内 容 成 於 先秦 8 名 大 海 先 生 则 更 详细 、 更 充分 


O 辐 祥 林 :《“ 旁 要 、 夕 针 、 重 差 ” 释 闵 》,《 曲 息 师 范 大 学 学 报 》 ( 自然 科学 版 ) 2001 年 
第 1 期 。 
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HET (LEHR) 2ع + ]12717717 تقد ذا‎ 43 (EFE 
术 》 之前， 一 定 存在 很 多 数学 著作 ， 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 只 是 其 中 的 
一 种 ， 它 对 《 九 章 算 术 》 没 有 直接 的 影响 @， 秦 简 《 数 》 支 持 这 一 意见 。 
类 似 地 ， 我 们 认为 在 汉 《 九 章 算术 》 之 前 一 定 存在 很 多 数学 著作 ， 不 能 
仅 小 《 数 》 与 《 九 章 算术 》 有 一 些 相同 的 算 题 就 断言 两 者 有 直接 的 关联 ， 
这 个 问题 很 复杂 ， 还 需 进 一 步 研究 。 


= ”高 物 测算 及 比重 观念 


《 数 》 有 三 十 余 枚 简 是 记录 的 各 种 物质 的 体积 重量 关 傈 ， 其 中 一 种 做 
述 模式 为 :“ 某 物 多 少 斗 多 少 升 重 一 石 ”， 或 是 :“ 某 物 〈 重 ) 一 石 〈 合 ) 
多 少 斗 多 少 升 "， 这 实质 是 记录 了 物质 的 体积 与 重量 之 比 。 使 用 “ 重 一 
石 ”这 个 单位 量 也 就 令 体 积 与 重量 之 比 的 分 母 为 “1”， 那 床 作 为 分 子 的 
体积 斗 升 数位 就 相当 於 单位 重量 物质 的 体积 ， 可 以 在 体积 重量 换算 中 当 
“ 傈 数 ”使 用 。 由 此 推测 周 秦 时 期 人 们 习惯 以 测量 雪 物 体积 的 方式 计量 粮 
食 多 少 ， 而 粮食 的 重量 则 通过 计算 得 出 。 应 该 说 ， 这 种 方法 在 当时 是 比较 
方便 的 ， 尤 其 对 於 大 批量 粮食 的 测量 更 是 出 优势 。 

关於 周 秦 时 期 以 至 汉代 人 们 对 席 物 等 农产品 探 用 体积 测算 法 的 情况 ， 
也 能 在 睡 虎 地 秦 简 、 张 家 山 汉 简 等 文献 中 找到 相关 材料 。 例 如 : FE (FE 
虎 地 秦 莫 竹简》 的 “ 拿 律 ” 训 记 有 “ 叔 〈 藏 )、 苦 、 麻 十 五 斗 为 一 石 ， 
RR ) (خلا‎ 粮 者 ， 以 十 斗 为 石 [ 依 四 三 ]”; FE (FEE) MM “BER” & 
记 有 “ 程 日 ， 麦 、 藏 、 苦 、 麻 十 五 斗 一 石 ， 豪 毁 〈 山 ) RFA, UTHER 
一 石 "。 在 《 数 》 中 还 有 很 多 算 题 ， 也 都 反映 出 当时 的 人 们 习惯 用 体积 来 
TERM, MiN: “ 票 一 升 为 米 五 分 升 三 ， 票 一 升 少 半 升 为 米 五 分 升 四 ， 
粟 一 升 大 半 升 为 米 一 升 (0021) 米 一 升 为 故 一 升 半 升 ， 粳 一 斗 为 粮 十 分 
升 九 ， 米 一 升 为 灶 一 升 九 分 升 一 〈0822) ”， 这 类 末 物 对 换算 题 中 用 的 都 
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EERE: XUN: خلا 1 كلق“‎ , REL, ER XL, SREPARE 
FF, —~OARIRLET, HRERKEKEHK (0801) 可 ( 何 )? E: 积 
RLIER, 27 38-8831 11 11 1-13 11 عا‎ 2015 11 12. RB (了 术 ) 日 : BERE 
HR, 83 (又 ) 以 高 乘 之 ， 即 尺 。 以 二 尺 )0784( ” . EREHER EM 
玉 物 重量 ， 工 作 量 是 很 大 的 ， 而 通过 计算 粮 依 的 容积 来 测 知 傅 中 粮食 储量 
就 方便 多 了 。 分 配 物 资 时 也 用 体积 ， 例 如 : “KR. RE. EB. Elê. 
公 士 ， 共 除 米 一 石 ， 今 以 甸 训 分 之 ， 各 得 几 可 (N)? 大 夫 = 三 斗 十 五 分 
斗 五 ， 不 更 二 斗 十 五 分 斗 十 ,， 走 0978 马 二 斗 ， 上 造 一 斗 十 五 分 五 ， 公 士 
大 半 斗 。 述 〈 术 ) 日 : 各 直 ( 置 ) 桥 数 而 牙 以 为 法 ， 以 所 分 斗 数 各 乘 其 
一 数 为 实 ， 实 如 (0950)”。 可 见 人 们 在 生活 实际 中 ， 都 是 习惯 用 体积 来 
计量 珊 物 的 。 

基 於 以 上 资料 ， 我 们 可 以 认为 : 周 秦 时 期 ， 对 於 融 物 等 农产品 ， 人 们 
习惯 用 体积 测算 法 ， 在 测量 出 体积 和 后， 通过 计算 得 出 重量 ， 而 每 种 席 物 的 
体积 /重量 (VAG) 傈 数 已 被 预先 测定 兹 记 凶 在 简 书 中 。 

第 0780 简 的 记 儿 很 重要 :“…… 水 十 五 斗 重 一 石 ……”， 这 是 个 很 特 
殊 的 记录 lk， 由於 水 的 物理 特性 ， 它 的 体积 /重量 (V/A/G) 傈 数 意义 非 同一 
般 。 我 们 知道 ， 哉 物 由 於 品种 、 气 候 、 生 长 环境 、 堆 积 空隙 等 因素 的 影 
用 ， 致 使 在 不 同人 条 件 下 测定 的 体积 /重量 (VAG) 傈 数 多 少 有 些 差 值 ， 而 
水 就 不 受 这 些 影 响 。 中 然 诊 周 秦 时 期 人 们 测定 的 水 的 体积 /重量 (V/G) 
傈 数 ， 还 考虑 不 到 大 气压 、 温 度 、 纯 漂 度 等 因素 的 影响 ， 但 也 算得 上 是 一 
个 较为 标准 的 常量 了 。 有 了 这 个 数值 ， 就 可 以 更 准确 地 测算 体积 与 重量 。 
当然 ， 在 简 0780 中 记录 的 水 的 体积 /重量 (VAG) 傈 数 有 可 能 是 因为 当时 
的 某 种 生产 工艺 需要 用 到 这 一 比值 ， 它 与 其 他 的 坑 物 体积 重量 比值 只 是 纯 
粹 的 薄 列 关 傈 。 但 是 从 简 文 的 书写 方式 ， 再 加 上 相关 文献 来 判断 ， 此 处 简 
文 写 的 “水 十 五 斗 重 一 石 ” 极 有 可 能 是 被 当成 标准 常量 在 使 用 。 其 一 ， 
在 简 0780 中 ， 简 文 “ 水 十 五 斗 重 一 石 ”是 用 墨 点 “' ” METH “BH 
十 三 斗 六 升 重 一 石 ”连接 的 ， 不 像 其 他 的 珊 物 体积 重量 比值 之 间 以 空白 
分 隔 ， 这 很 可 能 表示 “水 十 五 斗 重 一 石 ”是 作为 诊 明 、 参 照 、 标 准 之 类 
写 在 此 处 的 ; 其 二 ， 关 於 利用 “水 ”来 确定 体积 与 重量 的 换算 标准 的 做 
法 ,《 和 后 汉 书 ' EKE) 中 也 有 记载 : “ 权 水 轻重 ， 水 一 升 冬 重 十 三 两 ”， 
在 这 训 ， 人 们 甚至 已 经 考虑 到 季节 温度 的 影响 了 。 因 此 ， 我 们 推测 : 周 秦 
上 时期， 人们 掌握 了 水 的 某 些 物 理 特性 ， 人 懂得 利用 水 来 规定 体积 与 重量 之 间 
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的 换算 标准 ， 下 已 测定 记 人 录 下 水 的 体积 /重量 傈 数 作 为 标准 常量 应 用 。 

综合 上 面 的 分 析 ， 我 们 有 这 样 的 联想 : 测量 、 记 钞 、 使 用 这 些 体 积 / 
重量 (VAG) 傈 数 的 古人 会 不 会 把 这 些 傈 数 作 一 下 比较 ， 特 别 是 把 各 种 
玉 物 的 体积 /重量 (V/G) 傈 数 与 水 的 体积 /重量 (V/G) 傈 数 比 较 ， 随 
之 总 结 出 我 们 今天 称 之 为 “比重 ”的 物理 概念 ? 我 认为 ， 这 种 可 能 性 是 
极 大 的 。 从 《 数 》 的 简 文 可 推 其， 周 秦 时 期 的 人 们 已 经 明确 知道 : 重量 
相等 的 不 同 物体 ， 体 积 不 相等 ; 反之 ， 体 积 相 等 的 不 同 物体 ,重量 不 相 
等 ; 同类 物质 的 体积 与 重量 之 间 的 比值 是 一 定 的 ; 水 的 体积 与 重量 比值 为 
固定 值 。 既 然 有 了 这 些 认 识 ， 其 实 可 以 褒 已 经 知晓 或 者 应 用 比重 观念 了 ， 
只 不 过 没有 以 文字 形式 给 出 比重 的 标准 定义 能 了 。 

此 外 ， 由 於 周 秦 时 期 重量 单位 制 探 用 的 是 混合 数 基 的 数 系 ， 就 使 得 对 
重量 的 称 量 计算 更 加 麻 类 ， 这 一 因素 也 会 促使 人 们 园 择 体积 测算 法 计量 扒 
物 。 据 铬 芳 书院 藏 奢 简 《 数 》 记 载 : 


四 万 六 千 八 十 朱 《〈 铁 ) ع‎ , 2 21:8 12788 - 5 , 8 1-8 
0303 


十 六 两 一 斤 ， 州 斤 一 钓 ， 四 钓 一石 0458 


MMA: 1 石 = 4 钓 , 1 = 0F, 1 斤 = 16 两 , 1 两 = 24 مغ‎ 

在 重量 单位 制 中 的 数 基 变 化 可 能 是 出 於 习 惯 ， 又 或 是 其 他 原因 。 这 种 
变化 使 得 计算 复杂 化 了 。 例 如 ， 若 想 知道 2 石 3 钓 4 斤 5 70 6 9 ع2‎ 
匆 ， 很 难 迅 速 得 出 结果 ， 需 要 通过 计算 : 


2x (4 x30 x16 x24) +3x (30 x16 x24) +4x (16 x24) +5 x 
24 +6 =128382 ( 铁 ) 


显然 ， 这 种 重量 单位 制 的 混合 数 基 数 系 是 不 利 於 科学 计数 的 ， 而 选择 
体积 测算 法 来 计量 末 物 就 可 以 避免 麻烦 的 换算 了 。 
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(一 )《 数 》 的 分 数 的 表示 方式 
1. 《 数 》 的 非 名 数 分 数 表示 方式 


(1) 真 分 数  ，(a，b 皆 为 正 整数 ) ,，《 数 》 里 所 见 表示 方式 为 “b 


分 a” 或 “b 分 之 a”。 例 : 

“四 分 一 ”,“ 十 六 分 一 ”(0410);“ 七 分 六 ” (0685); “ 循 分 之 一 ” 
(0778) 

(2) 非 名 数 带 分 数 以 “有 ”连接 整数 部 份 和 分 数 部 份 。 例 : 

“一 有 六 十 三 分 廿 六 ”(0685 ) ;“ 三 有 少 半 ” (0778) 

2. 《 数 》 的 名 数 分 数 表示 方式 

(1) 名 数 分 数 在 “分 ”后 写 出 单位 。 例 : 

“五 分 升 三 ” (0974) 

(2) 名 数 带 分 数 的 表示 出 现 两 种 情况 : 

a， 整 数 部 份 与 分 数 部 份 直接 相连 ; 

b， 整 数 部 份 与 分 数 部 份 以 “有 ” 字 相 连 。 

例 :“ 五 步 九 分 步 五 ”(0955 ) ;“ 四 斗 有 七 分 斗 之 二 ” (0809 +0802) 

因为 名 数 分 数 在 表述 中 写 出 单位 ， 带 分 数 的 整数 部 份 与 分 数 部 份 有 表 
示 单 位 的 字 相隔 ， 即 使 不 用 “有 ” 字 连 接 ， 也 不 会 造成 误 读 。 

接 下 来 我 们 对 比 《 数 》 与 《算数 书 》 的 分 数 表示 方式 。 

据 郭 书 春 先生 总 结 《 算 数 书 》 的 分 数 表示 方式 如 下 @: 


3. 《 数 》 的 放 个 特殊 的 分 数 : “Jae” “e” “KH” “F3” “gr? 


村 或 峰村 表示 为 :“ 少 半 ”(0410) ,“ 三 分 ”(0778) ,“ 三 分 步 一 " 
(0935) ,“ 八 升 三 分 升 一 ”(0399) 等 。 在 1826 和 0898 简 中 ,“ 参 ”对 应 


1 
3 o 


O HF: (RM (FEE) 的 数学 表 迷 方式 》,《 中 国 历 史 文 物 》2003 年 第 3 期 。 
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元 表示 为 “ 半 "。 
地 或 mn 地 表示 为 :“ 大 半 ”(2010) ,“ 一 升 大 半 升 ”(0974) “— 
三 分 鳞 二 ” (0418) 等 。 


在 1826 和 0898 firt, “HI” XBL, “BN” RI o 


4. 对 比 研究 

(1) 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 非 名 数 分 数 表示 方式 
a， 非 名 数 真 分 数 的 表示 方式 有 两 种 。 

(a) 在 相 乘 、 乘 、 合 分 、 出 金 等 4 条 中 称 为 “b 分 a”; 
(b) 在 约 分 、 径 分 、 向 从 等 3 条 中 称 为 “b 分 之 a”。 
b， 非 名 数 带 分 数 。 


《算数 书 》 只 有 一 不 ， 这 就 是 “ 径 分 ” 休 中 的 “三 有 半 ”， 即 3 工 。 


2 

(2) 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 名 数 分 数 表示 方式 

a. “分 ”和 后 无 名 数 单 位 者 (以 “ 尺 ” 为 例 ) ， 凡 10 人 条 : 

(a) m 尺 b 分 a 者 ,8 休 ; 

m 尺 b 分 之 a 者 ,1 人 条;‏ (ط) 

(c) 省 去 整数 部 分 的 名 数 单 位 元 者 ，1 人 条; 

“分 ”和 后 有 名 数 单 位 者 (以 “ 尺 ” 为 例 ) ， 凡 41 人 条:‏ .م 

(a) m 尺 b 分 尺 a 者 ,28 休 ，; 

(b) m 尺 有 b 上 分 尺 之 a 者 , 6 人 条; 

(c) m 尺 b 分 尺 之 a 者 , 7 人 条 。 

经 比较 可 知 , 《 数 》 里 出 现 的 分 数 表 示 方 式 在 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 
里 都 有 同类 例证 。 

(3) 《 九 章 算术 》 分 数 表示 方式 

在 《 九 章 算 术 》 中 ， 非 名 数 真 分 数 的 表示 方式 只 有 一 种 。 比 如 分 数 


五 ， 都 称 为 “b 分 之 a ， 和 无 一 例外 。 名 数 分 数 ，《 九 章 算术 》 及 其 后 来 


的 数学 著作 都 探 取 标准 的 同一 方式 ， 即 表示 成 : m ط ل‎ 分 久之 a (以 “ 尺 ” 
为 例 ) 。 
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(二 )《 数 》 的 除法 表达 方式 

关於 “ 实 ” 和 与 “法 ”: 

“ 实 ",“ 法 ”“， 古 算术 语 ，“ 实 ”与 “法 ”相对 。“ 实 ” 指 被 除数 ， 
“法 ” 指 除数 。 在 《 数 》 里 ,第 0897 . 0773 . 0985 f Tk” RA “UW 
(法 )”。 

1. 《 数 》 的 除法 表 巡 方式 


“ 今 …… 而 成 一 ”“.…… 成 一 ”“.……- 而 成 一 ”之 类 ， 例 见 : 


2 2, 32, LOR, TER, TERLE, Ax, ,852لا‎ + 
三 而 成 一 。(0830 ) 

乘 方 亭 述 〈 术 ) HB: 1 27 78 2 ١ < 8 ع3 78 وللاغة‎ , REFA 
(又 ) 相 乘 也 ， 以 高 乘 之 ， 六 成 一 。(0818 ) 

RE ( 圆 ) FZXR (FM) 日 : قرم‎ 8 > , EFF قات‎ (0768) 
[各自 乘 也 ， 以 上 周 壹 乘 下 周 ， 以 高 乘 之 ， 州 六 而 成 一 。(0808) 


(2) 术 文 指明 “法 ”， 未 指明 “ 实 ”, 但 对 “ 实 ” 的 算法 作 了 描述 。 
然后 褒 : 
“ 即 除 …… 而 得 ……”,“ 除 ， 实 如 法 一 步 ”， 例 见 : 


取 禾 程 。 三 步 一 斗 , SERU, MRA ( 何 ) 步 一 斗 ? 
得 日 : 十 一 步 九 分 步 一 而 一 斗 。 为 之 述 (RFR) 上 日: E (E) 所 得 四 
升 (0388) (#J 升 【者 ]，【 目 半 ] 者 倍 为 【 九 ]， 有 (又 ) 三 
【 乘 ] 之 为 【 廿 七 ]，【 以 ] Bk, FE (E) 所 取 三 步 者 ， 十 而 五 
之 为 三 百 ， 即 除 廿 七 步 而 得 一 步 。(0460) 


步 =，( 步 ) 居 二 斗 有 《又 ) 九 分 之 四 ， 今 四 步 廿 二 分 步 二 而 成 一 
斗 。(0474) 
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或 府 :“ 如 法 而 成 一 ",“ 如 法 而 一 步 ”之 类 ， 例 见 : 


稀 程 。 以 生 实 为 法 ， 如 法 而 成 一 。 今 有 禾 ， 此 一 石 春之 为 米 七 
,لد‎ 8 15 44 5 ( 何 )? 其 得 日 : 益 禾 四 斗 有 (又 ) 七 分 (0809) 
斗 之 二 ， 为 之 述 ( 术 ) 5 : 取 一 石 者 十 之 而 以 七 为 法 ， 它 稀 程 如 此 。 
(0802) 

以 所 券 租 数 为 法 ， 即 直 ( 置 ) 奥 田 步 数 ， 如 法 而 一 步 ， 7+ 2.12 
者 ， 以 法 命 之 。(0816) 


在 这 些 表述 中 ， 单 位 因 题 不 同 ， 或 写 出 或 未 高 出 。 

其 他 各 例 见 : 简 0825, 1825, 1745, 0537, 0809, 1744, 084, 
0387, 0816, 0757, 0932, 0497, 2160, J24, 0942, 0846, 0850, 0763, 
0855, 1741, 7# 

(3) 了 术 文 指明 “法 ”与 “ 实 ”， 然 后 讼 : 

“如 法 一 步 ” 之 类 ， 例 见 : 


取 禾 程 述 ( 术 ) ， 以 所 已 乾 为 法 ， 以 生 者 乘 田 步 为 实 ，〈 实 ) 如 
法 一 步 。(0887 ) 


此 种 表述 单位 因 题 不 同 ， 有 “如 法 一 两 ”“ 如 法 一 斗 ”“ 如 法 得 一 
戟 "”“ 如 法 得 妆 一 尺 ” 等 ， 也 有 不 府 出 单位 的 ， 如 : “( 实 ) 如 法 得 一 ” 
“如 法 而 一 ”。 

其 他 各 例 见 ， 8 0956, 0952, 0758, 0912, 1835, 0984, 0387, 
0900, 0858, 0950, 1136, 0765, 0897, 0946, 0650, 0790, 0645, 
J24, 0759。 

在 现存 《 数 》 算 题 中 ， 未 发 现 指 明 “ 实 ”而 未 指明 “法 ”的 情况 。 

2. 张 家 山 汉 简 《算数 书 》 的 除法 表 迷 方式 

郭 书 春 先 生 在 《 试 论 〈 算 数 书 》 的 数学 表 巡 方式 》 一 文中 把 《算数 
书 》 算 题 的 除法 表述 方式 分 为 7 类 ， 又 细 分 为 19 FE, KARRI 我 们 


O FEF: (RMR (FEED 的 数学 表 迷 方式 ), 《中国 历 史 文 物 》2003 年 第 3 期 。 
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ANN:‏ اس “BR”‏ ال ادن 

(1) 术 文 未 指明 “法 ”与 “ 实 ”。 

(2) 术 文 只 指明 “法 ”， 褒 明了 被 除数 而 未 以 “ 实 ” 名 之 。 

(3) 术 文 只 指明 “ 实 ”， 褒 明了 除数 而 未 以 “法 ”名 之 。 

(4) 术 文 指明 了 “法 ”和 “ 实 ”"。 凡 39 条。 

这 样 鹿 类 ， 实 际 上 是 把 郭 先生 所 分 的 第 四 、 五 、 六 、 七 类 落 为 一 类 。 

比较 可 知 , 《算数 书 》 多 出 第 3 类 表述 ， 即 术 文 只 指明 “ 实 ”， 褒 明 
了 除数 而 未 以 “法 ”名 之 。 实 例 见 “以 图 材 方 ”“ 以 方 材 加 ”两 题 的 术 
Xx, IM: “DA (ED 材 ( 裁 ) FF MENS, 日 大 四 章 (图 ) 二 
寸 甘 五 分 寸 十 四 ， 为 方 材 族 何 ? 日 : 方 七 才 五 分 寸 三 。 术 上 日 : 因而 五 之 为 
E, 令 七 而 一 四 ”。 

郭 书 春 先生 指出 古 算 中 引入 除法 表 迷 方式 的 先后 顺序 是 : 

第 1 类 引入 的 时 间 最 早 ， 当 时 尚未 产生 “法 ”和 与 “ 实 ”等 术语 ， 只 
用 “如 《或 令 ) oes 而 一 〈 或 得 一 ) ”表示 除法 。 随 著 除法 运算 的 增多 ， 
需要 克 定 除 的 标准 ， 牙 赋予 一 个 专门 术语 ， 这 就 是 “法 ”;， 和 后 来 又 赋予 被 
除数 一 个 专门 术语 ， 这 就 是 “ 实 ”。“ 法 ”在 除法 中 的 地 位 要 比 “ 实 ” 重 
要 ,这 就 是 为 什么 只 指出 “法 ”的 条目 速 比 只 指出 “ 实 ” 的 条目 多 。 
“法 ”的 产生 应 该 比 “ 实 ” 早 一 些 。 在 “法 ”与 “ 实 ” 都 产生 之 后 ， 产 
生 了 第 4 类 。-…… 当然 ， 这 种 发 展 过 程 不 可 能 是 直线 的 ， 有 些 表示 方式 必 
然 存在 闭 共 存 时 期 。 | 

这 个 推断 很 有 道理 。 不 过 从 《 数 》 的 例证 分 析 ， 只 能 得 出 以 下 判断 : 

(1)《 数 》 里 的 除法 表 迷 方式 是 三 类 共存 的 。 

(2) 第 1 类 表述 实例 较 少 ,第 2、3 类 实例 较 多 。 这 说 明 在 《 数 》 成 
书 之 时 ,第 2、3 类 表述 是 常用 除法 表述 模式 。 

(3) 《 数 》 现 存 算 题 中 未 发 现 指明 “ 实 ” 而 未 指明 “法 ”的 情况 ， 
《算数 书 》 中 也 仅见 两 例 ， 褒 明 当 时 除法 表述 更 注重 对 “法 ”的 界定 。 

(4) 古代 数学 引入 这 三 类 除法 表述 方式 的 时 间 应 有 先后 ， 但 不 能 依 
据 这 种 除法 表述 模式 的 引入 时 间 来 判断 算 题 的 年 代 。 反 过 来 也 不 能 依据 算 
题 的 年 代 来 判定 某 种 除法 表述 方式 引入 时 间 的 先 和 后。 

例如 第 0830 号 简 的 “ 方 亭 ” 算 题 、 第 0808 号 简 的 “ 乘 圆 亭 之 术 ”， 
分 别 涉及 方 棱锥 平头 截 体 (HERE) 体积 计算 和 圆 台 体积 计算 ， 败 
然 术 文 里 “ 实 ”“ 法 ” 均 未 指明 ， 属 於 早期 出 现 的 除法 表述 方式 ， 但 无 证 
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据 能 诊 明 这 些 算法 在 古代 数学 中 出 现时 间 最 早 。 


(=) 乘法 的 表达 方式 


1. Dee a 

例 :“ 以 生 者 乘 田 步 为 实 ”(0887) 

» Sy 

例 :“ 大 人 泉 五 之 ， 中 泉 六 之 , "داق‎ (0900) 
3. “EHR” 


《 数 》 有 三 处 出 现 “ 互 乘 ”: 


合 分 述 〈 术 ) 日 : 母 乘 母 为 法 ， 子 互 乘 口 为 实 ，( 实 ) 如 法 得 
一 ， 不 鼻 法 ， 以 法 命 分 。(J24) 

赢 不 足 。 三 人 共 以 五 钱 市 ， 今 欲 赏 之 ， 间 人 之 出 作 可 (fF) 钱 ? 
得 日 : 人 出 一 钱 三 分 钱 二 。 其 述 (RF) 日 DB. TERE 
(0413 ) 

赢 、 不 足 ， 其 下 以 为 子 ，( 子 ) 互 乘 母 ， 并 以 为 实 ， 而 并 赢 、 不 
足以 为 法 ， 如 法 一 斗 半 。(0790) 


4. “AR” 
《 数 》 有 五 处 出 现 “ 自 乘 ”: 


思 口 口 自 乘 口 口 一 束 步 数 乘 之 为 实 ， 以 所 得 寸 数 自 乘 也 ， 为 法 ， 
实 如 法 得 一 步 。 大 人 泉 五 (0387) 

方 亭 。 乘 之 ， 上 自 乘 ， 下 自 乘 ， 下 过 乘 上 ， 同 之 ， 以 高 乘 之 ， 仿 
三 而 成 一 。(0830) 

乘 方 亭 述 ( 术 ) 日 上 方 糟 之 下 各 自 乘 也 ， 而 并 之 , 令 上 方 有 
(又 ) 相 乘 也 ， 以 高 乘 之 ， 六 成 一 。(0818) 

加 各 自 乘 也 ， 以 上 周 过 乘 下 周 ， 以 高 乘 之 ， 州 六 而 成 一 。 
(0808 ) 


5. “HER” 
在 上 面 引 用 的 第 0830 和 0808 号 简 中 ， 共 两 次 出 现 “ 壹 乘 ”。 
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6, “e” 
《 数 》 有 2 الانلاقنا‎ “27” : 


NHR, REZ, AEX, MRO IRR, Haz, TRA 
3خ 14 لا پڪ‎ , 117 22-2, 75 8 > 52 79 112-, EK, WER 


一 。(1825 ) 

四 【 穆 ]， 因 而 三 之 ， 有 九 之 ， 直 五 吉方 而 【十 之 ]， 以 为 法 ， 
如 法 而 成 一 。 毁 米 一 升 为 票 二 升 有 十 分 升 一 。(1745) 
7.“ 倍 ” 


《 数 》 有 10 处 出 现 “ 倍 ”: 


[ 半 ] 升 (FJ, 【日 半 ] 者 们 为 【 九 ] (0460) 

其 述 〈 术 ) 日 : 倍 二 【 百 六 十 四 步 为 】 (1654) 

IRR, RB ¥= 以 变 求 米 ， 三 母 倍 实 。(0971) 

IDK (BK) 米 求 稻米 们‏ + + ح عا غ2 (BR)‏ 4 د د 15لا 
母 三 实 。(0756 )‏ 

(BB) 求 米 ， 因 而 倍 之 ,三 成 一 。(0459)‏ دلا 

以 万 求 票 ， 因 倍 之 ， 有 五 之 ， 九 成 一 。(1825) 

RHR (RF) 日 : 置 一 人 而 四 倍 之 为 廿 一 。(0889 ) 

口 为 【法 ]， 有 (又 ) 置 五 斗 ， 五 倍 之 为 实 ， ( 实 ) 如 法 一 。 
(0885 ) 


在 第 0460、1654、0971、0756、0459、1825 号 简 中 ,“ 倍 ”表示 乘 以 
2。 在 第 0889 号 简 中 ， “四 倍 之 ”表示 乘 以 4。 在 第 0885 号 简 中 “五 倍 
之 ”表示 乘 以 5。 


(四 ) 《 数 》 的 数学 问题 表述 方式 

1， 题 设 条 件 的 表述 方式 

(1) U “FE” RK “TBE” EE SOBER o 

例如 : “ 取 程 。 禾 田 五 步 一 斗 ， 今 乾 之 为 九 升 ， 问 伙 可 〈 何 ) 步 一 
斗 ? E: 五 步 九 分 步 五 而 一 斗 。(0955)” 


第 四 章 ”相关 问题 研究 151 


和 与 此 上 类似 的 迁 有 : 算 题 0388 +0460， 算 题 0537。 

这 三 例 算 题 以 “ 程 ” 或 “ 取 程 ” 起 首 敏 述 部 份 题 设 人 条件， 接著 又 以 
“ 今 ” 或 “ 今 有 ”为 发 语词 继续 化 述 题 设 条 件 。 

算 题 0809 + 0802 REY “FERE” EF, {HE E = I FER Fl, f 
文 是 : 


稀 程 。 以 生 实 为 法 ， 如 法 而 成 一 。 今 有 禾 ， 此 一 石 春之 为 米 七 
+, © 2 44 53 (MM)? REE: 益 禾 四 斗 有 《又 ) 七 分 (0809) 

斗 之 二 ， 为 之 述 ( 术 ) HB: 取 一 石 者 十 之 而 以 七 为 法 ， 它 稀 程 
如 此 。(0802) 


算 题 0883 +1836 +0800， 即 “党 军 之 术 ” 算 题 ， 帷 不 是 以 “ 程 ” 起 
首 , 但 是 算 题 的 起 首先 复述 类 似 于 规则 的 “了 术 ” ， 因 此 最 入 这 一 类 。 

(2) 以 “ 今 ”, 或 “有 ”, 或 “ 今 有 ”, RB “FRA” REE SOB 
条件。 

算 题 0939 第 二 间 ， 算 题 0788 + 0775 + 0984， 算 题 0841 + 0805 第 二 
FH, FRE 0772 +1659 +0858 ， 算 题 J9 + J11 +0827， 算 题 0832， 算 题 9 
+0802， 算 题 0942， 算 题 0949 + 0846 ， 算 题 0811 + 0850， 算 题 0948 + 
2103 ， 算 题 0821 +0763 ， 算 题 0958 +0789 + 0855 ， 算 题 1827， 算 题 ]25， 
算 题 0304 + 0457。 

算 题 0939 第 一 间 ， 以 “ 粳 令 ”为 发 语词 元 述 题 设 条 件 ， 也 昭和 人 这 
一 类 。 

(3) 起 首 没有 专用 引 语 ， 中 间 加 “ 今 ” 为 引 语 伊 述 题 设 条 件 。 

算 题 0982， 算 题 0817， 简 2172 ( 非 完 整 算 题 ) ， 算 题 0978 + 0950, 
算 题 0943 + 0856 + 0897 ， 算 题 0933 + 0937 + 0759， 算 题 0773 ， 算 是 
0839， 算 题 0889， 算 题 0973 + 1839 ， 算 题 0953 ， 算 题 0305 ， 算 题 0920 + 
0790， 算 题 0499 +0026 ， 算 题 0801 +0784 

(4) 完全 没有 专用 引 语 伍 述 题 设 条 件 。 

算 题 0835， 算 题 0890， 算 题 0849， 算 是 0888 ， 算 题 0411， 算 题 
0826， 算 题 0844， 算 题 0475 ， 算 题 0837 ， 算 题 1651， 算 题 0841 + 0805 第 
一 问 ， 算 题 1654， 算 题 0847， 算 题 0764 ， 算 题 0829， 算 题 1742，, 算 题 
0954， 算 题 0976， 算 题 0812 ， 算 题 0884 + 0825 ， 算 题 2173 + 0137， 算 题 


152 RAE EF Bi fj ( O) DESE 


Fk 4 -1 +1193 +1519, FRE 0820 + 0765, FF RE 2082 + 0951， 算 题 
1826 + 1842&0898 ， 算 题 0842， 算 题 0896 ， 算 题 0983 ， 算 题 0413 ， 算 题 
1833 ， 算 题 0498 + 0645 ， 算 题 1747， 算 题 0996 ， 算 题 0777， 算 题 0959 , 
算 题 1658 ， 算 题 0766 ， 算 题 0456。 

2. 发 问 方式 

(1) 没有 任何 发 间 语 ， 而 以 直 伊 的 方式 表述 数学 问题 的 人 条件 与 答案 。 

(2) 以 直 敏 的 方式 表述 数学 问题 ， 以 “和 欲 ”“ 和 欲求 ”“ 求 ”代替 发 
HITE o 

(3) U “Ref” Mo 

小 结 : 

以 “ 今 有 ”起 首 ， 以 “几何 ”发 间 ， 成 为 后 来 中 国 传统 数学 的 问题 
的 提出 与 发 阅 的 一 般 方式 。“ 今 有 ”和 与 “多 何 ”逐渐 演变 为 数学 家 们 惯用 
的 规范 术语 。《 九 章 算术 》《 海 岛 算 经 》 (RTE) (REBERE) 等 在 
表述 一 个 数学 问题 上 时， 都 是 以 “ 今 有 ”起 首 ， 绝 大 多 数 以 “ 间 : …… 2 
I?” HM, DED “FH: 几何 ……?” 发 间 。 

3. 问题 答案 的 表述 方式 

(1) 答 数 前 没有 任何 引 语 ， 直 接 给 出 答案 。 

(2) 以 “日 ”做 引 语 给 出 答案 。 

(3) 以 “得 ”做 引 语 给 出 答案 。 

(4) 以 “得 日 ”做 引 语 给 出 答案 。 


3 
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早期 数学 ， 特 别 是 实用 算法 式 数学 。 据 《 数 》 的 内 容 判 断 ， 它 是 一 部 非 
经 典型 的 实用 算法 式 数学 文献 抄本 。 由 於 《 数 》 是 算 书 ， 否 面 的 数据 可 
以 提供 大 量 详 细 的 资讯 ， 补 其 他 文献 所 缺 ， 对 於 研究 中 国 早 期 社会 经 济 、 
法 律 、 和 军事 等 ， 有 重要 意义 。 


一 ”已 完成 的 整理 和 研究 工作 


1， 简 的 挑 导 。 从 全 部 书院 秦 简 中 跑 出 数学 内 容 的 简 ， 兹 记录 简 的 长 
度 、 字 数 、 编 组 位 置 、 留 白 、 完 好 或 残 壤 等 基本 情况 。 

2. 完成 残 简 拼 级 19 例 。 

3， 编 连 和 复原 出 : 算 题 80 例 ， 单 独 术 文 19 例 ， 记 载 衡 制 的 简 3 枚 ， 
记载 席 物 免 换 比率 的 简 34 Bo 

4. BH (BO) 的 全 部 释文 ， 有 236 人 条 编号 简 释 文 0，18 枚 歼 片 释文 。 
共计 6300 字 左 右 。 

5. 主 释 。 包 括 字 词 考释 、 计 算 验 证 和 算 理 分 析 。 

6. 利用 《 数 》 研 究 中 国 早 期 数学 史 的 各 种 问题 。 

7. 利用 《 数 》 研 究 秦 代 社会 经 济 、 法 律 、 军 事 等 方面 的 问题 。 


O 整理 出 的 简 落 不 都 是 完整 简 ， 有 部 份 简 是 歼 壤 的 ， 有 些 简 可 拼 缀 在 一 起 。 统 计 简 数 时 ， 
每 1 枚 给 予 了 整理 编号 的 简 无 论 是 否 完整 都 计 为 1 枚 。 
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二 ”通过 对 《 数 》 的 整理 和 研究 得 出 以 下 判断 


1. 《 数 》 是 一 个 抄本 

判断 理由 是 : 

(1) 简 文 多 处 出 现 重 复 抄写 、 脸 字 、 错 字 。 

例如 : 在 0851 号 简 中 “ 衰 以 儿 可 日 ”五 字 抄 重 了 : 


Af, ,لد - 8# عل‎ FZ, للا‎ #4 37 )1(7 日: لا‎ 5 
)8( 日 : 衰 以 九 分 斗 一 。 其 述 〈 术 ) 日 : E (E) 上 下 数 ， 以 少 
RS, IDR 0851 


在 0829 号 简 中 ,“ 成 田 ” 后 脸 “ (MA)? WF: 


[【 田 ] 广 十 五 步 大 半 。( 半 ) و‎ #2 .)#( 十 六 步 少 半 。( 半 )， 
REH 【一 项 】 州 二 步 州 六 分 步 五 。 述 ( 术 ) 5: 同 母 ， 子 相 从 ， 以 
分 子 相 乘 。 0829 


在 0777 RF, RR “EPIL, 误 为 “上 方 三 丈 ”: 


AF, 52 - 2ط ,خخ‎ (2) X, ZX, 88/18 2 6ك‎ 
0777 


诸如 此 种 种 错误 多 是 发 生 於 抄写 时 ,不易 发 生 在 著述 撰写 时 。 
(2) 算 题 有 重复 。 
例如 : 算 题 0954 与 算 题 0976 重复 ， 只 是 表述 稍 连 。 


田 广 十 六 步 大 半 - (FF) 步 , 1# )#( 十 五 步 少 半 - 〈 半 ) 步 ， 
REH WMH = FH (XI) 州 六 分 步 之 廿 九 。 0954 
田 广 十 六 步 大 半 - ( 半 ) 步 ， 从 (MM 十 五 步 半 步 少 半 步 ， 成 
田 一 识 州 一 步 州 六 分 步 士 九 。 0976 
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这 麻 该 是 从 不 同 原本 抄写 算 题 时 没 注意 查 对 、 删 选 。 

(3) 各 种 题 型 的 题 量 差别 很 大 。 

例如 : 计算 田地 租 答 的 算 题 ， 计算 面 积 或 体积 的 算 题 ,算法 简单 题 量 
ANE; 赢 不 足 算 题 ， 勾 股 算 题 ， 算 法 相对 复杂 题 量 件 很 少 。 原 因 可 能 是 
《 数 》 的 抄写 者 根据 自己 的 需要 选择 了 算 题 抄写 。 若 是 著述 编纂 ， 则 各 类 
算 题 所 占 份 额 会 均衡 些 或 者 与 算法 的 座 易 有 关 。 

2. 秦汉 时 期 存在 多 种 类 型 的 数学 着 本 和 抄本 

路 然 我 们 现在 无 法 复原 《 数 》 的 编 达 " 原 貌 ， 但 是 根据 算 题 内 容 、 算 
法 关联 、 简 的 原始 位 置 判 断 ， 仍 然 可 以 看 出 《 数 》 算 题 成 组 出 现 的 特点 ， 
且 多 数 无 题名 。 我 的 推测 是 ， 这 些 算 题 最 初 的 组 织 形 式 有 两 种 : 一 种 是 先 
写 出 单独 的 “ 术 ”， 和 合 面 跟 若干 例 算 题 ; 一 种 是 列 出 若干 算 题 ， 在 最 后 或 
最 先 的 一 题 里 附带 褒 明 “入 ”。《 算 数 书 》 的 各 个 算 题 相 对 独立 ， 多 有 题 
名 。 相 比 之 下 , 《 数 》 的 算 题 组 织 形式 可 能 更 接近 和 后 来 的 《 九 章 算术 》。 
《 数 》《 算 数 书 》《 九 章 算术 》 之 间 的 差 慷 ， 正 诊 明 了 先秦 时 期 数学 著作 
存在 不 同 的 类 型 和 抄本 。 儿 大海 先生 在 《出 土 简 夸 与 中 国 早 期 数学 史 》 
一 文中 曾 推测 :“ 和 从 先秦 到 西汉， 由 “ 九 数 ” 到 《 九 章 算术 》 是 一 个 实用 
算法 式 数学 文献 发 展 的 系统 ， 可 以 称 为 经 典 系统 。 另 有 一 个 非 经 典 的 系 
统 ， 是 受 经 典 文 献 系 统 直 接 或 间接 影响 而 形成 的 各 种 数学 文献 ，《 数 》 
的 出 现 证 实 了 这 一 观点 。 除 《 数 》 之 外 ， 当 时 还 应 有 各 种 各 样 的 数学 文 
献 存在 。 

3. 《 数 》 保 存 了 多 种 古 算法 应用 实例 ， 有 些 是 目前 所 发 现 的 最 早 实 
例 ， 能 检验 以 前 研究 中 的 一 些 论断 

例如 : 算 题 C020107 + 2197 + 0799 + 2198 + 2179 + 0496 + C100108 + 
0497 是 有 三 个 未 知 数 的 “ 赢 不 足 ” 算 题 ， 目 前 尚未 理 清 此 算 题 所 记载 的 
“ 术 ” 的 数学 含义 。 

算 题 0304 +0475 是 “ 勾 股 ” 应 用 实例 。 这 一 勾 股 算 题 尤为 重要 ， 它 
和 《 九 章 算术 》 庄 “ 勾 股 ” 章 的 第 九 题 为 同一 题 。 这 不 仅 褒 明 《 九 章 算 
了 术 》 里 的 算 题 有 著 更 早 的 来 源 ， 而 且 《 数 》 的 时 间 下 限 为 中 国人 在 先秦 
就 认识 了 勾 股 定理 〈 更 不 用 说 出 人 相 补 原理 ) 的 观点 提供 了 更 明确 和 直 
接 的 支援 ， 逮 诊 明 了 旬 徽 利用 勾 股 定理 和 出 人 相 补 原理 来 解释 《 九 章 算 
术 》 里 的 这 一 问题 是 有 渊源 的 。 此 题 的 出 现 ， 也 提示 我 们 审视 以 往 对 
“ 九 数 ” 的 注解 ， 特 别 是 郑玄 《 周 礼 注 玖 》 引 郑 容 注 “ 九 数 ” 的 一 段 疾 : 
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“TEM, PEH. RR. BED. FE. AI. HM. TE. RFE. FR, 
今 有 勾 股 、 重 差 也 。” 

4. 《 数 》 大 体 呈 现实 用 算法 式 数学 的 特征 

《 数 》 里 大 多 数 算 题 有 此 特点 ， 这 也 是 早期 数学 的 共性 ， 不 次 述 。 

5. 《 数 》 体现 出 秦 代 数学 已 向 抽象 化 和 理论 化 发 展 

判断 依据 之 一 :《 数 》 里 有 17 例 独 立 於 算 题 之 外 的 “ 术 ”， 是 抽象 的 
算法 总 结 ， 这 已 说 明 当 时 的 数学 呈现 理论 化 趋向 。 

判断 依据 之 二 :《 数 》 里 有 些 算 题 是 为 展示 “入 ”的 运用 方法 而 设计 
的 。 例 如 : 赢 不 足 算 题 0413, “说 不 足 。 三 人 共 以 五 钱 市 , SKE () 
Zz, 问 人 之 出 族 可 ( 何 ) &? 得 日 : 人 出 一 镀 三 分 钱 二 。 其 述 )15( E: 
IR. PEERY”, ， 郭 书 春 先生 指出 ， 这 是 特意 为 盈 不 足 术 求 不 盘 不 鹏 
之 正 数 而 设 的 题目 。 因 为 直接 直接 求解 形 如 ax = ١ 的 一 元 一 次 方程 ， 得 


出 = 之 更 为 方便 。 再 例如 “ 字 方 ” 算 题 0884 +0825, “ 字 方 百 步 ， 


EZ, BERHE, HFT ( 何 )。 其 述 (入 ) E: BERHE, RAT 
五 步 ， 以 三 人 乘 之 ， 以 为 法 ; 以 百 乘 九 十 (0884) 五 步 者 ， 令 如 法 一 步 ， 
即 隆 宇 之 从 (ME) 也 。(0825) ”原本 以 总 逮 长 100 除 以 3 即 可 得 出 答案 ， 
但 算 题 术 文 御 是 严格 按照 “从 (ME) = 面积 * 广 ”来 求解 。 

6. 《 数 》 保 存 了 早期 数学 语言 表述 方面 的 一 些 特征 

详 见 本 书 第 四 章 第 四 部 分 “《 数 》 的 数学 表 过 方式 " 。 

7. 《 数 》 的 算 题 保 存 了 秦 代 社会 经 济 、 法 律 、 军 事 等 方面 的 细节 
资料 

《 数 》 的 许多 算 题 也 是 和 秦 国 县 、 乡 、 里 的 政府 部 门 职责 密切 相 
关 的 。 

就 余 何 学 而 言 ， 大 部 分 问题 是 从 计算 土地 面积 、 测 量 雪 物 体积 、 计 算 
工程 土方 量 等 必需 的 测量 公式 中 产生 的 。 例 如 : 《 数 》 包 含 的 矩形 面积 及 
避 长 算法 、 梯 形 面积 算法 、 圆 面积 算法 等 平面 叙 何 问题 多 见 於 计算 土地 面 
积 的 算 题 中 。 从 睡 虎 地 秦 墓 竹简 保存 的 秦 律 可 以 上 蝴 解 到 ， 秦 政府 征收 居民 
租税 的 依据 是 “以 其 受 田 之 数 〈 田 律 九 ) "@， 相 关 部 门 的 官吏 为 了 计算 
租 黎 、 分 配 土地 ， 必 须 学 会 测量 土地 面积 的 方法 ， 而 《 数 》 很 可 能 就 是 
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供 这 些 官 更 们 学 习 用 。 再 看 计算 体积 的 算 题 ， 针 对 的 都 是 修建 城 邑 、 房 
屋 、 陵 幕 等 工程 中 会 遇 到 的 问题 。 在 睡 虎 地 秦 莫 竹简 《得 律 》 RRIF 
到 ， 秦 的 县 级 政府 要 负责 辖 境内 禁 苑 、 垣 能 、 官 府 公 舍 等 的 修缮 ， 专 门 的 
官吏 和 技术 人 员 就 必须 懂得 如 何 计 算 工 程 量 ， 著 据 此 币 发 分 派 盘 役 。 

再 举 一 例 ， 经 济 和 律 法 方面 的 。 算 题 0773 +0985: “ 布 八 尺 十 一 钱 ， 
今 有 布 三 尺 ， 得 钱 儿 可 ( 何 )。 得 日 : 四 钱 八 分 钱 一 。 其 述 ( 术 ) E: A 
尺 为 渡 (法 )， 即 以 三 尺 乘 十 一 钱 以 为 贯 ( 实 )-，( 实 ) (0773) 如 渡 
(法 ) 得 一 钱 。(0985 )” 将 此 算 题 与 《 睡 虎 地 秦 墓 竹简: 秦 律 十 八 种 》 之 
“ 金 布 66”“ 金 布 67” 对 比 :“ 布 交 八 尺 , FH ( 幅 ) 广 二 尺 五 寸 。 布 恶 ， 
其 广 妆 不 如 式 者 ,不 行 。( 金 布 66)”; “ 钱 十 一 当 一 布 。 其 出 人 钱 以 当 
金 、 布 ， 以 律 。( 金 布 67)”, 1 布 当 11 RE, 1 布 的 标准 尺寸 是 8 尺 长 ，2 
RS TRH. E (BD) FE 0773 里 也 是 8 尺 长 的 布 当 11 钱 ， 两 者 是 一 
致 的 。 

正 是 与 社会 生活 的 密切 联营 ,促进 了 我 国 古 代数 学 的 发 展 ， 也 强化 了 
它 的 实用 科学 特征 。 . 

本 书 是 铬 茵 书院 藏 秦 简 《 数 》 研 究 和 与 数学 简 午 研究 的 阶段 性 成 果 ， 
《 数 》 的 内 容 由 富 ， 膛 有 不 少 可 以 进一步 探求 的 问题 ， 今 后 应 继续 研究 ， 
特别 是 在 北京 大 学 藏 秦 简 的 类 似 内 容 公 仿 以 和 后， 应 作 深 入 对 比 。《 数 》 中 
的 经 济 史料 、 法 律 史料 和 社会 史料 的 价值 ， 今 后 可 以 进一步 关 述 。 


O 据 李 学 勤 先生 、 郭 书 春 先生 、 王 子 今 先生 对 论文 的 评阅 意见 ，2010 年 11 月 。 
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图 例 与 表格 诊 明 : 
No， 为 简 的 整理 号 。 

2007 年 12 月 购买 的 简 的 整理 号 为 四 位 阿拉 伯 数 字 。 
2008 年 8 月 接受 的 捐赠 简 的 整理 号 为 字母 J 加 二 位 阿拉 伯 数 字 。 


在 本 书 中 ， 歼 片 暂时 给 出 编号 Cx * + + + *。C 是 取 “ 残 ”的 拼音 
首 字 母 ， 宗 跟 的 数字 是 : 歼 片 照片 号 (二 位 阿拉 伯 数 字 ) ,第 炙 排 (二 位 
阿拉 伯 数 字 ) ， 左 起 第 作 片 〈 二 位 阿拉 伯 数 字 ) 。 例 如 : C100302 KIRK 


片 照片 第 10 号 照片 图 版 第 3 行 左 起 第 2 枚 残片 。 


简 序 排列 依据 本 论文 第 三 章 《 儿 入 书 院 藏 秦 简 《〈 数 》 释 文 主 释 》 的 
编排 顺序 。 
(BE: RI RETIR RFF, PERA BAR, 


L, 简 的 现存 长 度 。 
遇 此 情况 以 第 一 次 拍摄 的 照片 上 的 简 长 度 为 准 。) 
a， 上 编 绚 距 享 简 首 移 缘 的 长 度 。 若 编 强 痕 中 无 法 辨识 ， 则 测量 第 一 


1 دع‎ RE كا‎ EK EE o 
b, 404025 RE f FE ê افا‎ E BE #F MI ABE BF AEE DER, ZE REM 


诊 明 。 
c， 若 简 下 段 留 有 空白 ，*e 为 简 文 最 未 一 字 距 离 下 编 绳 的 长 度 。 


d,， 若 简 下 段 留 有 空白 ， 且 简 下 段 残 坏 不 见 下 编组 ，d 为 简 文 最 末 一 


字 距 断口 的 长 度 。 

e， 若 简 文 分 栏 书写 ， 为 第 一 栏 与 第 二 栏 的 间距 。 
f， 若 简 文 分 栏 书 写 ， 为 第 二 栏 与 第 三 栏 的 间距 。 
g， 若 简 文 分 栏 书写 ， 为 第 三 栏 与 第 四 栏 的 间距 。 
测量 记录 的 数值 单位 为 董 米 〈cm) ， 精 确 到 小 数 点 和 后 一 位 。 
Z， 简 的 字数 。 字 跻 漫 油 残 损 ， 若 可 以 确认 字数 则 计数 ， 若 不 可 确认 


字数 则 不 计数 ; 合 文 计 为 一 字 。 
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rab | 2 | 备 广 
SEES MERA. MORES, “HO , FBR LEE 1013 لذ‎ 
1 ( 反 ) | 缘 1.9cm， 字 长 1.3cm。c =16. lcm 

25S | ES 22 简 完 好 。c =9. cm 

字 笔 划 残 损‏ 4 كل lfi FBR.‏ 37 ا 

简 完好 。e=6 lem‏ | 30 | 1.8 ا 

27.0 1:8 | 41 HBR 

20001 简 上 段 17 FER, KE ”علد“‎ EFT 1 


140| 一 | 17 | 20 MER 
1.5 | 一 12 ff FEKE 
ل نكا لكا نقذ‎ 
ED 


S| ES 42 简 完 好 
251 Ts 8 简 完 好 。c =21. lcm 
HEE 


14.7 f FER EH “HR” 2 قاذ‎ (1 21 

15.2 f LBER. MH KAST BIER E ERR, PERK 
(RR) 1.5 | 1.7 | 21 fo 81195 ,س2 .15 غلقة‎ KHZ F FF TI 94 0817 简 拼 缀 。 
片 ) “五 十 ”两 字 分 离 


21.4 | 4 | 22 26 “| 简 完好 。e =6. 7cm 


20114 1.8 39 简 完 好 
1.5 | 1.8 | مه‎ | 简 完 好 


wy | كه‎ 5 简 1835 与 1744 断口 吻合 ， 拼 级 为 一 枚 完整 简 。 
= 1.8 c =7. 6cm 


FERE f PÎ Ek 2. 2cm 不断 为 两 截 , “ ”الل‎ FRR, FD 
yp Bf. HME 27. Ocm; c = 10. 4cm 

| 1.6 | 1.9 | 26 | 简 完 好 。“ 五 十 ”两 字 分 次。e =8. 4cm 

简 完好 。c =9. Scm 


ISE. FERE E %4 2. Som تقلا‎ MADRE, "1 
BPE RAL O ¢ =6. 7cm 


1.8 | 33 | 888118. “XH” AX. e=7.20m 


No. 


0956 


0887 
0537 
0955 
0388 


0460 


2116 
2185 
08 
0802 
0939 


3 


دن 


0982 
0945 
0817 


1939 
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No. L a b 7 f 证 
0826 |27.5| 1.6 | 1.9 | 22 | 简 完好 。c=10.0em 
0837 |27.1|1.5 | 1.8 | 28 | 简 首 似 有 折断 痕 蹄 。c=7.3cm 
5 f ERIE HERE E HE f% 0. 6cm Jê, U KEERE f FE #š 
0844 126.8 1.5 | 1.1 | 29 | 7*2. 0cm EF MAR DF, 5188 7518840 1ل‎ “A 
十 ” 合 文 。c =6. 2cm 
0475 |25.6| 1.5 | 一 33 | 8878. d =6. 4cm 
1651 | 23.4 | 0.7 | 一 22 | 85 13178 f FE d = 10. Som 
0788 |27.5| 1.4 | 1.8 | 41 | 简 完 好 。“ 八 十 ”,“ 七 十 ” 合 文 
fj F PERE Fë 10. Som 处 折 裂 并 融 失 右 半 部 份 。 文 字 
从 “ 令 ” 开 始 歼 右 半 。“ 八 十 ” 合 文 2 次 
简 下 段 距离 简 尾 20. om 处 折 裂 并 残 失 左 半 部 份 。 文 字 
未 残 。c =21. 1em 
0841 |127.0| 1.4 | 1.3 | 40 | 简 完 好 。“ 九 十 ” 合 文 
1.1 | 42 | 1813617 . PERE EEK 2. 0cm 不 另 有 一 编 强 痕 踊 
一 20 | 简 下 段 残 。d =2. 30m 
f LBB BI HEF 2 FR, RHE, RHE 
数 。 所 计 31 FE, F2 FERE 
1.0 | 11 | IE. 8185118178. ¢ = 17. 9cm 
12 | 简 下 自残 
1.4 |17 | 40 | 简 完好 
4 15 | 简 完 好 。e = 14. Sem 
کا‎ 34 | ff FB “ 75” FIK, FERRED 
5 | 一 21 | 8 ع‎ 838. d =8. 9cm 
0813 |27.4| 1.5 | 2.0 | 36 | “五 十 ” 合 文 2 次 
5 
4 
6 


0952 | 15 
0758 |] 5 


1654 | 25.3 


0847 |21.7 | 1. 
0785 |2725| 1.5 | 2.0 | 28 | 简 完 好 。c=9.3cm 
17 44 简 完 好 
0.3 | 43 | FERI 


0899 |27.5 | 1. 
0953 126.1 | 1. 


0932 | 26.8 | 1.5 | 1.4 28 f EUT ¢ =8. Tem 


0842 | 25.2] 1.4 | 一 42 fi EK “EE” عوج‎ 


| ل‎ 
0757 1274| L5 | L7 21 简 完 好 。c = 13. Oem 
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简 完好 。c =2. 0cm 

ffi EE. c=18. 8cm 

fi EUR. c = 10. 8em 

简 完 好 。c = 13. 30m 

简 首 稍 殴 。 上 编 绚 遮 鞭 简 首 第 一 字 “ 甲 ” 局 部 。 
c=11.1em 

8318 . ec =0. 9em 

简 完 好 。c =6. Tem 

简 完 好 。c =6. lcm 


简 完 好 。c =7. 7cm 
简 完 好 。c =16.6cm 


简 上 下 均 残 。 未 网 编 强 痕 踊 。d =8. 6cm 

简 上 下 均 歼 。 不 见 上 中 下 编 强 痕 跻 

简 完好 。“ 七 十 ” 合 文 。c =9. 8cm 

简 首 稍 残 

简 完 好 

FE. RH ER HSE HEK 

简 完 好 。“ 七 十 ” 合 文 。e =20. 6em 

简 完 好 。“ 九 十 ” 合 文 2 次 

简 完 好 。c = 18. Oem 

简 完好 

简 1836 与 0800 HF, NEHER, Bî HEF 1 -2 FA 
失 ( 详 见 拼 级 图 ) ， 拼 级 长 27. 4cm; c =2. 4cm 
简 尾 稍 残 。c =7. 8cm 

简 文 分 两 段 抄写 ，e =4. 5cm; c=9. lcem。“ 六 十 ” 合 文 
简 尾 稍 歼 。“ 五 十 ” 合 文 

人 简 下 段 残 

PER. e =0. 4cm; f=2.8cm; g=1.5em; c=9. lem 


3 
11 
23 
42 
30 


ل | ص | ل |د | © |د | ف | ب 
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SESE ET 7 
0778 26.6 |6 17| 4ه‎ | 88 8138. e =0. Sem; f=0. Tom; g =1. 3cm 


EE 简 完 好 。“ 八 十 ” 合 文 。e =4.1; f=3.4cm; g=1.6; 
0646 |27.4| 1.3 | 1.8 29 
e =2. Scm 

简 完 好 。e =3. 8; f=4. 7em; c=10.0cm。 简 的 照片 下 面 
0458 | 27.5 57 13 

BERA وز‎ [+ , 12 2. 2cm， 文 字 是 “可 人 日 "。 
0303 | 0 1.9 20 1|]88 8818. e=1.8; f=3.5cm; c=9.5cm。“ 八 十 ” 合 文 
一 简 首开 


简 完 好 
简 完 好 。e=1.5cm; f=2.0cm; g=1. 7em; c=0.2cm 


ffi EREK. e =1.3cm; f=1. 8cm; g=2.1cm; c=0.7cm 


简 完 好 。e =0. 7em; 1 1. 4cm; g=2. lem; c =0. 4cm 


简 完 好 。e =1. 5cm; f=1. 7em; £ =0. 6em 

简 完 好 。e =1. 0cm; f=1. lem; g=1. 3cm 

简 尾 残 。 编 强 痕 踊 不 清晰 。 文 字 书 写 延 至 断口 处 
简 上 下 拼 级 ， 照 片 图 像 的 断口 吻合 ， 红 外 线 捅 描 时 断 


口 有 损坏 。 下 编 绳 以 下 富有 两 个 字 “ 升 一 "。e = 
1.7cm; f=0.6cm; g=1.6cm; c=0.3cm 


SEE. HERE -ا‎ 884117 22 8. 4cm 处 有 一 墨 点 ， 应 为 分 
隔 。c =6. 6cm 


0389 简 完 好 。e=1.0cm; f=1.6cm; g=1.2cm; c=0.7cm 
IEE 


126 ۱27:51 1.5 | 1-8 32 


0647 | 27.6 简 完 好 。e =0. 8cm; f=1.6cm; g=1. 4cm; c =0. 3em 
2021 [14 | 一 | 简 上 下 拼 缀 ， 断 口吻 合 。e =1.7cm; f=1. 6em; 

AES 37 
0822 一 17 g =1. 9cm 


fj FE. e =1. 6cm; f=1.7cm; دع‎ 1. 2cm 


29 ببست 
简 完 好 。“ 五 十 ” 合 文 2 次 。e=1.8cm; f=0.9cm;‏ 
42 1.5 | 27.5| 0987 
g=1.3cm‏ 
简 完好 。e =0.7cm; f=0.9cm; g=1. 1cm‏ 44 1.4 |27.6| 0459 
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0786 [27.2 | 1.1 | 1.7 | 40 “| 简 完 好 。 2211111 [1 1 1 e E TERR <ê O: TR 
SEE “五 十 ” 合 文 2 次 。e=1.0em; f=1. 1em; 
#2 Sen e en 
1825 27.5 | 1.4 | 1.8 | كه‎ | 简 完好 。 f=1.2cm; c=1.0cm 
f EMIR f = 1.5cm; g = 1.2cm。 第 一 、 二 栏 以 墨 点 
0776 分 隔 。 文 字 书 写 延 至 下 编 强 以 下 ， 书 6 52 “1271 
a f EBE. ITER REAR, KERR WE. XI 
EER, HIE 5. 2cm。 下 编 绳 遮盖 2 字 
0 简 完 好 。 第 一 、 二 栏 以 墨 点 分 隔 ， 墨 点 距 上 编 强 下 缘 
Biden, {SOR Ga Fa =! Yi 
0981 ن‎ e =2. 3em; f=1.2cm; دع‎ 1. 3cm; ¢ =0. 6em 
0886 [27.5 | 1.4 | 1.9 | 10 | 简 完好 。 c=18.7cm 
0852 27.0 | 0.9 | 1.8 | 24 PRE: é2. 12 R= 1 Vom 2-7 em 
0760 | 13.6| 一 | 1.8 | 19 MM EEE. عاق‎ 218, WEE 1. Sem. e =1. 8cm 
0834 1.4 | 1.8 | 20 “| 简 完好 。e =2. lem; f=3. Som; ec=8.5cm 
2066 0.8 8 
0918 E 一 10 “| 简 上 下 均 歼 
0882 |10.1 | 一 | 一 | 10 | 简 上 下 均 玖 。 中 编组 上 缘 虐 元 上 断口 2. 0cm 
6100102 4.1 | 一 | 一 7 “| 得 一 ， 以 稻 甬 求 
C140101 E 一 看 为 案 一 石 二 《三 》 
1733 16.9 | 一 15 7 ffi EEK. c - 10. 1em 
0791 27.5 HEE 简 完 好 。c =9. 6em 
0938 | 27.5 | 1.5 | 1.9 | 26 | 简 完 好 。e=5.2cm 
TF EES FER, FER. ERIK. FEE 
损 ， 据 推测 辨识 12 字 
ا ا ا‎ mt LFI 
0650 E IIE 简 完 好 。e =9. 8em 
0836 314| ها | ح‎ | f F Bk 
0988 ]13.7| — |18 Î ك1‎ | f EL BKE 


|] 2 | 8 这 


172 FREE TF Bi ê I ) 2011 


6em‏ .5= ¢ .178 -] ةا 


0772 48 “| 简 下 段 残 


12. 4 


27.5 
27.3 
14.8 


10.8 
6.9 


1659 
简 1659 与 0858 拼 级 。 内 容 衔接 ， 但 断口 处 损失 若干 字 


简 完好 。“ 大 夫 ” 合 文 2 次 
简 完 好 
简 完 好 。c = 12. Sem 

残片 C410106 与 简 1193 拼 级 。 简 文 内 容 可 衔接， 断口 
处 应 该 是 损失 若干 字 

简 上 下 均 残 

红外 线 据 描 片 简 有 损坏 ， 依 据 照片 测量 。 拼 缀 后 全 长 


27. 4cm。 接 近 断 口 卡 ， 简 的 右 半 豆 失 。 断 口吻 合 ， 字 
跻 笔划 契合 。e =4. 3cm 


0915 
C410106 


0827 | 27.4 1.8 | 43 | 简 完 好 
1136 |26.5| 1.4 | 8 41 fi ERK. f 1> EZE FF 
0022 | 19.0 | 1.5 | 一 17 | 8 FEE. d =7. 5em 


0972 |25.4 | 一 HT 37 f LEK. ¢ =1. 8cm 


1.8 | 45 | 简 完 好 。“ 五 十 ” 合 文 
1.6 31 简 完 好 。c =5. 6cm 

简 完好 

简 完 好 。“ 五 十 ” 合 文 
E8 | 28 简 完 好 。c =9. 2cm 


人 简 尾 玖 。 依 据 前 后 简 文 推断 ， 除 未 尾 “ 斗 ” 字 笔 划 稍 
损 ， 字 都 保存 了 
简 完 好 。c =15. 6em 


简 1826 与 1842 HR, EK 27. 5cem。 断 口吻 合 


简 完 好 


1853 2 Eo ا‎ 4041/5 BFE ERS f 15 Bî دا‎ Jê HFF عد‎ 
字 。c =23. 6em 

1.6 | 1.6 | 13 | 简 完好 。e=16.6em 

OMA,‏ 89578419 ,دس 0 .27 简 0933 88 0937 拼 缀 长‏ ف 


内 容 衔接 


f î 
f_E FHF. d= 10. مس0‎ AAP EE, f F HERT Fi 
段 空白 简 ， 长度 为 3.4cm; 1. 8cm 


f PH RIK ¢ =8. 5cm 

fT, “ "إ#‎ FEF ERAM E, RIME HA 
c=10.3cm 

简 尾 稍 残 。“ 六 十 ” 合 文 2 次 

f 

简 完 好 。c = 16. 8cm 

简 完好 。“ 六 十 ” 合 文 。c =3.6cm 

简 0819 与 0828 左右 拼合 。 和 红外 线 捐 描 图 片 中 ， 人 竹简 有 
少许 锣 扭 ， 依 据 照 片 测量 

f Fi HE, FERI ¢ =7. 2cm 


| FEK 


iH. FREER “A 
简 完好 。c =20. 0cm 
简 完 好 。c =11.0cm 


简 完好 。c =12. 3cm 


简 完 好 。“ 六 十 ”,“ 八 十 ” 合 文 

简 完 好 。 下 编 缠 以 下 书 有 一 字 “ 步 "。“ 八 十 ” 合 文 
fi] FE d =7. 6em 

ع 2 عدخ “xX”‏ أ( 4041353 1 fS:‏ 

简 下 段 残 。d =7. 2cm 

MERE “LPF”, “ST” AX 

简 上 下 均 残 
EBE. “JF”, “AF” AX 
Re A, SF AX 
RXTE “AF” عدج‎ 
TEE. “ST” AX, 2 次 
KF BRIN EF ST BX 


49 6م 1-0 


0759 


0305 


0819 
23 15 
0828 
0840 | 24.8 | 一 
0902 |11.8 | 5 
1715 2725| LS 
1710 | كعاب‎ LS 
0896 |27.5 | 5 
0983 |27.5 | 5 | 
5 


0942 |27.3 | 1. 
0949 


27.5 


15 
1 


0789 


1714+ FRE r Bek ê I 0 DEST 


7 f Ê 

31 “| 简 完好 。“ 八 十 ” 合 文 2 次 。c=9.3em 

31 “| 简 完 好 。c =6. Sem 
fî FER. PF AL E FE BE fA î E % 13. 6cm。 断 口 整 
Ho d =2. 4cm 

12 IH AMEE. #— Ek 6. 6em, EF HR, FH 

8 “| 文字 , RAMADAN: 5 - 2 6. 3cm, Fi FAL 

1.8 | 38 | 人 简 完好 

18 |8881. ¢ =12. Oem 

简 完 好 

简 完 好 

fj ERK 

简 完 好 。c = 12. em 

简 完 好 。c =12. 3cm 

fi LEE 

简 完 好 。c =8. 7em 

简 完好 

简 完 好 。c = 18. 6cm 

简 完 好 。c =7. Tem 

简 完 好 。c =6. 4em 

19 If E fH EEK, RAE 1 8848180١ 4-12. 8cm 

20 “| 简 完 好 。c = 12. 9em 

22 E PEK PR FALE EF 


Tr 
0808 i ل‎ E 贯 。c =4.3cm 

wes [5|13 [22 | » | RE. "AF A 

57 HEHE We 


0498 |27.5 | 1.4 
0645 | 26.6 


0801 | 27.5 
0784 |27.4 | 1.5 


= 05 
+ 


1747 | 26.8 
0767 |27.5 | 1.5 


0997 2 ce =14. 7em 
0456 2.5 ا‎ 8 六 十 ” 合 文 。 红 外 图 片 简 尾 折断 


人 简 下 自残 


113 عم‎ 简 上 下 均 残 。d =12. 3cm 
ت ل کل‎ Nz. “MH” AX, “KI” 4X 
1843 
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人 备 Êê 
27. 9 1.6 简 完 好 。c =9. 8em 
上 人 简 完 好 。c =21. 9cm 


简 上 下 均 残 。 不 见 上 中 下 编 强 痕 踊 。“ 六 十 ” 合 文 
2 


81 8 25-52 “ كلدةاة 48 ”از‎ E: f FEK. FERE Fî ê 
22.2 1.6 | 一 36 1|] 18.9 往 下 ， 简 残 左 半 ， 此 处 文字 可 据 题 意 、 计 算 和 
笔划 歼 痕 推出 
9.4 四 有 (又 ) 赢 一 钱 ， 即 直 一 斗 、 二 斗 各 直 思 
27. 3| 15 | 简 完 好 。c =7. 6cm 


3 مو ا‎ mara 

2 Hh, + 加 

3.8 5 MEF. اللقللاة فط‎ 
EER 


8.2 | 14 | 802198 与 2179 拼 缀 后 ， 长 16. 8cm， 断 口 契合 ， 内 容 
连贯 。 上 下 端 仍 歼 断 
fii LEE 


MIS | م‎ | 
EDE 1.7 | 10 | 人 简 上 有 段 残 。c =18. 8cm 


23.0 | 一 | 1.8 | 11 | 简 首 歼 。c=15.6em 
12. 6 1.7 | 19 | RHR 81181814 , KERE. 81-7 
26. = 39 | 878 
275 1.9 | 18 | 简 完 好 。c =12. 6em 
红外 线 图 片 里 简 损 壤 ， 依 据 照片 测量 。 简 纵向 长 度 完 
41 整 。 简 上 段 字 跨 模糊 不 可 辨识 ， 约 有 九 个 字 的 墨 踊 ， 
中 已 计 入 字数 
27. [27.5 | 14 | 简 完 好 。c = 15. 2cm 


ee on‏ | كك ا 


简 上 下 均 残 。 图 片 中 有 三 段 死 简 ， 其 中 两 枚 残片 非 数 
学 内 容 


2187 
0413 


C410104 
0790 
0026 

C020107 
2197 
0799 
2198 
2179 
0496 

C100108 
0497 


0905 
1655 


0889 


0885 
0941 


下 


1657 


17 FRR r Bizê f (O) DFE 


No. L 7 f كن‎ 
J12 |256 f LBK. f ERR. EI > ]ين‎ 1818. ¢ =6. 6cm 
î a سل‎ 


C010108 | 3.2 | 一 4 Ak (3) 步 四 

C100302 2.1١ | 加 的) 加 

C410115 11 | 加 口 如 法 口 口 口 不 盈 尺 者 以 加 

C410204| 2.8 2 FHA 

C410307 4 ,عضا‎ 不 分 者 回 

C030103| 8.7 8 | 四 口 二 斤 八 两 十 二 朱 ($) O d=3.9em 
C030207 2 Ak GR) 城 口 口 口 لط‎ 

C060209| 2.4 4 ZHAO A 

C130309 7 | 四 口 口 半 之 令 五 口 A 

C020103 FE 一 | 10 回 (法 ]， 即 直 奥 田 步 数 ， 如 法 【而 ] حا‎ 


C020311 تم 402 ,لما ]| 6 |- | - ]1ب»ا|‎ A 


如 -01-0102 (FRED KH : 931/830 CE) 9002لا‎ (NRHN ) XEW HOV HEMEN 


۴ 2 1 0 


27002 
0020-1000 HESE 


8 


KEN 


《 数 》 简 揭 取 前 的 位 置 


E 


ا 


Ts 


اک 
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”2-01-0102 (EREY 14 20005 9/8157 )38( 1136002 (HRM) 吉 王 只 HAVO HIKERS 


02 


2 مت 5 
x‏ اسل م جه E‏ 
يمي As‏ - - 
~ 1 2 3 
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> e | 


| 


11 
11 


3611-9940 BEE 


Horr 


180 FRE FEE (0) FFT 


لي 


z2-0HF010B (MEREN 1 : 54/044] (OW) 对 ! 才 8002 (HEBIN ( KEN HOYO 51114187 ع‎ ESF | 
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EOE (HEME) ا ا‎ EWI HBITENETIN (OM) E 00وجت‎ (BIHN ( KEK ‘HMO BITRE الل ظايط‎ 


س ال 16 2 
-全‏ >[ اصح سسا ل 


ی 


ای كم | 


الف ل ی ا 
ا 05 و 


ا 9لم Cs‏ 


HOI 
069-2601 HEEE 
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2Z2-01-0 HOY 


CITT 


4 


6261-v691 HERE 


183 


附 儿 二 
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184 . FRE TF Ek 2 1 


致 谢 


感谢 亲 师 朱 汉民 先生 。 自 2007 年 和 人 朱 先生 门下 求学 ， 在 朱 先 生 的 指 
壮 下 ， 我 完成 了 这 篇 博士 学 位 论文 《 猴 昔 书 院 藏 秦 简 《〈 数 》 HAD KEF 
来 在 学 习 、 工 作 、 生 活 主 方面 均 得 到 朱 先 生 和 无微不至 的 关怀 ， 我 由 囊 地 
感谢 。 

感谢 陈 松 长 先生 的 信任 ， 计 我 成 为 国家 社会 科学 基金 项 目 《 狼 蓝 书 
院 藏 秦 简 的 整理 与 研究 》 (09BZS001) 课题 组 成 员 萌 给 予 我 很 多 帮助 。 

衷心 感谢 李 学 勤 先 生 於 百 忙 之 中 评阅 我 的 学 位 论文 给 主持 答辩 

感谢 郭 书 春 先 生 、 芯 浩 先生 、 邵 大 海 先生 、 王 子 今 先 生 、 李 均 明 先 
生 、 于 振 波 先生 评阅 论文 薄 提 出 宝贵 意见 。 

论文 写作 逮 得 到 了 多 位 先生 提出 的 宝贵 意见 ， 感 谢 : RSE ١ 1 
文 先生 、 胡 平生 先生 、 陈 像 先生 、 黄 朴 民 先生 、 张 春 龙 先生 、 虽 供 先 生 、 
蔡 丹 女士 、 坦 才 先 生 、 林 力 娜 〈Karine Chemla) KE. f iE ( Christo- 
pher Cullen) 先生 、 道 本 周 (J. W. Dauben) 先生 、 大 川 俊 隆 先生 、 张 蔡 
俊 夫 先生 、 田 村 诚 先生 、 武 田 时 昌 先 生 、 大 西 克 也 先生 。 感 谢 徐 义 保 先 生 
修订 论文 的 英文 摘要 。 

感谢 出 席 “ 铬 莲 书 院 藏 秦 简 (第 二 卷 ) 研读 会 ”的 诸位 专家 和 “ 狼 
功 书 院 藏 秦 简 的 整理 小 组 ”的 诸位 同事 。 

我 的 研究 工作 得 到 诸多 协助 ， 感 谢 : 黄 沅 玲 女士 、 部 明星 先生 、 张 玲 
伟 先 生 、 琢 建 平 先生 、 谢 由 女 士 、 琶 思 旺 先生 、 张 晓 玲 女士 、 王 本 玉女 
士 、 李 新 民 先 生 。 

在 狱 苦 书 院 求学 期 间 ， 我 得 到 很 多 老师 的 教诲 和 关 尺 ， 感 谢 : HKH 
先生 、 章 知 滩 先生 、 陈 成 国 先生 、 陈 先 初 先生 、 张 松 次 先生、 部 洪波 先 
生 、 钱 永生 对 生 、 吴 龙 泽 先生 、 瘟 抗 去 先生、 曾 小 五 先生 、 吴 仰 湘 先生 、 
杨 代 春 先生 、 丁 平一 女士 。 


186 HARE 4 1321) 


在 狱 苦 书 院 求学 期 间 ， 我 得 到 很 多 朋友 的 支持 和 帮助 ， 感 谢 : 张 益 华 
女士 、 朱 小 奇 女士 、 欧 阳 斌 先生 、 张 国 台 先生 、 吴 国 荣 先生 、 蔡 站 清 女 
士 、 周 之 翔 先生 、 黄 梓 根 先生 、 刘 克 兵 先生 、 曾 小 明 先 生 、 戴 金波 先生 、 
郑 翔 高 先生 、 喻 剑 兰 先生 、 刘 现 知 女士 、 曾 佳 晶 女 士 、 印 葛 茧 女士、 风 凰 
华 女士 、 周 耿 先 生 、 张 海 英 女士 、 琢 维 国 先生 、 息 慧 女 士 、 程 晓 峰 先生 、 
付 赞 先生 、 李 有 梁 先 生 、 张 天 供 先 生 、 王 腾 军 先生 、 王 小 明 先 生 、 吴 增 礼 
先生 、 张 峰 先生 、 黄 智 先生 、 砍 俊 林 先 生 、 李 靖 荣 女士 、 汤 斐 殉 女士 、 徐 
雷 先生 、 谢 孝明 先生 、 艾 红 玲 女士 、 杨 第 第 女士 、 何 不 为 先生 、 王 蹲 文 先 
生 、 何 祖 健 女 士 。 

感谢 我 的 硕士 研究 生 半 和 师 陈 飞 虎 先 生 。 每 到 抱 锥 时 ， 陈 先生 都 是 一 如 
既往 地 支持 我 。 

感谢 我 的 工作 单位 ， 湖 南大 学 建筑 学 院 的 领导 和 同事 : 魏 春 两 先生 、 
柳 弄 先生 、 陈 树 蔡 先生 、 何 韶 歼 女士 、 张 本 女 士 、 陈 晓 明 先生 、 章 静 女 
士 、 李 泓 泌 女士 、 彭 婷 女士 、 间 岩 女 士 、 欧 阳 虹 彬 女士 、 印 敏 女 士 、 龙 玲 
女士 、 李 旭 女 士 、 宋 之 仪 女士 。 

感谢 我 所 教 课 班级 的 同学 们 。 因 为 我 的 研究 工作 很 占 时 间 ， 教 的 课程 
和 班级 又 多 ， 常 常 力不从心 。 同 学 们 都 理解 和 支持 我 。 

感谢 我 的 父亲 。 人 无 论 我 选择 怎样 的 人 生 道路 ， 父 亲 都 是 支持 的 。 

感谢 我 的 母 锡 。 很 多 次 ， 母 亲 做 好 足够 用 十 天 半月 的 食物 ， 从 湘潭 送 
AED. HARA TBH PHIFER 

感谢 我 的 兄 、 嫂 。 他 们 常 来 看 望 我 。 


ISBN ااا‎ 
9 外 15921 < 


定价 : 50.00 元 


SUE) UenAndUS 111211 


33-9 
获得 更 多 新 书信 息 


nifueA nS uae) 


